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Praefatio ad Lectorem. 

Q UAMVI S de fcientiis Mathematicis, hac noftrX 
& fuper tore aetate, praeclare meruerint Piri eru- 
diti, qui Algcbram Speciolatn, Arithmeticam Infi- 
nitorum, nuperamque Fluxionum dcElrinam ad- 
invenerunt & excoluerunt : nihil tamen inde Ve- 
terum gloria detrahitur , qui Geometriam ad eam provexere 
perfettionem, quam facilius forfan fuijfet potiens mirari , 
quam ab f que Antiquorum J 'criptis inve/tigando ajfequi. 
egregii confummatique Geometi a exfliterint , magnoque acu- 
mine tfcy Jolerti a praditi , abunde tejlantur vel Euclidis folius • 
Archimedis, Apollonii qua fuperfunt. "Plurima quidem 
illi ( ut c a ter os taceam ) nobilijjvnaque reliquerunt ingenii 
monumenta ; quorum nonnulla, qua fciltcet manifefiam pra 
fe tulerunt utilitatem, quaque proinde confer vari humani ge- 
neris maxime intererat , temporis injuriam Jceleratafque pluf- 
quam barbarorum manus effugerunt : dum illa , qua peniti- 
ora Jctentia magijque abjlrufa continebant, neminem na fla 
vindicem idoneum aut cu/lodetn fidelem , utcunque pretiofa , 
fatali firage periere. Hinc fafium, ut, magno rei it terar ia 
damno , hattenus defiderannt Mathematici libros illos de 
AnalyG Veterum, quorum nomina <fy argumenta ex Pappo 
folo habemus, eaque haud fatis integra ; quod ipfe mutilus 
magnaque fui parte truncatus ad nos pervenerit. (Jniverfos 
fane deperditos exiflimavit deflevit Orbis eruditus, donec 
liber Arabicus cui titulus , 

felici fato, repertus erat in Bibi. BodleianU inter Codd. MSS. 
Cl Seldeni: ubi diu latitavit, ac for fati diutius aliquanto lati - 
^ a (f e i nifii paucis abhinc annis, tn manus incidiffet D. Ed 
Bernardi, AflronomieC Profe [loris Saviliani, ify linguarum Ori- 
entalium peritiffimi : qui flatim Codice injpeElo comperit effe 
fradutiionem Arabicam Apollonii 

Bernardus igitur , libro praeclaro invento laetatus, alacriter 

a a fefe 
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PR/EFATIO. 

efe eidem Latine vertendo accingebat. V irutn antequam vel 
decimam partem abjolverat ab incoepto defiifit , five altis Jlu- 
diis avocatus , Jive operis difficultate perterritus : nam Codex 
tlle non Jolum peffima manu exaratus erat., punBiJque diacri- 
ticis plerumque deftitutus , quibus in Jcripturd, Arabici liter a 
quamplurimx [olent diftingui : ; fed & gravioribus adhuc vitiis 
laborabat , quod verba faptufcule <&' integras nonnunquam pe- 
riodos omi /er it ,Jy Diagrammatum lineas literis male Jignatas 
fy diffindi as habuerit : adeo ut Divinatorem potius quam In- 
terpretem ad fenfum genuinum eruendum requififie videretur . 
Tojlquam autem Bernardus e vivis exceffferat , quicquid Apol- 
lonii tradulium erat male habitum (y neglediutn jacebat , 
donec hortatu Viri Optimi Jy doBiJJimi D. Henrici Aldrich 
S.TdP. & Adis Chrilti Decani, tllud in manus fumpferat 
Collega meus ua$»/MtvKu-m,gr D. Gregorius, Bernardi in Ca- 
thedra Saviliana Succejfor digniffimus. Hic loca nonnulla in 
Verfione Bernardina cajligavit fy fupplevit , totamque manu 
eleganti in ufum Decani defcribi curavit. Pojiquam autem , 
magno Wallilio ad fuperos migrante , munus ‘Profejforium, 
quod ille egregie ornaverat , in me collatum e[fet\ dy forte for- 
tuna Apollonii apographum illud, humanitate Decani fupra 
memorati , confpexjfem : magna me inc effit cupido tentandi 
quid ip[e in reliquo Apollonii vertendo proeliare potuerim. 
Opus fane arduum Jy impeditum aggrejfus fum, qui , Lingux 
Arabica; prorfus ignarus, librum in ea confcrtptum, mendi (que 
innumeris (y Lacunis non paucis refertum , interpretandi onus 
in me Julceperim. Verum beneficio Schedarum quas tra- 
duxerat Bernardus, quo 1 mihi Clavis ad tnfiar aditum ape- 
ruerunt ad Apollonii mentem investigandam, primum voces 
illas excerpji de quibus ex Verfione Bernardi liquido mihi 
conflabat ; dein ad argumentum refpiciendo , fy notas obj cu- 
ri ores iterum it erumque me cum evolvendo, quid fi bi voluerunt 
paullatim deprehendi : fy hac quafi deciphrandi methodo {ut 
ita loquar) eoufque progrefius fum, ut totum fere librum per- 
legerim, ac quodammodo intellexerim ; eundemque denuo pe- 
detentim percurrendo, opus integrum, abfque alterius cujuf- 
piam auxilio, ad eam quam videtis formam perduxerim. 

Quod ad Codicem MS. attinet , qui nobis aureum Apol- 
lonii libellum uniens confervavit ; in eo. Librarii {ut fuf picor') 
incuria , plurimas hinc inde periodos defiderari cotnperi ; quas, 

prout 
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AD LECTOREM. 

prout JefiJut fy demonftratio poftulabat , verbis meis, fied di- 
verfo charactere excu/is, Jupplevn Vcrmtamen non vanam 
pr<t‘ I 'e fert Antiquitatis jpecierrt, ut pote qui prima pagina 
adjcriptum habeat 'PoJJefioris nomen, anno Hegirae 6 \i-i. e. 
Chnlti 1235. unde liquet ante quingentos annos Jcriptum fu - 
*JJe- Qup autem tempore adorriata fuerit bac Ver fio, pro 
certo /latuere non pojfum : conjeffuris tamen inductus credo, 
faffam ejfe paulo pojl annum Chrifti 820, aujpicits Almaimo- 
nis Chalifae Jive Imperatoris Saracenorum. Qui, miro flagrans 
literarum amore , libros V hilo fop horum fiy Mathematicorum 
optimos ii Graecis Imperatoribus impetravit ; atque id negotii 
popularibus fuis dari voluit , ut eos, fumma qua potuerunt 
fide fiy elegantia , in linguam Arabicam verterent. 

fiam fi quaratur unde conflat hunc tr affatum genuinum 
ejfe Apollonii ficetum ? Exi tibi rationes, meo judicio, non com 
temnendas. Trimo, in tot Loca fiy Cajus divi/us ejt uterque 
liber , quot utrique Apollonii «fei doy* tribuit Pappus, 

in Tr afat ione ad VII muin Collcd. Math. 2 do Idem ejl nu- 
merus fiy ordo diorijmun , iidemque Cajus diorifiltci. 3 0 liber 
nojlri Apollonii Jecundus , eodem modo ac ille quem dejeribit 
Pappus, totus ad primum refertur , d quo etiam diorifmos 
omnes mutuatur, Lemmata eadem quae tn libro Arabico 
pajfim occurrunt, in princtpio libri Jeptimi ( ut ab Apollonio 
dejumpta ) demonjlrat Pappus. s° Quatitor ultima Pappi 
Lemmata eodem ordine ac it /dem fere verbts traduntur , qui- 
bus Maximarum fiy Minimarum Rationum termini, in limi i* 
tationibus ad Ca/us fecundos fiy quartos Locorum VI ci fiy 
Vll m ' primi Libri nojlri. Denique Diagrammata fer e omnia 
Graecam referunt Originem, eo quod linearum notas dijpofitas 
habeant juxta ordinem Aiphabeti Graecorum,^»/ ab illo Alpha- 
beti Arabum plane diverjus ejl. 

Si quis objiciat librum hunc, fimili licet argumento, me- 
thodo tamen Apollonianae plane difjimilt jcriptum ejle ; quod 
in Cqfibus univerjis Jingulas rerum minutias percurrat , fiy 
plurima fuje demonjlret, qu<£ nulla videntur egere demon - 
firatione. Velim is cogitet , librum hunc ex eorum numera 
primum efie, quos ad Artis Analyticae injlituttonem adbibitos 
memorat Pappus ; unde necejfe habuerit Auffor quamplurima 
in di/centium ujum plemus fy enucleatius tradere , exemplo - 
que fertiltjjimi Troblematis per omnes Cajus Joluti common- 

firare , 
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PRAEFATIO 

firare , quid in fimili propofito invejligare debeat Analyfta. 

Hac de Apollonii libello jam primum in lucem edito ; ex 
quo fatis liquet , quo pallo Veteres, adhibitis proportionalium 
proprietatibus , Problemata plana ad aquaiitatem duorum relt- 
angulorum deducebant ; quorum alter urn quidem datum erat , 
alterius vero laterum Jurnma vel differentia. Neque ul- 
terius in exfequenda. Compo/itione prcgrejji funt , quia in 
fexto Elementorum Prop. a8 r * 2p TJ , (y m Prop. <r8 vi 
& S 9 V2 i iterumque Prop. 84™ fy 8j vl Datorum Euclidis, 
rell angulum datum excedens vel deficiens quadr ato ad datam 
'rcFlam applicare docemur ; qua quidem Effelhones coincidunt 
cum Aquationum quadraticarum [uti nunc loquimur) Con- 
fit ultionibus Geometricis. Methodus hac cum Algebrd ipe- 
cioQ facilitate contendit, evidentia vero & demon jltationum 
elegantia eam longe fuperare videtur : ut abunde conflabit , fi 
quis conferat hanc Apollonii dollrinam de Sedtione Rationis 
cum ejujdcm Problematis Analyfi Algebraica, quam exhibuit 
Clarifiimus Wallilius, Tom. II. Operum Matb. Cap. LIV. 
pag. no. 

(Jt vero methodum hanc prajlantijfimam magis adhuc il- 
luflrarem jy Mathejeos Stuctiojos pleniori demerer er objequio, 
ad libros Apollonii de Sedtione Spatii refiituendos memet 
accinxi ; nec inani , ut perjuafiffimum habeo , conatu. Nam 
per omnia ipfius Apollonii ordinem fy argumenta ajfequutus 
mihi videor , quantum fcilicet ex Pappi dejcriptione vel ali- 
unde licet conjicer e : quam bene autem hoc prajhterim alio- 
rum efio judicium. ‘Denique cum Verfioni nofiree, ad ma- 
jorem problematis diIucidationem t optimum vijum fuerit Scho- 
iia nonnulla infer er e, quorum ope Loca Geometrica, relias 
omnes datam rationem abjeindentes contingentia , defignari 
poffint : itidem in Senione Spatii, quo modo fimihum Loco- 
rum deferiptio fieret demonfiratum dedi , propriifque Jolutio- 
nibus attexui , ne quid in hac de Se£t ion ibus dolirina defi.de- 
r aretur. Tnjuper ad calcem Preefationis Pappi, de qua mox 
diUurus fum r prima viginti Lemmata e Libro Septimo 
Colledt. Math excerpta adjeci ; quia in demonjlmtionibus 
Apollonii de utraque Se£lione ea ajfumpta fui(fe phtne aj]'e- 
rit Pappus, refque lpfa teflatur. . • 1 

- Valde quidem dolendum ejl , quod reliqui tr allatus Vete^- 
rum Analyticj a Pappo memorati , aut perierint , aut. nohdum 

lucem 


t 



AD LECTOREM. 

lucem conjpexermt. Nam minitne dubito quin illorum non- 
nulli, Arabice Jaltem verji , alicubi terrarum lateant , pulvere 
magis quam teneb is Juis involuti. Quamobrem ut ab eru- 
ditis, quos ad Bibliothecas penitus excutiendas iterum it erum- 
que hortor, melius faciliujque reperiantur fy dignofcantur , 
Pappi Trafationetn, non antehac Graece, itnmo vix Latine 
editam, operibus hijce pr<emiji\ prijiina integritati, quoad ejus 
Jieri potuit, rejli tutam e duobus Codd. MSS. Bibliotheca; Sa- 
vilianae. Perum, ut ingenue fatear, manum adhuc medicam 
pojlulat. Nam ut Graeca Pappi in hijce Codicibus Japiujcule 
luxata funt fy depravata, pracipue in dejcriptione Poriima- 
tura Euclidis, (ubi nihil fere fani occurrit) ita in plerifque 
abjurda adeo <fy infulfa erat Coramandini Per fio , ut necefie ha- 
buerim, aut paffim eam emendare aut aliam de novo conjicere . 

Qum fy alias ob caujas expoliri fy publicari meruerit hac 
Pappi ‘Prafatio. P r i m o, ut ex ea ojlendatur Cartelium JalJo 
Peteres ignorantia in/imula fe , qua/i is primus mortalium 
lacum ad quatuor reflas ab Euclide incoeptum componere 
noverit ■, cum tamen Apollonius hoc ipfurn Je ejfecijk non ob - 
Jcure indicaverit. Nam impojfibile ejfe* dicit, per f e fiam 
ejus Compofitionem exhibere, abjque propojit tonibus quas ipje 
a Je inventas prodidit in tertio Conicorum : quod idem ejl 
ac Ji dixijjet , illis conceffis facile fy proclive fui ffie Euclidi 
lacum compojuiffe. Et Jane fi quis contulerit Jolutionem illam 
operojam fy immani calculo Algebraico perplexam, quam in 
principio Geometria Jua dedit Cartefius, cum admiranda illa 
concinnitate qua res tota Geometrice fy abjque omni calculo 
abjolvitur , per Lemmata XVII, XVIII, XIX. Lib. primi 
Princip. Math. Naturalis Philolophiae, adhibitis duabus pro- 
pofitionibus Lab. III. Conic. minime dubitabit quin Apollo- 
nius ipje hac in re majus quiddam pr ajliterit, quam ab eo 
prajlitum exijlimat Cartelius. Injuper adjicere licet, quod 
ad problema de Sedione Determinati, ab Apollonio plenijtime 
rejolutum , tota redeat difficultas inveniendi punctum quin- 
tum in Loco dejcribendo. Datis autem quinque punfiis do- 
cet Pappus Locum Ellipticum perficere, Lib. VIII. Trop. i j, 
14. Eodemque modo, nec difficilius, mutatis mutandis, Lo- 
cus Hyperbolicus per data quinque puti fla dejcrtbitur. S fi- 
cu n d o, ut palam fiat omnibus. Regulam Guldmi Centroba- 
ricara , inter inventa Geometrica Juperioris Jeculi praecipua 
• Vide Pappi Prsfat. p. XLU. numc- 
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PRAEFATIO &c. 

numeratam , ipfis etiam Veteribus innotui]) e : cum Pappus, 
jub finem hujufce ‘Praefationis , difertim nobile illud Theo- 
rema defer ibat , quo meti) urantur Solida omnia gyro Planorum 
quorumvis genita ; modo habeantur eorundem Centra Gravita- 
tis. Nam fi au-poicr/xa. reddatur gyrans, iyjfusnur vero gyrando 
genituro, res manifejiior erit , quam ut probatione indigetat. 
Verum utrum hoc invenerit ipje Pappus, an a decejjoribus 
fuis acceperit , ex ipfius verbis haud liquet : pro certo tamen 
affirmare aufim , hanc Regulam illi pcrjpeftam fuijfe, annis 
1200 ante natum Guldmum. 

Jam demum non diffitendum eji, quod libris d Pappo dejeri- 
ptis denuo injiaurandis operam navarint Mathematici recen- 
tiores. ‘Duos quidem nojlros de Sediione Rationis fy Spatii 
quadantenus rejiituit Willibrordus SneJlius, revocatos ad Se- 
dhonem Determinatam, «i» ipfo fimiliter mfiauratam. Tadio- 
num dotlrinam in Apollonio Gallo delineavit Francifcus 
Vieta. Loca plana a Ferraato, in operibus ejus po fi humis, 
miro acumine fy judicio illuftrata habemus : qui fy Porilinata 
Euclidis, opus longe difficillimum , redintegrare pollicitus e fi ; 
verum fidem non liberavit. 'Denique Inclinationum proble- 
mata per omnes Cafus exfecutus eji Mannus Ghetaldus. Ne- 
que Jane tantae difficultatis Junt haec omnia , ut alicui Artis Al- 
gebraicae per ito moram longam injiciant. Verum perpenden- 
dum eji , aliud e/fe Problema aliqualiter refolutum dare , quod 
tnodis varus plerumque fieri poteji , aliud methodo e legant if- 
firna id ipfum efficere i Analyfi brevijfima fy fimul per- 
fpicud, Synthefi concinna fy mitume operofa. Hoc Veteres 
praefiitiffe argumento eji Apoilonu liber, quem imprajentia- 
rum tibi filhmus : nec dubium eji quin Pappus Jub titulo 
7 wn ivcLXuofjd* libros praedi flos collegerit , ut exempla daret 
Analyfeos Infiitutionis efficaciffbna , fy dijc entium captui 
longe accommodatiora. 

Aha quae te moneam jam non fuperfunt ; hoc tamen unum 
ne nefans, tcntifper te inorabor , donec narravero , me in hifce 
omnibus edendis plurimum adjutum fuiffe d viro amiciffmo fy 
de re liter aria praeclare merito D. Joh. Hudfono S- T. ‘P. 
Bibliotheca: Bodlcianae Prafeclo : qui id fibi (qua eji hu- 
manitate } curae ejfe voluit , ut nitidior fy emendatior prodi - 
ret libellus. 

Vale fy fruer e. 

*• Xliiror* 
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T\cL7r7ni S AA 7rfooifjLiov e lg 

asyjfyi^ t&ofjLM, roi t» 

avoLAvofjStpa to7T8. 

O KaAx /Ajjos avd,Avo l cSjj ! & J , EppUf ca^t Tsx.viv } >cutx tr!> A- 
A>j ^Juv, i fiet iis 'tsiv uA v\ 7ncotmeAjUT^Jiyr\, /uf tIuj r xgt- 
vcav fcixeictiv mlt\o w, roif (ZxAopttvois dvu?M[uQetvecv ct 
H#j[ s fxwupiiv tvptlotlw r ‘Zs^p]etyojuiycay ewms 'ZSt 9 %Av\\A.UTcav' 
H&I ees TXTt /usvey jg*i<n[*ri Kujl<suau. yi^ucujxf q \s& to 'tqiut 
ctvfpoov, EunAeifov 7i tX quxeiUTX, Kj Auz)i^cavlx tx 
.X j Ae/fvqx TX Tr^tirCvnpx, kcltu. ctvuAuenv ozwjttny t^Xcit 
tJw t<pof oy. uyuAvens Tslyuu ifiv ofos ^tto X friTXu$px, cas 
OfMAoywftiva, %}& r ifylS uwAxBcav, 3m ti bfx.oAoyov/djjov 
c v cwjfioi' c v judp ty\ av&hvai 73 £>jrtf,ufyoy &s ycycBs \jzso~ 
ro t? X TX 73 ovfuQcuvet <rx.t7rx [*■%,• y^f mi.Aiv tu stvx 
73 'zsOriyi fj^pcv , icas dv Xrcas avum A forus xatf&yTtrv.ufyj 
ets Tt tuv tjfri yyca^/fpfj^jcav, v\ tz> criv dpyjus i%cvrav. *, tLu 
■ mcunluj ttyoocv dvuAvenv KUAXfvfyj, oiov uvu/mAiv A veny. b» 
q Ty a uu%ret t? \szsvq>o<p»]S , to ea rri avahvTci xaQ,A*,$kv 
vsu-nv \ssnsnm,/J^poi ytyevos tjfri, *Jj\ tu 'tuiv^ju ix-si, bv- 

7 UU%t '231 &tjyX/3jJU iCUTU (pVCty 7 K?4|/7If, (C UTA^AOIS c/^7- 

owBtirns, eis rihos a<ptx.vxfit%c 7 ? tx fflTXfjfrpx uffa<jxdSi\s' 
yey txto KuXxfttv ml>%<ny. oifjlv ft iqiv dvuKvaijas ‘yeves . 
73 (j&ij fyifUtsv tuAviBxs, o KuAermj JicapfLxfv' ii fi ut - 
e/si*9V tx uj^ynBtvns teyetv , o KaAetruj t zs&£kyf*xhx 9 V’ 
cBn fttv xv tx %eaptjvitx $)XS, ro fyiTxySpov cas cv \szzobf 
/Ayoi, ^ as dktifos, eirnt 24& rcav i^s^iKskxS-ay cas ctA>j- 
B-fy, Kj cas tsi kaB \jz» rvjtenv, 'srOtXjeyTts c$ri 7 1 opoAoyx- 
fttviy ‘ fdv fttv «A >;Bes r, htetvo ro optoXcyx/xiyoy, d\r,BtS t snf 
K& tb t yiTX/tivov , y^ij y\ "XmfsJris OLVTispotycs r>j ayxAvTd' 
tuv f l \jstvfei bfxoAoyXfttvca irnyja^, \ptufos 6ftq ycy ro 

b fyjxutvcv. 
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(ii) 

fyl TXftiVOV. c^l 'j tS 'zr&GAriftciltx.iit $>xs, to ‘ZffCynBiv us 
yvut&iv \BzsvBiutvoi, tirct 24& tuv it*is oooAxBuv us ctAr\- 
Buv, 'zstStAfyrns im v oftoAoySfttvov’ tuv pciv to opcoAoyx- 
fxivcv Suvum y X) 7iz£/qzy, a xuAxoiv oi 'Atio t juuJ^fuuTUv 
ScBiv, S twevm tcuf x ro 'Zs&nBiv, Xj vmAiv rj '^TnSetns ctv- 
•ngpo<pos rr i uvuAvth' tuv Si uS uuutu bpcoAoya/utvu ivTv%u- 
fjLtv, uSuvutov tfst/ x ro •zs&GArjput. Sio^/rpios Setv orfo- 
SiUfB A>j t£ 7nm, Xj 7TUS, Xj moux us S uu&tov tqztj ro 'ZS&- 
GAt\(. ut. -nsaju-m j uiv ifv t^&i uvuAvovus x&f rui/Binus. 

Tuv $ •sr&eipyi/utvav ri uvet A vo/mvx @>iZ A iuv q oa t£is iv tb<- 
curm. EuxAeiS cv StSopttvuv (Z&Atov tV Am?i KuviiS A oya ‘Aunm- 
pirjs Suo, xue/x 'A 7 mn\tv\s Svo, Siuptrpiivqs ro[tr\i Svo' t 7 m<puv 
Svc. E-uxAeiSu m^/TftUTUv t£/a' AmTAuvia vtvatuv Svo, b' cu>~ 

T» T 07 TUV SSllTliSuV S VO, KUVIKUV CKTU’ A C/SCt/U TOTTUV trtptuv 

TrtvTt' EvxA eiSa tottuv 'sr&r 3?n<puvHuv «Tuo* EpwmBtviSs 
-3J& /utodTTjTUv Svo. ytvtTUf QiQhlu Ay , uv ms Ta&cxus , 
fttxc/ t AmTAuvia xuvixuv, i^tBtfdui asi 'zo&s evrlffwifjv, 

Xj TO tthrfjvs TUV T 07 TUV, K&f TUV SiO£/T[tUV, X, T 'T^UOtUVy 

i caB txu^zv /3 iGAicv' u?Au Xj to Avj/u/uuQ. m ^tSu^ju' (c 
iS ipiiuv cv r»i 'Tr^uyfjufniu tuv (ZiGAiuv xumAtAonm 
us tvbpiifyv- 

Uey r Astydmv EwcA&^a. 

ntyiVXfi 5 to Tl^UTOV / 3 <£ a»ov , 07np tV TUV StScpievuv , 
umtrm ^tup^pcaScf. ivvtvwsrm' uv -Titum pttv kuBoAx cUn 
[uvytBuv 2^y?upipuL7u x.y‘ ro St Kj ro k' cv tuBdcus 
tstv avuAoyov uvdj Binus' m St tfys txtois tS' cv tvBSicus 
t<si Bidi StSopitvcus . to' SI tSths i%*\s i £7n T£/yuvuv t<B 
tu SiSet StScfttvuv uvdj Binus, m Si t$*S Txms injec, 
cJJn tuxcvtuv itw tuBu^u/ufiuv %ug/uv iiSn StSo^uv 
uvdj Binus, to' Si tirijs rivus £^ , cv 'TZr^cp > An l Ac^Ufuptoi s 
£7i x, 't^y.GoAccjS aSet StSepttvuv %u£/.uv. tuv Si e^a^tts- 
\uv t, ro [utv -nturov * %u<pb0/jtv tsi, to j' S c)Sn Tg/yu- 
i UV X,U£/UV , CV Ctj 2$&(pt>pclf TUV SwjAfttUV TUV 'ZsAdjpUV 


<zsZ9s 
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(mi) 

•b&S Ttunu tu Tg/yavct Koyov v/jun JeoofMvov. tu 

Jt i^ris tMu, iusrxo y, cv Jvcv •sr^?Ar]?^^A[AjAOis, 
07i 2J& tus cv TOjS yuvvous \jzro%T&s cv deJo,Ldiiois ‘tt A o- 
yus -a rCpV a?A*]Aa‘ iv i u Je txtuv SJnhoyus t%& o/Aoixs cv 
Jutri r^/yuvcis. cv Jt tbIs Afyvn js e% 2>l&y>Afipuunv, eus b 

0 (c &, J ui /uV ttv e 7i7 r^/yuvuv, $ Jt £7n coAeiovwv ew- 
3-«o!y AvuAoyev m. 7» Je £?>;«■ t(J.a, i?n Sva eu&eiuv ava- 
A oyov iSTUV, * TU J\,’ tt, Jo%/ Tt 'zMit/jtiTUV ZM£/OV- TU Ji 
«777 77 K 07 V 0 KTU 1 , tUS { , CV KVKAOIS J HKVVTUf, 711 ? fjdjJ fLi} 4 - 

&& ptovov JeJcpuvois, izis 3 K&j %ai' on JiAyvptevuv ev&c-iuv 

2 J& JiJofMVSV mjfJUiOV TU y.VOfJ^JA J tJofLiVA. 

lley 7 \ r > y>v ) wnrww <; 

Tr\s S\, "ibroTdpt^s % Aoyx / 3 i£Aiuv ovtuv Juo, ‘zaOmtns est 
fJUA \sznJj\pr\[J^jr\' Jio kjj f^tuv vs&iumv Jru ^clQu. Aia b 
J ojtvns tyjueiii eiJuAv ^AfjLf/Icv Jjwyuv Tt/Mixouv Avn ruv Tvj 
feti Jo^ruv Jvotvji UV, TStSS 7Ilf £7T AUTUV Jo%ffl OVjpUiOIS, 
Xoytv txJtus r cutnv tu JaJtvTt. Tasj %aQas (popae 
fyitedui VC T 3 X*fy>S AaQhV OVfLci^KiV, \jzsvJiAtpeotus •S/JOp^jtjS 
mvut, <£ Tt orfo? a^Aas %nus r JeJocdjjuv ivjiutv £ t LAlgt- 
tyopuv Muotuv X JeJ 'ojufyuv mjpuits, K 2 ju ms avAXvais <C ciw- 
%tis avruv Tt (c r Jii&rpcuv. E^<f y) tb Trfu tov QiQxlov 

r Aoyn ‘&TBTtptsis Ttvnss iMa, •Mutis kJ’ , Jio£/rfiiis 3 77W7«, 
UV TfHS fj&fi fidi /u&ytsoi, Jvo q £A OtftW VJj tt ftiytqvs pttv 

VULTU 7 Iw rgilh/J McddlV b' t TiTTU, tAA%tSlS Q KATU tIuJ J (S6- 

TtPUV & tVtTU TBTH vi KATU 7 i /7 eUIT luj X T 7 I 7 TK, UiJ^Vl A 
« \ ' ’ J T* ' A 7? ’/«f' ' A ti > 

01 KATU TUS TtmpTUS b* <y £ X t^OO/AX 7 a 7 Ti<. To ^ OiVTtpOV 

|3iSAiov Aoy« 'hdnynfAriS ££« imas tJ , Mutis 5 57 > JizourfibS 
j Cin r c tc b 1 tt^utU' U7ruyeTui yS oAov ets ro TrfuTtv. Avipu- 
ftAQ. J\, exi tu Aoya 'Adn-mjAris x , cumt. A tu Juo QlZAia t 
A oya 'i&nmfAris Siuprj/AATMv tt ptta,katu Jt YLiej.vJ.iA ztf.c-n- 

VUV 't\ 73 TXTUV. 


Yli(j. 
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(iv) 

ITgpi ^'p<« 'foro'ro(Jun$ fi>'. 

T»jf J\, ')xm-nptr l s J yag/x (3<oA/ct ^ey e?» <?uo, ‘ZJZ&KypeA 
0 xaoy Ttimf iv \jzJv2^&ipitofyjw Sis. x? txtuv eeta -zctymcis 
isi tu petv a>Ka opeoius tyaau tv\ TS^upoe, peovu St txtu 2^ge- 
( pepaou tu Sciv tus 'Scvrnpevopeivat Svo tvjtico; iv cxeivri petv 
A oyov iyxcms SoJtvTu omstv , iv Si tuvta X m 6/ 0v ^eiySms 
Scjiv' prftfiTrntj yS Xru. A ia % Scjtvms mjueiH tiijitav %&po- 
piLu ayceytiv mpivacuv Aera r ojiscov ^ttrj S vo vfj\m Tst9s raTs - 
€ 7 r’ eu)rwy Sc^tttn mjpesicts yuf/ov '&&tyxms imv tu S ojivm. 
x. cwwj Si 2^u tus aums comat to < 37 %*\Jos tcyv[K% r ^et^o- 
fxivuv. Eyet St ro petv tc^uviv (StQbScv yu^Jus Ac^jtbujjs - tottxs 
Z,’, rniuais xS , Stc^/Tpeas Z^' uv morapis petv petyistt, t^hs 
S e 'tXa^iqoi. (c isi 1 utyffvs petv kutu tLjj S tLnipjp tSuctv V 

ortum TQ7TH, (C O KUTU tIm TT^UtIlU 7t\u(HV £ /3 T07m, Xj 0 
KCLTU llu) SdjTiPyLV X 717 ZiPTU, X. O KUTU 7 iuj TfJLll/Jj X tKT& 
T07TH ■ 'iXa^t^S St O 'itoLTZt 7 iuj T£/.tIu> tScMVI X T£/TX T07TX, 
Xj O KCLTU TlW S' X TTTUpm T07TH, Xj C KCLTU 7 luJ TttUlluj 
tKTX TOTTH. TO St SiUTtOOV /3<€A*CV T yupjfti '&7TZTtfLC i ; tyCi TO- 
TUS ty , rfl.uait -j £ , Sto^/rptus Si Ctnr cx X sTfum a-mye- 
•ntf yi eis ceurov. fcapvucLTU S\, tyet to petv Tt^um [2t£Atov pey , 

ro Si S i-jmoov c<r'. 

I 

t 

nsp! £ut)$iOJJ.SWq mu?; 0. 

E'*ff Txmt avctStSovTttj S Siue/rptevri? mptr,* @ii&Ki<tSve, 

av OfJLolut Tdit 'Sr&TtOCV fllctV TZQVTUTW 7lKpim ?£ylv, SliZdjy- 
puvloj Si Tounbjj’ Tiw Sortiam/ a.7njpov tvjuav ivi crrpcHu -npuev , 
a^t t AcTaA apJocLVipuvuv tvjfiuv &C9f -mt it cuimit Sojum ori- 
ptcisif, r,Tit iv Abra puets TtTfciyuvov, tj /a '^czrro Svo 'teniXapLoa.- 
yopuvuv 'S&ctyoju&pcv cfytyuvtov Scfyiyru A oycv ‘ty\v, y,m ts&s 
t» ijzzi petas tbnXcepcvcLvcpetvqs <£ 'S V^u SoJticnjs, rj -zt&s to 
vW® Svo ‘ticTvXctpeGcLvcpetvav 'sfeityop%jov opJoyuvtov,i<p oimipot. 

TUV S C%VTUV GYjlLHUV* KOf TUOTtlSy OL 71 StS St^jyUzVY\S Xj 

'Sniimtzhiis Stop/TpLcS tyunis, 2>l& 'ss\oovuv i) S&ns yiyonv e? 

e ivseyK^s. 
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(v) 

avdyxrs- ^elxjivtn 3 nurrlu) A m>')kuvi\& cfm \JytXuv r tv^uv 
TPl&CIKUTCQCV 7lipUiL$ij(§y i , K<X%t7Iff) Xj cJoTI V £<£mpX (Zl£ XlX 
T 'Trfuruv soi%huv EwoA ei^n. KSM tcwtIuj 7mXtv etauyuytxu- 
ti pov i7iuva.^a/pav d hiasti x& tv<pvuf r tipuKUKXlenv. 
Exk -ro /j$p ar^unv fiiGxloy 'ZvQ&XripidQ, e?, ^nmypuiQ, 
t<?', dio£/rpix$ 7 Tirn, uv fjt-iytqwg jufyv $ , iXd^qov S\ tvct' Xj 
ttcj /itytfDi /u&p, o,7i kcltu 73 S' tvTt^ov cJJrnuypux, & ddjTipx orfo- 
GXypUtTtZ, K 0 KCtTU 73 71f<73|/ % 717 UgTX <73Z$QX*lpt,&T1>S , (C 0 
JC007K 70 T^JtTOV 7« t, Xj 0 KCtTU 73 T£/t 731/ 7tf UtU' 'iXcipSlf £1 

o kcltx 70 y immypca, t£ t^/th 'sr&oXtjpLcLTO?. T o <Je $wti- 
pov JlCde/TfttVtlf Ttf. irjs E£« 'ST&£XypUt(#. T£/CL, cJ^muyputTK 
fcm«, diog/rptiit T ‘ «V euriv tXci^i^oi fj$p, o,tc >«4724 70 7g/- 

70y 5? 77fi)7», 0 >000734 70 7lfi7By 5' doClTiOH' ptiytqOS Je 0 JCCt7» 

'J3 T£/Tty b 1 7^17« TS&QXqpLATiS . AriflfMTU J\,’ 6%<j 70 j[*£V 7T?4s>- 

70V /3<6a<oi/ >6^ , 70 Je eiivrtpov xj . fcuptiptuTuy J\,' i<n m &vo 
fiiQXtct Jiapxrpuv^; rspf rry . 


Tley smCptiv fi . 

Erjjf <?E TXTtLS T (ftUtpUV E<H (ZlGXld, $V0, 'ZS&TUoit S\ CV 

aurati ^oxxcnv eivaf , zsX novti, a?Xet (o txtuv pttctv n^tidp H- 
ru; 'tyjnowf i£*jc atjpieiuy (c toftuv £ kvkXuv Tftuv omiuviv 
Jisi d o&ivruv, kvxXcv ayccyHy di e> 000500 r Jo&iVTM v tnjpoetuy, 
« cT o3-(t*i , i<pa,7r!b,u%uov ixctpjs tuv $ cF^tw ^ctfi/wv- hwtyis 
%]& 'aX*jJ»l T cv 7 b iff xszm^tTun ^dopUvwv cpcoiav »j dvopiOiCiiv 
xcvnt fAAp& 24u(pspiSf 'zr& 7 x<nlf avctyxcusv ytvitdz^ dexa.’ ox. 
r TftciJy y$ avcpcciMv ^uuv Tfia.^ a otdtysqoi dmx-m 'yivav TOf 
Sixa.. riTOi yS 7» optiva,, 7 i fta. ovtpma., »j 7 f«f d%'icy, tj 

^ / ~ \ , /v ~ j\ ^ / , a ~ \ - ^ R y ~ v 

avo oyjpLHd Xj ivjUct, (c ouo iujtictf X enjfxoiov, r; avo njpieta, v&f 
xvxX(&, >j dvo kvkXoi k, oijpoeiov, tj d vo KvxXci x, ivjila, y\ 
a*ljXH 0 v ivjiia x xvxX@^, tj Jvo tvjilctf x. kvxX >7 r t%c<$ 
xvkXoi. Thtuv avo ptkv tu, ar^unu didetXTui cv tu Tnupru (3 1 - 
Qxiu r TTpuTuy qotyjtuv, 07np * Iw puv^dipuv. 73 JldjJ $ Tftuv 
So%vruy atjptetuy put) £77’ ivjaav ovruv to ttOro ’t<n tu zrSt to 
dofty 'tfiyuycy kvkXov zSt^d^on. to dt 7 ftuv Jo^ruv tvftui> 

• pr 


N 
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(vi) 

fMf 'Zr^epTA^Auv htun, u?Aa r Tgtuv ovpt7n7c\x<ruv, to auro est 
tu ets to do%v rg/yuvov kukAov ty^d^/OLf. to y$ duo ‘Gr^A- 
AijAuv iruv (c pttds efJ07n7^iSotjS us ptep®* ov f fi. \ssro- 
dicugtotus tstS^dtyiTzq cv thtois' Truvrct (c tu. ifcjs e? ci> rcf 
ttoutu G&Atu. T d T Aemafya duo, to duo dojiruv tu^uv 
x, kukAh, ») Tifi&ii' o 'o^emuy jcujcAWj pvov c# «o 0 djnpu (ii- 
CaIu, 24 ac tus uros cl?a4Axs Seois r kukAuv ti Kj tuftuv 
'StAeiovots nans Kj vsA&ovuv dto^/Tftuv diopuvug- TUjS 'urOapr]- 
puveus eymQous ofAofots 'SsA*lJos esi , eiO&A*i{IAtuv, 'Sp^sp.Aet- 
7ttu8pov 'Acre t dvudidovTUv’ TSOoocviduKct.v tenves 'srOnpu 
r fiprjutvct>v duo (3<6a tuv‘ tvoiwo^ov y> Kj eumywytxsv [taA- 
Acv v\v, amAes Tt <& ovpLTzK^puT.xsv 'ti fyxs r tomQuv. 71 U.A 1 V 
fxioi ss&iAa&uv a.7ruvTU TtOTuai, rjTis £ 'SrOeiprjfxivyis Aevjrxou 
jufyj \jz3vSioi, -zsQfdivism, d\, S^hvmypjutU, xrus ex(- Ek tnj- 
fjoHuv eujiuv y.cq kukAuv oTntuvxv duo dcSevruv kukAov 
jgd\paj ru payeji doSevru, 24 & 'H doSevns otjfA.nn ’t\ t do- 
Sivtuv 'za^ce.ytvo ;Jbpov , « do^titi, eQu^ou^/ov 3 ucclpjs T dt- 
dofjoivuv jqapcpcuv' auri/ 'zr&cxi srfeSAfifMTUv t]d*i to 'ZtAyJvs s£- 
6 kt£/uv y$ &l&(p;puy Ttvuv dvddes atux.tii 24&Qopa{ ytvormf 
to ssArf^os e?‘ TjTti <y& duo d oSivtuv otjfistuv, vj duo d o^fruv eu- 
J4uv, yj duo do§tVTUvY.vx.Auv, t) otjptetov Xj tuJiiUA, *1 otjfietau 
Xj kukAou, jj tujttov; Kj kux.Ah, r dedo^ov tu ptiyeji kukAov 
ihl&payetv det, us etov\Tu\’ x.ou\ tuotu dvctAuoup (c ouutyuvai Kj 
dlog/Cpcdttf Ketiu oflumv. Exi 3 T ® 7rpu7vv r eTnaQuv otoCa»/- 

fJLUTU 1£. Todl diUTtpCV <5ToZAr\pux>Tzt d . At]fA.piCt>m d\, exi ™> 

duo Bl&Ahx. ka. amu j tytuoripcATU egiv ? . 


rigpf T60V 7!T3^<0jULCtT&)V "ElJK^sl^iS. 

M iTU dt ms emty&s tv t^tci (ZiGAiois -m^JurptctlA es tv E v- 
x.Audx, mXkois dfypoiTfJua, QtAortxvcTtc\ov ets r dvotAuciv r ep- 
&c/fcsepuv ‘sr&GAyptd.TUV Xj r yevuv, dortg/ Afjsrlov Quotus 
vupix^f^PVS thAxiJos. Ovdtv 'EtOgtQetKeun ths wt EvKAetdou 
^AQoi<n orsuris, X u f/s « pf uves r szts v\ftuv curt*poKAAoi 
devTtpcts ^ctQks oAiyois cuuruv <z££y.TiSetx<mv' exxtqou 
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(vii) 

•nFfyos u^/trpivcv t%0V7tf 'hm^Ari.uv, * us i$ cFrupty, b' 3 Eu- 
xXetfa ptctv tx.aisw %vms r pdXisu vmptpcuvxouv. Tcwm j 
XviFlu) >i <Qv<nx.lu/ g%a %u£/ctv k ava.yx.cuav K KaJaXiKari- 
g^v, x, tn? owucLfuvoi? o^ocv K&1 dmupTr^. ctm\\ou oe 

ewruv tu aJ»j xrt Geupypdruv esi xrn 'a^QXripd.TUv, a^Aa 
ptmjv ttu s txtuv ixxmif iFuS' uft 7 us «arg ? tutus clutuv 
dwjaoJzq ^paTi^tcduf ») us SiupripctTUv v\ as r ssoZXr,pd- 
tuv' mtp 0 *, avpQiCtjXiv, r m?Xuv ytupiTfuv tus fjdp \szsa- 
A apCdv&v curru sivttf tu yivn B-ia^paiu , risi Fe r vrO- 
Q/rudja, ~ZkmQXt'mv\(Z4 tu %ypai 1 povov rtjs ts^tuotus. ras 
Ft Sl&tyo&cf r Tg/uv txtuv "vn @e\vov 'rfietauv ai dpxcctci, 
JrjAov ck r 'opaiv- itycumv yx,p 3-tu^ripa /udp eivaj tc tz^sth- 
vo/jfyjcv eis "^TraFF^iv auri X r sr&\eivcpivx' 7T(>o&?^pa Ft tv 
• tstsZaTAou^iv «f Jt<t \mtcFjIw auri tx <s^s\eivapivx' 7ro- 
C/T/ML F ■n <nto\eivoju$/JOv eis myurpov curcF tx r a^s\ etvofApx. 
fjLmy^a.(py\ Ft st©' 1 0 tx Tn£/.vpa\as 00 ©- \jzza f viwnpav, 
p*l duvaufrpuv ATfztrm 7n^/^6tv, a?Xa crvyxpuptvuv rtis $oi- 

%tiCli TXTVIS, Kj deiMUWUV CUITB pcvCV Tiitt OTt i SI TO $TX- 
/ufyjcv, pt*l m{/Cpv\uV Fi TX 7B* (£ itey%OpHVOl \JZSV TX OpX K) 
T F^cumopSpuv, eygaxjvav dm ovpGtGyixgns xtus- 7rcpjrua 
isi to Xermv \ssrv^fo4 7B7nx$u ^iaprjfjuaTts. tutu ytvxi 
tuv m£/<rpia,TUv ei£os tnv oi 7 vmi, x, t nXtovciZ > xot iv tu clvciXvo- 
fJLivu’ x&xaptTpbtvav Ft m^/TfjactTUv ^ cJJny^piQiTcq 

x, 'T^cpdiScmq, 24 & T0 TnXvyynv eivotf pia?Xov tuv olTXuv 
h^uv. tuv yxv T07ruv in» a. fdjj cRmnSuv, a. Fi fipiuv , a. 
<^6 yqapcpuKUv, y&f iTiT ‘ZTCfif puasTifloCi. ZvpaQiSrjKiv Fty&j 
txt» -reis’ 7n^/Tfjaam, tus ns&Ttcois «ifcW 39mi\pit)f4,ivou; 
tIuj <TKsXtcTi]TU TiaXXFfv awjvfrus rnuAi7mKXopLivuv, aqi wsXKxs 

ruv yiUfJLvrquv 3^n pipas ix3 e%eo9«/ , m Ft oLvuyKcuoTtyt 

ayvoeiv tuv enjpuuvcpivuv. Treg/Xuloftv F ttoAA cc pici ‘ZJ&rutri 
riKisu £ uuUTcv cv Tamis, r0 W b^tov TLvkXh$Iu> a mTXu 
g? ix.oLsvv a Jcvs TtS-eacivaf, aXXu £etypc£\@* 'ivotci jr t s m- 
Xwz3\y$ict4 * cvy oAipa Tatss upxJjuu. FFptvov * tx TtfuTOv 
(ZiQAicm -n&HKiv opo&Jri nuv iy.etva tx Jct\J/iA(sfgX a <$W 

TUV T07TUV, CJS FkU * TO ‘BXrfys. Ai 0 XOf 'S&cXctGiiv TWiTCVi 

j iv 
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( VIII ) 

cv pia 'ztfsmai iv^tXfl/uSjuov tupovns xrus t ^a^a^u. 

Eav uxjix rj mipuxlix >j -sr^AAjjAy * enpa ifia -m Sin 
pias c^peta StSoptva y„ m St hctTJic tsxIw aos axltjmj 
5 eW StSot&MS tl jOelcCf, Kj TX& at\pi7Xf %<ri StSoptvris tu- 
S-aou;. txt tm noraouv jlSjj tv&eteov eipy-mf povoov, uv x zsAeto- 
vts v\ Suo 2-lgo tx amx a* ipetx etciv ayvoetraf St SJn xav- 
rsf x zrC^TetvocSjjx ttX v$XS ahSjts uxup%ov Xtu Xtyou&pcv- 
tau 077stmfXv tu^eicp npvumv aJ&vjAas py mhetcvts i) S uc 
tx amx w.peix, svmrm q tm pias amuv StSoptva r„ 
tuv o7n tmeps tKa&v ax\y\TOj §'tvei StScplvr\ s tuBSas' *j 
xaJoMxosnpov xtus , te tv ott zncjev tuBeicu ■npvumv a^v\X <*A p*l 
csA eicvts i Suo 2±l& tx owrx oypetx, imvra St m Sin pia s 
amuv cnjpeta StSoptva >j, tuv St Koixuv to tsA > iJos vxSvtuv 
T^/ yuvov apivpcv, v/ txtx txasov t%et oypeiov cmSo- 

/ lSjjcv tuBeiOA Jwi StSoptvris, uv Tftuv pr\ t yuviav v- 
vmpyov Tfiyoovx X a d/* vooaqov /vcixov evpoicv a\pt7Uf %i{ 
StScptv* s iuBeuxs- tov St ^lyjiujtuj osx «xsf a.yvot]juj 
TXT 9, fiw S apyjao povlw Tetycp- k Sin imvTUv St toov 
xpa\uv (pouvtTTp apx&s *• cwtppaTu pova -arA yBuv xbT&uv £ 
ptpxXuV K<tQ,£t£M>tiVCt1, UV iKaqOV X KCtTU TUS T UTJoJtOIUV 
Siatyo^ps IA|ai<jiPA«v Sei, aM.«t tectio, tu; t cnjp%tZv\xs)TUv (c 
fyiTxptvav’ a\ ,uV Bzsojireis 'axam\ 2\&<ptpx<nv ct)ZS\\uv ei- 
Sucummaj xouj, t St cvpZcuvovToov x. Zrjxptvoov vtooqov tv 
73 cwrs ov onfocus 'Sztro^tounv 2^a.(popoti <ropZtZr\xt. 

noirj-nov XV tv ptv tu 7t^ootu (SioKiu tcwtx m ytvr) tuv 
cv 7a/f Txr&Twnui £rj rxptvuv . ( cv apxy ptv X Sia^appa. 
txtv) Eav Abra Suo StScptvuv trypetuv «re?? %ij{ StSoptvr\v 
eu&eicLv xAaSSueiv, ^Trsnpvv] St pia 'Stto StSoptvt \s 
tv&eias TSdSp tu 'tx cuutyis StScptvu mjpetu, 'Sanmpei (c *} 
vripa Acto tTtpag A oytv txjxaav So^vQ.. tv 3 liis irr\s, on ToSt 
to mjpetov a 7 t\iTa\ StSoptvr\s tu^eiOA' oti Xayoi TV^St 
-duoSt SoS-ets’ on Xoyos TticSt xr&s 'bTmoplur on tjSe 
StScptvri 'tSiv' oh *\St Sin Sojtv vtuet' cm A oytf TVjfSt xrt 9 S 
rtva Acto TxSt tus So%vios' 'cm Koyos T>jsSt TstSs uva Acre TxSt 
KaUypivriv' oh Koyos TxStTX * xug/x tsOs to xssrc SoSet- 

njf 
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(ix) 

mjf Kj njsA' on ra<^6 ra yu^yx b /J&p n Sojiv eny, 'o Je Ao- 
yov tya 'R&S ‘XTmtfilw’ on rb$t rb yu^/ov, b rasTg yttg7at nvcf 
yu£/x <W]@" tgw, * txavo at Xoyov tya 'zr&r Abran^i*/' o-n 
rjcfi f. tg 0 ’ '-if c ttO? !w r\$t Xoyov tya foJtvQ,, Xoytv tya ■zsjCpst 
wat Abra raslg tus $c%vt(&' on rb vis^s ra $o%vt(& xxf 
rv\s^t y \<m tri tu viare $o%vns Xj f Abra ras?g esu? ^o%rm i 
2 m Aoj-fl? njf^g jcaj njs-Jg ciresV nvoo Abra rade gW <^c- 
Jtvns' on r\$t Abran^vfr Abre ^t^opxivuv £c}ev “Zp&g- 

/ ... I * 1 

yxtms. ' * • . 

Ev TU $<JjT[pU (Zl£?Ju '~JZ3V%TC-tg fj$p i-npOLfj TUV$t 
TXfJ&vuv tu. (£p -rrAaova. tu. atras tos- a/ roo tv^utu @i£x'iu, 
'ZiSiora, Jg tuutu: 'on nSt ro yj>)£/w *itii Xoytv tya na^ss 
Abranttit), tj [/$ ^o^ivtos A bytv tyja , sr©? Ab7 vnpiluv o-n Ao- 
yos y '^szsb Tuvcft 'zs&e 'b 7 mopjdu> % on Xoyts ra tJfra uzwapt.Qa-' 
ripis tuv ^t x,* <nwa.fjL®tmpii tuv£ t nrzss 'ibnTCpilw' on n> vvm 
lys^t auvct^OTipiS t ijs^in vJj\ tt/S 'ZSO s lu> ijJe Xoyov 
tya 8 o%v&' Xj ro visre nkJg (c ^ -soV ii) jj^g Ao^ev g£« sJo- 
%vm, Xbyov tya wf 05- Abrajo^tit/ on Ao^of muctpLQoTtpis rstSS 
nvct Abra ra<^£ eoos - Jb^Evr© 0 * on $ ojit ro viare ruvS' g. 

Ev 3 ra Tg/TU fttQXiu cq jttgv 'SA^oves - visroS^Vfrr cJ^ri 
yj/xiKvxXluv eiciv, oXiyoq Sl im kvxXx Xj T/xyipiUTUv’ tuv ^>j- 

TXpLiVCdV TU. pLiV 7uTXct. 'zfl^Cf.TSXycnUS TOLS ipt,7T^0cQ-tV, T. D&OTtC 

3 tmjtu.' bn Xoyog ra \jzzv tuv£i nsfse rb O^ra rwvJV on 
Ao^ef ? Abra tks $ e Abra]o|ttit)* on rb \szs~b ruv^t toj 
\ 5m £ o^UTf[g Xj <v Abra ra^g eaf ^oS-gvrof 1 on ro Abra' T>jg ^g ra 
ijsr» ^o3ti/r{^ (c AbraAa^toavojttgi/jjf uarcrcaS-gra gsaf s^obhgr- 
r©^’ on cwj&pxtybTtpiS ts%$s lw Xoytv tya JcSs^ X o- 
j^v g%f< «arCsV Aoti) o^titf*' on £n *rJ sTo^ei/ cvptmv a.ty' is o} 
cJ 7 n^jyv 6 /Ld^Joq cRnTofit £o%v -zrSrs^acn tu a^&rftyuvov" ort 
tn n t^o^ey cyjpbaov ct<^> a o/ U7t^djyvvfA.tvcq &)n Toft ‘lau{ 
AbraAajit€ava<n ® &<ptp&u4' on jj^g ^ro; b 'Z^u.Jari g^/, »} 
pctTU. Ttvog tv&aotg cRn to $o)iv vdjzrniG So&amv TsSseya yu- 
viay. tya 3 rct rfiot fiiGxiu. tuv 7n{/Tf*<tTUv XriptpixQ. X *t, 

UUTCC. 3 &iUI>r!pl0kTUV tgtv poci. 
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T o7rodv /2>'. 

Tuv tottuv xxS-oXx ei /xev eiciv i$wLh 9 l, as Xj A mXXuvees 
'Kt9 tuv qeix&uv Xeyet mjpuia ffip Tomv mj/xeiov, yjXupeijs di 
7 zmv ^x/x/xlw, 3dn (f)xveixs di cJlntpdveiav, septa dt qepeov 
ei <Tg j)i£o fixa), cos oipteiX pitv yjd/xptlw, ^xpprjS c IJntyet- 
veutv, odki (poveictS de ftfieov- oi di dvospotyno/, ds o*i/xhx fxev 
c Jdntyxveixv, yjx/x/x>is oi septov. tuv S t c* tco dv&Xvo/xivu, oi 
/XiV TUV Sidi dtdopU vuv ityuduoi emv’ oi Jg cJ^mdoi A eye- 
ydpci, *L oi sepec) x, yjx fifiixsi JnPcdixst em ov/ptetuv. oi d e 
dstss dmtyxveiot; ctyAspotyixat ptlv &<n oqpuiuv, dit^odixd* di 
yjd.pi/xuv. oi pte v tu yjcLfXfMXBi ‘ddii Tuy vr&s 3dn(pdveeav dei- 
xvvvTuj. Xeycnu/ de c Idnmdoe /xtv nrm a tu ti 'sfidt uv tmyo- 
/udfJj xxJoXa 'om emv tu%a/ yupyytf ij *wcA oi' ^to) de, 
'cote em xuvuv npuij, &r^a£oXcq >j eXKekj/ets, *i vTif^oXcc/. 
yvctpi/xno) Q toovu Xeyorm/ om/ yx/x/yy emv an «$•««/, an 
xuxXoi , an vs tuv ei^tjpS/Juv kuvikuv n/xuv- oi de xjzsro E&c- 
nS-ivas c JJnyjaQevns ime vatis /xtavrrpus, 6x tuv vaO «£ij- 
pevuv eicj tu •foet' >crz di f idtovnts tuv \jzse3ecnuv * exsi- 
vois- oi /xev xv ap^ouoi tuv eFhvmduv toxuv txtuv tcJtiv 
'Xm^Xtmrns 'esux&uoW iis apttXriouvns oi pu\ cunas tsQvt- 
fyxav inpas, us cbc cureipuv to vtXflJos ovtuv, ei SiXot t is 
ct tc<ry£p(Qeev a njs niveus exdvtis vxpp&tix. Bytru dv ne /xtv 
«r &xeiju&//& vft&t, ni de njs ni^eoos vatfngp, pix t&*Xa- 
Cuv ‘zstymoi Tcumj. Exv duo euS-e ia/, qnt 'Xcri evos dtdouivH 
ffvjfxeia v Veri duo, ^ yfm W tuS-eiaf >j o^^ijAw, >j dtdo- 
fxevlcu ‘S&ee-xponf yuvixv, ^ rw Xoym txx<mf <zjc#V dXbjX ctf, 
*IXU£/ov dedopeyov’ d-dbtiuf de n tvis ptds ni&s 

cXkrmda tottx beai dedcpeva, x\pt7Uj <c to tks tri&tS Trices 
c Umndx tottx Si<p{ dedo/ud+m , 'an /xev tx opoyeyis, 'em d% 
tx enpx’ Xj cn /xev aptotus xa/xeva ts tss r luo euB-eeetv, 'an de 
iv cornus' Tcurnt de yivencf nis dictQo&is tuv xscroxa/xi- 
v uv' ni Q n&encsitJkJA c* ctpxy \jzso Xxp/xxvdpX y w/x- 
<J)povei Tcunu. Exv eu9-eicts tu puyeft dedoptevys to iv Trices 
n dtdoy^jov, n enpsv mpenef $$<ret dedoptew\S 'sfafyipetdZ 

m Xqf. 


Digitized by Google 



(xi) 

xg<A»jf. F.ay Xon Juo dticfitvuv ot/ponuv K\*£um iv&HcLf 
Jdofitvlw 'S&rtxxmf yuvtav, to xsivov cuitmv cyfinov *\p£7af 
Qirn Moputyg 'Z&typeiaA wAyg. Eav T^/yuva /A.t- 

yt&H Adofxevx y 0 <ung Stret *, fA.tytJi $toofA*vy y, y wgvtyy 
currtf ct\pt7ttf &tcn{ $t$o(Jitvyg tv^tlotA- vn&t 3 imcumt. Eav 
tv%c*A tu Jtfopuvyg, Kj 'Sr^jf, 71 vct &toi $t$ofitvyv 

tvB-eictv yypuvyg, to tv m&tA doftyi ztj $-erei J ofjLivyg tii- 
JflC/A, ayptTUI X, TO tTipCV iujfiou; Ji^OfA.iVyf. FaCV ^CTV TiVOf 
<mfA.Ha tm &<rH $ ofuvots Juo iXi^Hctt, oa y ovfA- 

7i77r?»<w, K&Q.xfiu<nv ct $t$ 0 fvtvoug yuvicug ym A oyov 
'Sj&g ct?AyActA ^tSofjtim' y uv y fA.ia y fA.S' yg toOa lux y 
irnpjA A oyov 8%« foS-ivix, $t$ofitvy 'tgf ct\Jz£7K/ ro oyftHov 
&erH JtfofAtvyg tv&HctA. Koj tdv uctv owoufHv tuS-Hcq Biret 
Ji^opivcti, Xj tv’ eunug Acr» 71 W oyftHX Ka&xficdffiv tuBnoif 
cv ftfopuvcug yuvicug, >} ro xjzsro JoJtioyg <C TUtTyypuvyg, 
$ TH\jzn fojsioyg Kj tTt&cg XAtjyypuvyg, rnv tu vjaro <Jo- 
Jtloyg £ itif^tg Kanyyutvyg, <£ tuv A jotvuv o/miua, to oy- 
fisiov a\pt7Uf Sitrn Jtaouevyg tifaiotf- Eav >ctb 77 vog oyftHH 
cJJn SiTH fifofttvotA •s^cA^yAng xefl&xfiucw tvS-HOLf 0» $1- 
Jopctvcug yuvicug, "ihnrnfiviiouf 'st&g Ttig tv’ ewruu Aortici oy- 
fj.Hotg tuB-HctA, y-ni A oyov 'tyJsouA $o%vru [>| x u C/ cv z&ix.xjttf 
SdcfWov, y uqt 7a tv cutruv tuv K«w yyfttvuv $i$ofttvu H$y, 
y 7 iw vmpoxlwr h$uv ioyv Hvetf Stdoftkvu %uy.u J TOcmfJtHCv 
ct\|/£7o/ StTH Mofitvyg tiJtlotA. 

To 3 ftVTipOV (ilGhlov Va&tXH 726 ^ 6 . LrtV Aira £60 XtSo- 

fJLiVUV em/AHUV ivjtlctf KfUL&UOTV, Xj y 726 CV7T CLOTUV £ O&tV 7» 
X*i(/u 2\gtyi£OV19, TO I TyflHOV <t\|/£ 7 K/ ^t(T« Jt^OfU» JA 80 - 

JtlotA. Eav j uctv cv \oyu £ oS-tvn , y-m tvJiiotA y v&ttytpHotA- 
Eavy&irH Jtfo/u4vytv9tict, (c iv’ arnyg fo&tv oyfA.Hov, K&f 
>£Ta thth 2^t^9«o» itg vrfn^LTfJLtvy, Abra j th 
tLyfiy ts&a offyzg im tIw dtarvt $t&afUvlw,Xj y to tyg 
SfexfiHmf wsv tu Oaro ^o^ttays > ot\ ys ‘ihriKcLfA.&avH, ym 
'S^sa tu io^tvTt oyfA.Hu, y 'B&g iii^u £o&trn oyptnu cRn £ 
SttrH Jtfofityrjg , ro 'nxpjLA ryg^t tt\|/67at/ S-tTH Jtfo/itvyg 
tsSitytpHoLg. Ectv Voti $uo So^tvruy oyponuy tv^tlaj kAcu&u- 

C 2 <n y. 
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r.v, x, »; to tas [Aius tx "Xon 'S intyis ScBirn fjteZtv y 

CV X oyc>) , TO CVJUHCV A^/iTUj &TH SiSc/AtVAS 'X&ttyipHUS' 

Euv 'hvrz oruvxv StoofAivuv mj/Aoiuv uXct&ucnv iv^StoLf TStSS 

lv\ <&)(AHU, Xj Y, Itt '& 7 rs 7 TUTUV HOt\ \<m So^lVTl XCt)£/U, ro 

o-yjfUicv cc\pi 7 Xf Jttrc-t $i$ofiivr\s 'B&itytpeiou;. Eccv iero Suo 
Scjtvruv m-xc-tuv x-KacBuaiv ivjuctf, 'Xm 3 tx m^sia 
t bij &z<nl a%jiieiim zv^tict '^bnXufA.Quvofuvyi ~b 7 n &icnj SzSofizvqf 
(vjtlas 'sr&s SoBivTi a-ypuiu- Jtj j tu 'ibn r KZKXuTpuvw StSy) 

‘tax TU \jzzv So^tTYjS X, 7 Y\S IXTroXttfA^CtVGfAtV^S , TO TS&S TY\ 

KXuorei err/xnev ci^iTiq Bzth SzSofMvtis Ectv tv- 

■tz; x.vy.Kx !BieJ SiSopuvx So%v Ti <n\piH 0 v r lt ^ Sl cuitx uy^A 

71 S tV%U, Kj 67 T CUiTtjs \*l<P§y Tt <rr\fAH0V tx.Tos‘ Kj > j 73 ^70 
«j 5 ccxC/ T * ScBirns iy™? TY\[xetx, 'im tu \szs v oXr\s xotf 

T" VATOS 'XTnXUIA^MOIAiVAS, *? TU IMVU, y\ TXTU Tt K TU \SZSV 
V. > ' R / / ' > ' ‘ ~ ‘ *' f ftf “jk '/ 

r ivns OVO T/AYifAXTUV, -n VATIS (TAfAHQV CfsJsiTUf ifiOtl OidGfAZVrjS 

zvjtiots. Ko/ ZclV TXT* {Atv O-rfAeiOV a7Z?>J7S£/ Bidtl SiSofAiVt JS 

sfytxs, o S\ xvxXos [m xszzzKtrnq, tu ifi’ zxa-npa X SzSo- 

fAiVX 0 -Y,[AtiCt CC\pi 7 Uj &IOSI SiSofAZVAS 'Z&itytpSlOU; $ CWTTjS- 

£%« 0 m to 7 tuv cfktTnSuv Svo (SiGxia tytuprifAUTU r : -m 2 l&- 

yPA^fAUTU 0 [A XYlpLfActfy. Q Ok]u. 

JSI&Vs&v o. 

N ive-tv Xiytm) ^ci/Aptri cf)n t^/ahov , iuv i 7 rtx.GcLtXcfj.ivii 
i?/ cuito 'VF^apynviTui. xuJcXx 3 to cuoto isiv, zuv Tt cJSn 
ScSfev vzvhv <rr s fAtiov Xt^Yimf’ zuv 7i e<n 7J£7r cum 1; So&iv’ zetf 
Ti 2iJ& Sc&ti/TDf eri TA/Atix. Eo n^cv^ctv q tuotu Net meis ct<p’ 
ivos T. H^/j[AivCfOv. U^'.CXr,fA,UTdS j ovtos AciJoXtAX txtX. Svo 

SoS-CiTUV ^UfAfAUV B-i TSi, fcll ictf fAiTU^V TXTUV tV^floLV TU fAi- 
yiji SiScUivlw, ViVXOUV \rn ScBiV CTYlpLHCV- i7H TUOTAS T £7 n 

fjLipxs 2 id<P°p a t» ''IszoOAHi^jx ezoyrav,. * uev Iw tm 7 nSot,, 
ei 3 ztpik, ei 3 ycjLpipuAa,. tuv S\J cJJmnouv ^oroAX^utm*- 
Tts tu TX£ 2 S OrsTXu £o Y idlfAUTtpU , iStt^C. IV 7 T pCvXripUtQ, TUUTU. 
Bicrzi StSojAiVUV Y t pU-AAJAXlx Tt tvJtloGi TS&S Gp%tS T? (Id- 
Oil, Y, Svo YfUiKVKXluv Z 7 T ZvJtiOU; tXOVTUV TUS ficimSy %VCU 

• ' • • JQ,' 

ociucuv 

, <1 - * • 
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Sefyftouv .tu eufctctv ftsmry r S Jo y&tpjptuv, Vivxmct 

cBn yuvtctv vjfttxvxKtx. x. 'pouox SoSirns, Xj &nx&\vifj.iv*\f 
(Aovtjf pttcts vrK<L&if, ctotMouj \sari tIuj ex]c? yuvtctv StSo- 

fXV/ltL! TU fti}iji iU^tlCtV ViUXOUV ’t7n 7 Iw aVTtXpVS yUVtcLV. XMJf 
Sim SoSiVTBP KVK KX IVCtpuiaZtj iV%lctV StSoftivlu) 

VlVXOW) £7H SoSiV- TXTUV O OV ftlv TU TC^UTU 7IUX& S iS C-i~ 

*]*/» to s 7n £ ivos *ipttxvxKtx x, ivjfitts, %ov t^utus teot ct- 
pct s, itj TO £7X7 % XVXKX t%0V Truoni SvO, Xj to £7n X poptGcv 

rflutms i.% ov Sva. Ev 3 tu Sdsnpu 7ivx&, to tm r Svo *ipu- 
xvxXtuv, 7* \szro6eazus' ■7i]ums' txovcnjc Se> tct' tv 3 Tzwmps 
\SzsvJiap^lms 'srXsiovti Stop/satcLj, tvixct, % StS o/tlvx 1 uiyejw? 

T* tV^ftUf. Tct pj.lv XV OV TU SvOtKvSftlvU T07TU ImiVlS Cb, TXT 
tSlV Ct Xj 7Zt9Tipct ^HitVWJTUf, %U£/Z T Ep^fncSiVOVS ftiOSTiJ- 

ruv’ usum txetvct. -mp 3 SimiiS ots 'itfiifyif tIuj t fipiuv rj 
mtiS cuvmf\ii Siup/ctv. Zn^ect 3 xctKxcn ‘zr&GxiptaTgc,, x% 
'cou. ov ptptctf e^tipuun <z3Q7iivim\ y aOK 'om 24& r SmmSuv 
ptv\ Svuueijjdpjet Setx^vaj , 2±l&- r 7f tuv xuvtxuv ypjcptttuv 
oe lxvu\aj. uqt ctvctyxcuov ts^tv^v oret txtuv ypctQttv. Iw 
ptlv xv avctStSoptivuv xuvixuv sotx&tuv T^oTepov Ap/pufcv X 

TTflO-vUTtpW 711VTI 7VJ%>1, U? ctV TOlS >]Sr\ SwjCfmS XCITUJUTU 

e^a.Ka.ptQuvc-iv cJ^m/tunpcv ye^a/tfttvct. g£« 3 m tuv 
V lvcnuv (itZxla, Svo %upr : putQ. v\-m ^ctyqetptptctm pxi , Xrift- 
pictm 3 K*l'- 

K mMt r! . 

Tot EvxKel^av (Z&\ ia. J\J xuvtxuv Ati v?kuvi(&S avcnsAu- 
m te XjVB&cS •«? ntpji , 7mpl$ux&v t\ xuvtxuv nux*!- Ap/r 
<pxpcs 3 , os - ygyttpH m ftixc/ & VWL> otvct^c p^/ja. qtpiuv to- 
7ruv Tivyy\ g' <ruv‘xi xuvit&is, IxuKfi, x. cl tsO At thK- 
Kuvlcv, t 7^ tuv xuvtxuv ypjtptptuv , 7 iut pxiv orvyuviov, 7 Im Si 
opjoyuvlov, 7 iw S\l apt&Auyuviov xuvcu TtpjJjv. txc-tSti ov 
ixatqu r TftUV TXTUV XUVUV 2>lgt(popU£ TlftVOVftiVUV Ct\ TfiiS 
ytyvc.vTU\ ypjtpt.pj(c/jp %lg.7npY\ott,s, ,us (ficti virup, AmKAuvt®^ Ti 
S r\ mu ~ihnxKr\pu<juuTO ei /sr& turtf, lu) ptiv txuKovv c^vyu- 
ytx jiuycv . TT/tlu) S wjotjtivlw x^ o^oyuvt : w xaj apj&Avyuviou 
.... «KOf. 
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tivttj' lw Si opjnyojviou, eivctf Suvctftivlw oPvyutiov 7» ^ «p* 
CA .vyuvtov’ lw Si uftQkvyuvlov Stwetftivlw (ivetf 'Jrvyuvtov t$ 
% opjoyuvix' ftifctjus m ovoftevtu xetfiot t lw fttv o^iryuvix 
xufixftivlw E fib.et\l*v, t lui St opfyytntv netpj&oklu), rlw Si 
ttfbZkuyoNiX 'XmpZohlw, iKtx&v j ~ibn tuos i/ix ffv/tGtGvjxS- 
TBf. x k ?Jm ?<*P *n ® 2 ^ mu yfjtptfdw <i Tp£cp&ufib.ofApov, sv 
fttv t? ofyjyamx kuvx itfiij i?keixtv yut]ctf mfctywvu' cm ^ 
T ? opjeyaivtx <m eAAer m x& tmtpGeiftov. txt* S 't7m%v ftif 
zrOvotjaus otj, kutu rivet ftiuv tSoxu X cRmriSx nptvov](§h r 
uuvcv, etfibti Xj afibtj r yyeptftuv ytvtiuj, lw uvoftccauv t 5 
iSiovjtts a xmvh. tuv yS to rifim immSov ctyffy i 
A ov pua. a kmvx zth.dC/goL, ytyvttuf /tiet ftevif r Tfiecv y&cft- 
ftuv, cui VJ curnj, lw uvoftuem o Af/sttfos iueivos x Tftr^ivns 
kuvx tt/tlw. o S\,' xv AZ»fibMvi@^ oiu zoGetx « m w r oun)f yyc- 
<pi\rm kuvikuv i\ (SiQkiet A iy/, KttyethjtuaSu fas zt^StjMxr» 
tv tu zg&oifilu x vtfuTlt tojotIw. “ *t£/ ixf* Si to ftiv irfco-nv 
tus ymmis r rfiuv Ttftuv x^ r cLVTVUifttvav, (c ra » curmjs 
it^xuML empuduputm intztheiov, <£ KUjoAx ftetfibiv ifyimtrpuvct 
tu \jzpo r ctfifiuv yty^e/tfttvu. to Si S ttntqov tu zb& 
tus 24&fttTf8S Kj TXS Sjrpvon T Ttftuv Xj TU* UVTtXeioSfJUV 
wft&etjvovm, <£ tus umpinjurxs , x, ctfib.cc -ytvixlw (c uvctyxatxv 
Xpeutv •mpexppdp* zr&s tus Sioyurftxs- tuus Si 
TfitS *l rnets aZovatA kclAu, eiSt\ms ox txtx % (ZiGkiti. to Si 
t£/tw, 7nfib.cc ^ muttiet ^lu^yutiu x?*l <n p ut 71 tus 

erwfccrEiS t &ptuv mruv, Xj tus Siaf/erftxs , uv tu ztheiovet 
uctkac <c Zivct. et Kj Kwmvojmms topo/SfJ ftr\ avvlt^ifj^jov \jzsr 
EvxAeiSis i <y c llri y Xj S ypjtftftus Ttrnv, etfib.ec ftopiov n ouu~ 
T», Xj TXT* CSX. tVTVXUS' £ yS SwjCLTtV etvSj T ‘U&etpY\fJttV uv 
•nkaxffijvcti tIuj ouu%civ. to Si TtmpTtv, merulus af r kuvuv 
T* e<fH etfibvjketcs 7* <c tv tx kvkAx zj&Qipitit ovft7rrn\xen' (C 
etfib.ee cec zs^eea-x, uv xSvnpen* \jzri r Z9& *l(*uv yiypyrfioLf, 
xunx TtfAtj 'n mxkx zj^piptut kcltu mau etypteict erv(tZufib.£t, 
<£ iri ctvmei o&pctf cwleKetjidtictfS vultu lieott exputet enpcQetfikxm^ 
TU 5 A 0l7tU S Z&XCKtflXUTtpCt’ tSl $ Tt JU&/J Z 7& fA &M?»V £ 

ftiyt^uv ofimxhmv' to Si w6< Itu* £ oftolm Ttftuv’ to Si 

Sicg/n~ 



(xv) 

fiopiim.fi JtUprjpLctTUV' TO fi KUWKMV •B&C\fipietTW fiu- 
fi (TfMVUv". p CP TtWTtt. 01» fi (p*inv CV TU Tg/TU 

rb-m» cRny fi y&ftpM* pfi 71 A HuB-tjvttf vW EuxAufi, 
ifi a» eurros tSwfiSl, vfi aXk& ifiif, a?A ifi puxpbv 71 
«nesoS-waf fili visr’ EmcAoiA* p^oKperoi, ^ ^ov^v r <aesfit- 
fietypuvu» qfiti Konuudv, axe/ ™v net]' EvkA elfiv uf y au- 
rei fjtaprwpH teyw afiuuart» eivaj rt\etu%vaf %ue/i uv au- 
rei 'R&yep.fyw tjvaytute&ti. 0 fi EwtA eifii 
r A e/ifio», afa» birm $(f> clf »jfi ‘Srfafifun Kuufilc £ 
<P%oui n ffi fhAqeai <$nxdQ.Ga>Aiah»j thtuv tJw auritu 
xfayftajeieu' {fibieifisant fi, x> «©V a/nuwt tu^ptu rue 
, (c *W^*IW avjuajfctn fitwa/ufifi fi pia^ftam, fi <F«, £ 
puifapfi ’zi&<nipiiv><9i fiapxw* <c axt/£i\s t&v, cfi aAafo- 
vifii fi xafimp xu>s ) o<w iimvio» 4/j ry roVy 
T efifiif Kuvix.fi (^a\piv, ent eirfi 7iA(§^ ex&» to JWvu- 
>uW» toti $ 4e/ WfliyXflMw ^lAiy^e»* vuv fi,' iSaftfi, 
ireim 3 aoros o» fia nuvifin «otiAi; fi taAefit %uQ.Airfi 
dnt tujvnTUf. 'sr&c&ficq fi tu Toru fi keim/j^pa fiS uv\), 
'zxytpav&.ai u%i fin \jzr EweA eifin ^t^afiptiycn tjfi z&i 
X rorn, *, %oAaaui fili vzsr’ EweA«^y ptdfyfii cv AAsZav- 
fipeiO. 'srAafvy Xf>^ 0 », (&t *% tv *) '&*> rtminiw tirty) * ane fi 
•raSn. cirnt fio cfki y fi yjctpiputi rtmi, e(p' u pisyatypo- 
vh ®©o9"«f, X&e/v btyetAu» « fivaj tu rfuru y&t^am, 
wm ki . 

E fi y$ Bfiti fififjfirfut 'tfifi tufa fi, Acri tivk ij auri 
tmftefi xatfixju&nv effa 7»f t^hs ci o/Jfia*i yuvlcui su- 
5* r L<H' (cAo yts y fi%) thf \ssn fio Kemtty umm •fittxofAfiu 
ip^r/e^vi^ ‘B&f to "Xun £ TvrfcLyuycv , to enjfteio» 

d^iTtij Stati fifi/Apv itptS to9»v, rtnfii piiaf r *n fifi ku- 
tutfi ^aftptfi. koi tfi <fyi fi tv%a( Stati fififivas x.a(g.- 
xfifin» tvSfiti c* fififjfieut yuvicus, <c A oy*g k fiSeti ri 
\&bo $ uo Kajtjyfttvui/, <za£Sf to \saro r Auree» J' iio Kajtiypts- 
vuy, oftolui to orifMiov dypt7U4 Stati fifi/utufi k fiu rtpifi. 
Eat» fJfi fi cRn fio ptovoK, c $n?if${§[h 0 rcvtf fi£ cutjaf. E fi 
fi c^7 v Auoyai 7tordpu» t a^tiuf to eatftetev roruv chttit 

y»u£/i[tw, 


• Digitized by Google 



(xvi) 

yvu^/poav, a JX* % ctpcuuv pooyov A lyou^juv, m^Airuv j, rj m& 
i%mru>v i 3i& ismTi *' bov fttoLv, is3t ibo '7r$bnhjj (e (npt^AnqooTiuj 
eivccf 3oxxoay, wvnB-evutcnv, iviJf^antf isonv. ou3i 

t * — * / * 

'sr&mtoTif cwr&v ei<r*v. . * ••••-'* 

Ectv Ixnmvos oratus c)^7 £hVji ded' o afyW evfaov; mrn 
x.ctTXxf)u<r.v iu9-ttctf bti 3t3op&pctff yuvtcuq, Xj Xoyor v,3e3o- 
I uevof tS \szsi) TfiMi/ xctTqyfAtv uv •sfe&xopdp* qiptx <sr^/A»j- 
temTriSii ofiryavlx , to \}zrv t Xomuv 3vo Kowiypiivuv 

acq 3o%iorjs tivos vxitiyj>iA}m ‘C$£cp,7Xr\Xi7n7n3ov bpjoyuviov, 
ctxjsznq to (Ttjusiov §i<m dedof itvfif %ctptpt,r]r. Eeiv n z&n 
(£. A byos »i ds^f tj 3TO r Tffoii/ 'Z&ayo.Ldpx x, «o>juW qi- 
peS, 'sr&5 to -czsv r Xonruv vgiuv, vmXiv to a-rfjoztcv 

dedo/^jr. Eciv ti avn ■zsAelovctf t e^, 8X171 f&jj typen 
A iy?V, A ayos r, 3o%? x \ssn> r d’ 'SifLixo/yt^jx Ttvbq 'srzss to 
\ saro r Xonruv, t7n) arx tqi n 'argrt^o/xV ® v \raro ‘zsAetovuv n 
Tfiuy 2\a.qpjxw. ovyKexupy\xcbn ^ . icwizU oi Qo^cyp rxO 
j]poav ipfJor^ivHv m tvicwtx, pir\ q ev ptt]3apiuf 2ilgc.Xfpr]oy or\- 
fXeHvcvTiS’ to \jzso r d 'S&ixo/u&pcv Xiyorng, tm to T*jr3t 
itTgciyuvov, >j tm to usto t d . '/mprjv de 2^gc. r cmoijpcpteyaiy 
Xoyuy Tcurm (c A eylv (c d«xi/wa/ xafyzXx, x^ tm r <zr&eipri- 
pLtVOOV 'SJ&TUttUV Xj tm TUTOtlV T TQOTItV TXTtV. EctV ^7T7> TIVC? 
Capena £7n %th ^t^opUvocq xaXcpyfictxm tvtyitcq cv ^t^cptivocif 
yuvleus, K ^iSopjtms r, o A oyo? i mvtjptpttv^ e? is 'tyet pii a 

KetTtiypiivri '5TZ9S ptiAV Ketlriypuvlw, X. hi^i. , sr€9S tTtpctv, xotj 
ct?X*i TvOf a/klw, Xj i) Xoi7nj ‘zs&f aotyilou, v, litv cixnv tetv 
31 *j’, Xj *i A onni rztss A omnr ii otjptUtv oAatw[ %<m 3i3o- 
pttyrs y^ApLfxrir. xcy b/xciur bmj ctv utnv 'zr6<c>&q jj atria to 
' zrhyjoi' 7 wtuv oof ttylw ionpi^av tu t7n 3' tqttu’ isai tv isv 
Tijtnutmv uqi tLu %ctpLpdu> H^ivajf. tQS-’ oi (iximvnq 'r t Kiqzt 
i 7 nq(JCV 7 Uj, Ketjztmp oi vmXaj j r w xpeirlovA y^c^etvruy 
tuctqoi. tyu de Xj 'ZrtSS coprycus em r putfypta,TUv x^ $ \}zsb 
(puozaf TT&Kc-ipctVTis /^miptUTUV vXtjf Kivisfjotvxs b»uv ct?mvQ.s, 
cu3tlf3p@*, eyu x, 3e3aoq yt miXu Kpsiosovai k ntTidai cs&- 
(f>ipojL^/A uQtXeicw *.’im piri xevous xepei txtb <pky£ > oofj$pio{ 
u3i%u{/£ru tx A oyx, Ttwm 3 utu toIs eoyvoiicnv. 

f . o poh 
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O tov tsA uai a/4(po<9Kt«y Ao^s ovvviflcq, tcii t at 
«Woviya.TW, Xf t5v ’$fl 7VS «,'fowis Ipotas T&r»J/jdJai ew- 
5fcw>y rav w xtil^Ca^acui ay/xelav. O Si rai 

aTsAa» ex.7» «jw 't+itpoivyA-w x, tov cfe^epeiSr, <W IWwi 

xms-oCctcoyt! o»jwT<t. O «N TV-ray «o&pepewy,’ 

jSlAoy gx.7? T ^SCTuff^JW, Xf ai , zS&tejQi<JTI «j TVTOy axfotf, 

w $ Sey to 5 a£o<nv e^po^rflca?, >ayjay. 

5 «/ weproWf, «pJev aaa/ ^/«4, wA^aj 

oot« x, TmvTtlct fccoprifiafc, wtpt (iuv 7 * <c ctJntyctmuv k, &pew, 
nuiS-’ apta, Xj pua, £<£«■ <£ *»' ^ rpcStSety/j^a, 3 ra 
us Kj m £V r£ SuSucarea r soixeiav. t%ci St m r\ (ZiGxt* 
r A»Wi( jtuwtuv B-tvptpitnu, >j-m <hct%dpipoa,7u i mX!,' 
Xr,[*pca,Ta S t, y\tii \&pc&a,vo/$jja>, t<?iv wy cuna o . 
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t 

a . 


Uct7T7ni AnfJLfJMM TCt 

XppmfJfflfr 

H N Sb%eta eu^wav tl$ £>Jtrm Acjpv Tifwv- 


T 


© 


H 


E q-u ri fxiv Sojumt ivjucc jj A B, o ■} (fcJfiS Aoyc? o f T < 5 r £ 9 ff 
A, £ $to v W& 71/u.e iy 7&/) AB «f 7ry ^ T 'Z?©V tIuj A Ao^ev. 
wAivct 'VsO? 7 Iuj A B tvfcictv yooviu. 

Tvxxr*} ivjiiav tIuj AH* K ry [M.v 
r iOT/v ct(p«Aoy T^ty A Z,t»j oe A rfc/ 

Z H* (c ri*/ B H rcwry 

'Sr^cMtjAov ^xj/cy rlw Z ©. £tt« ^ 


£<rtv <wr ij A © <£?€?«■ © B, xtox ri A-Z i K9S Z H, to>/ Je £ 


B 

£ 5 W 


i] fUV A Z T? r, ^£ z H t? A* £ 57 V ui Y\ A 0 ‘ZiesV 0 B 
iXftV jj r -TffOi tIu> a. dlYf^TOj Ct^JL KATM 73 0 mifMXOV- 

$. T 6«av «JV^cray ev’3w5v t^T A B, B T, A, eJpetv «5 t£cv A B 

•zjjoos tZo/ B r #Ttw aMZa» 7jva «3>jeo$ tIu> A. 

jldAiv vaXiva r.vA ii%Av tJw TH cv 7vxx<r > 1 yavlcc, Kffi 
rvj A lenjv dmjtf^lu) tIw r Z' £7n^<56^ 7 ^ B Z, xxt/ tout > j 
'sP^.)i\y\Kcv yyxyov rlw A H. ytviTUf 
bv 7 m\iv <«)? > | AB 'ZJ^JS' 7&z> BT 
brons *i H Z •ffltfY r/Jx) T Z, TBW$* 

'ZStSi tIuj a. tvpYlTUj A&t 1 ZH. 

CfAOlUS KUV r) T£/TYl foUtij, 7^ 71- r 

7 »£ 7 iw iV^OS^lw. 

y. EytTG) ro AB ©fos to BT /U^ova A^pv <5 A E 
*z 5 f :'s 5 E Z* o*n >9 J(!£' oi/v^Ecnv, <S A T / &fos 6 TB /x&^ovcc 
As^py e^et Tivrep ro A Z to Z E. 

7 $ eof to AB 'Z?©?' to BT tfTAV 7T 73 H 

A *foe 


B. 

'1 


H 
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•arCfff ro E Z’ <£ tt> H r zrd l f ro E Z f*H?ovct Aoytv e%« 
jJwm to AE orfos - to E Z’ f&si^ov A&t e<nv ro H tx A E. 
x.el£-<v ama \m to © E. £7T« xv ew as - ro AB orfas- ro B r 
£r« ro © E Trfof E Z, to <^£ © Z crfo? ro E Z piH^cvA Aoytv 
iXC-i tj7ifp ro A Z orfor E Z* (c ro AT ctfjt orfos - ro r B ptet- 
hoyw £%« ^7TT/> ro A Z orfor ro Z E. 


i' 


-I- 

B 


-I I — h 

r © a 


-I 


H 


cT f . riotAi» 5^ to' AB to B r ItJlomol hoy>v tr^-ra y\nep 
ro A E E Z* 077 x) to A T to' T B b&os ovx 

hoy> i lyu w rep to A Z to E Z. 

naAw $ £?r« ro AB ts&s to B T tXdorsvcc Xoycv ££» 
i)7np to A E ‘Sr&V ro E Z, fcty ac to A B Tif or ro B T 
Xtus aYAo ti 'G sQg ro EZ, £jz</ £Aotoroi/ tX A E. £<rau ro 
E ©• yiytTUj cLfjt <£ uf ro AT ro r B *ni> ro 0 Z 

'sr&f ro Z E. ro <^£ © Z orfo? ro ZE gActorovot A oyov ex& 
yynp to A Z Trph; to Z E' ro AT A£p 7rpos to r B £A olotova 
A oyov exi fcp to A Z 7rpos to Z E. 

i 1 1 i— i— i— i 

A B r A 0 E Z 


t 

t. 


, ' >/ ' 
ovo. Ao^py >i7rtp 


E^«7» aaAiv to AB to B T 
TO AE TT^S TO E Z* 077 $ cJotAAcc| TO A B TO 

A E /ae^ovci Aojpy evw to B T tt^ss to E Z. 

rUoraojcQ-oo $ ojf ro A B -srpV to B T xtoos a7Ao n orpW ro 
EZ* Cpatvepoy on pt«£ov £$w/ rP A E. £$■&» ro H E* gi/ooa\<*£ 
ctgpt £?w fibf to AB -arpo? ro H E xrca to B T orpor ro E Z. «*2A«o 
ro AB 7Tpos ro AE /xetCavcb Aoyey s^<l ^Wp ro AB 7r^of rc' H E, 
rif7*9i J^atp ro B r TTpos E Z* ot ro AB otppo orpor ro A E pi«~ 
LjOi/ot A oyw exi ViKp to B T irpos to E Z. ta a amet v.otv iXat- 
mct, Aoycy tx*l, 'im x. e**>Aeo£. epq y$ <c uf to AB orpos- ro' B r 

d a #W 
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pTUf *M.O 71 7fpoS TO E Z' 071 7Tf)0S tXa.OT0VX X A E. 7» A 017HC 


726 CUITX. 


I- 

A 


B 


H 


s . To AT s&zjf r B (iufya. Xsypi ifanp ro AZ 
Z E* 071 OOVOt^)£-^Ct»71 70 T A A B bJ.OWiti. Ao- 
y»v ep^ei J)7rsp 7o Z A <zs^i 70 A E. 

Jl£57SHJc9" CO yS US 7? A r TTpOS TO r B iSTSd TO A Z 7T^flf <XA~ 
Ao 71 ' £$w/ ^ -argor iAowtov tx Z E. £$•*> •arpo? to Z H' etyot- 
<t&t ‘tsw us to r A 7rpo$- ro AB ira to Z A orgos' 
TO AH. TO ^£ Z A 7TflW TO AH iAetorov* Aoyoy £%« > m{> to 
Z A orpo? to A E. Outlus ^ to AT 7roV to T B £ xdosovce, 

, , , V \ ' \ "\ _ , * / I >/ \ _ . 

Aoj-oy E££ror) »I7T£/) to A Z orpof to Z E* avctqA\yctrn copa, to r A 
‘nrpos - to AB pteifyva X.oyov ££« to AZ Trpof to' A E. 
f$Of $ TO A r 7TpOS TO r B i TU TO A Z 7TpO f /Att^OV TT 
pii}fys TX Z E. XjTX X.017TZC (pctVi&C. 


!• 


I- 

A 


B 


-I I- 
r a 

-! I- 

r a 


- 4 - 1 - 

E H 


-I 

z 


-IH— I 

H E Z 


c 


. E^ra ^ toAiv 7b A B 'a^jj to B r ptAfya. Aojpv ^Tnp 
to AE 'S^s 70 E Z* 071 diimiX.il 70 TB 'Qfos 70 B A 
Wojwa a^v iyu V7rtp 70 Z E 'Grfls 70 E A. 

JlimiYi&u) y$ «f AB 7 r§W to BT £r*ff to A E rrposn' 
tsctf iri 7Tpos eXaoxoi/ T$ EZ, U{1 nrpos to EH* dmmtXjv 
(L&t £?1 US TO r B 7Tpos to B A Utu to H E orpos - to E A. 
to ^HE nrpos E A iXdorcva, Ap yov t%i tpitp to Z E irpef 
E A. Obolus it xmv to A B Trpcs to B T tXdosovco X.oyov tx \ f 
y?np to AE Trpcs to E?, dtdm&XJV to TB vrpos to B A poet- 

- ^0y06 
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fyvct A oyov txi ij7np to ZE orpoff EA. tfUf fi U to AB 
7TfOS TO B r JsTU TO A E 7Tf6s (IH^OV 7J TH E Z. TO <Jf A« 7 IK 
<pcevi&. xa) (pavepov ctc txtv, 'on tuv ro A B tt^oj- to bt 
pelgovct, XoyavtXA J^toAE orpoff E Z, ^ to Z E orpW ro 
EA p^ov* Aoyw e%<j ^ ro T B orjos- to B A. ikv cT« to 
AB tt/joj- to BT «Aatoxovot Ao'yov ££>j to A E Trpos to 
EZ, Kdf to Z E irpoS to E A ‘iAaas-ova, Xoyov t%{ r\ 7 np to TB 
tt^o? to BA. 


r A E z h 'z 


m. E^tu AB ‘Bfos 70 A E pi«£ow, Ao^y wnp 70 ' BT 
"afis 7oEZ* 07I^7dAB r»foi 70 A E /iti(oia. Apjpy 
>mp 70 AT ©pw to AZ. 

Il£OT^o9-iW $ WS" to A B or^W TO A E iT4> to B T vrpos n. 

^E W£Of EAdaTOy T» EZ. £<ra> TTgOS-TO HE, X oAlJ «££ 
^ AT orpsj- oA^a/ 7&w A H ijw &>r »f A B irpoe diu a E" jj q 
AT orpof dw AH pt&fyya, Aoyov e%4 ymp 7Tpog dw AZ‘ 

1 AB *&t 7rpos dw A E peiCova A oyov *jmfi rj AT irpor dw 

AZ. x, (petvepey cn oA>j jj A T 7Tpof ohltu t Iw A Z Ihoiarova, 
A °yov t%{ yj7np to AB 7rpof to A E‘ >uev eAootoov tx pipa f, 
[*ei£av oAijf. 



A E H Z 


5 . Ej^to 7raAiy oAn >j A T -a^oj oAla/ *rfu) A Z jWel^ova. 
As^py vaip x AB ©j4s dw A E* or» $ Aojttj) i B T 
MitcUu dw E Z /t 4 W^oy* Ac^py 'lyu Ufffp >» AT 
®5°oj tZ«) AZ. 

IleTmijc^eo fi af y) AT orpof diu AZ 2ruf tf AB orpW 
diu AH’ ^ Ao ior*i agp tj B r orpof Xonrluu diu H Z kw ar rj 
A r Trpos - diu AZ. >) ^ B T 5TgW dw EZ (id£ova, Xoyev e%4 
yfTXfp n-ps* dio Z H* xa/ b r a-gye yrgcf £ Z fieZoya. Xoyov 

hi 
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\ 7rtp A r 7Tpas tIw A Z. ecty 3 oAojS - orpoff rluj cXluu tAaww, 
^ Xsi7T*js' eXaaruy. \ 


I 


H E 


/. E<*&> /tieii^ov f 70 A B 5 " r, iero» tT)s to A 7 Z$ E* an to 
A B 70 r /u.ufyva. Xoy>v lyu >i 7 rtp 70 A 'Z^s 70 E. 

K«o 9 -&> tu r taev 75 B Z' £511/ dos to B Z <Etl 9 ? 75 r £Va> 
73 A 7t£pV 7a E. a XKa, 70 AB 'ZsQs 75 T {ic-tfsva Aoyov ££<{ V^p 
to B Z 5T?W 75 r* KgLj 70 A B ot(V< «€?«■ 75 r ftH^cva Koyov ££« 
>j;7£/> TO A CTt9f 75 E. Qctytihv 071 cty gAaaroy 78 AB b 1 T, 
to A B -ar&Y to r eXctoroya. Xoyov ££<j j*Wp ro A orf os - ro E, %}& 
to a.va.7HtXiV‘ 

1— 1 1 1 1 1 — 1 — i 

A z B r A E 

*o/. AMa eya yuii^ov yw! 70 A B 5 " T, eAawsv cTs 70 A E 
2 " Z - 07 j 70 AB 70 r pcu (^ ova A^pv e^so vsSp 
70 A E '©£?$ 7 o Z. 

<f>£e.p€^jov /Ao #i/ (c qYeu « 7 $ 01 / 755 - 13 -y r£ A E t&j 

Z to A B to r jjLCiCpvd Xoyov £%<j ^ono ro A £ orfos - ro 
Z, EAaarj|/(3^ 01 / 755 - orsMw pt«^oi/ct A 0701 / g£«. A’ ^oraJf^wys - 
^TOt/5-. E/7T; y} pt&Cpv £51 70 A B ? T, EC 6 |/ 77370*1 005 - 70 AB OTfflS - 
TO r ZTUS OiTXo 71 Tff&s TO Z, £.JW/ 7001^01/ sT Z, ui A E. 
*5-oj kk cwnp isn to H E* ro II E ao^f. ir ? 05 " to Z pta^cva, A o- 
jw £^<| foiTg to A E orfos 1 to Z* u?X‘ as ro HE <n fos’ to Z, 
*r*> to AB orfif ro r* >($t/ to A B a£$e orfcV to' r pcafovct 
Xcyov vxk 1 ir*p to A E orf os - to Z. (Dccvipov 071 oori# ro eAow- 

N n ,/ ~y» I S(\ ‘ \ « \ * \ 

ori/ cta eAooj-oiu. oti u«Lov ) tc \jzw r A B, Z b’ \ssn> 

_ v n » (i - ^ > * 'v r/ > ~y ^ 

rotij/ r , A E* taev yi ourm t<n tc \jzjv tuv r, E H, 0 m pcatcv TU 
\ssri r r, A e. 

1 1 1 — 1 1 — 1- — 1 


u 


o(3. Eu- 
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&'• hu 5 AB, X, TiTfin&o 70 r* 07i TO»m £ 7 » 

^«to|u r AT CW/4W0)V «15 eActajova* AoyVs a/^pgT 
AB v £ AT && 'dat TB, ?»a»7W Si m ^ TO £u 
r r B eiV /tta^ovet*. 

EiAjpfa y> tmpH* e(p’ butopct X T tu A, E. cn) ^ gA«V- 
<r&)v A<V $ A A 7 ^ 5 - AT, J i) AB Br, ^ AA 

fAaarov* Aoyov %<{ «fv A r jjWg >} AB orfoV 7^0 rp- £ 
cvaAva,? *i A A ? 7 ?cs' 7 &w B A eActorovct Aoyev jjV^s AT 71 for 
•rfw r B. OfloiUi S tj Se&pf&p 07 » c&» 7tuvtuv r (a&ttxPv tuv 

A, T mjfjHWv. IJctAiv, i 7 ai pceZuy /lS/j <&v rj E A tS A r, l\acr- 
p E B 7 ^ B r* ^ EA 77 ? cV tIm a r pcet^cva. Xoycv 

txi ijTOp i E B 9 T?cV T^y' B r- cvet?XaP ij A E yrgoV -nW 
EB p»£o»<t Aoye» £^<j ^ »j AT tt^oV r B. ojuo/wy v 
t Xonruv fj£TU%u (c f r, B A ctpt&a,voju$jJuv cypeiuv. 

\ 1 i 1 1 

A A r E B 


\y. Ea» ev%a. * AB x, r/M&i *ri 70 T, sia»70» 
tefiGwoidjja)) oy/itmtu-ytw ^cmm/u.m 70 '&&o tATB 
to T ayifu ITov. 


Eai/ ^ <y$ Xti<p3y tnjpceiov to A, yiv£7Uj to vjzre r A A B /u? 
730 ^070 r A » 00 » TU ^070 AT, Ttf7I57 TU \S&T 0 T AT B' UtfS 
fidiCpv £ 5 » TO \jzri r A r B. Ttt j cami £ <&»' m m&i. 

I — I — I 1 1 

A E A r B 

Aeyot) J\j on <c aet to tyytov X r tx c^ruii pa pieZpv 
%ug/c 1 » mia. EiXfj(p&u y> £7i pov cypteicv to E pcvmtb r A A. 

AeiK-OCV 07 » ptiZfiV £57 TO UOT 7 AAB? \JZTD T A E B. E 70 ) 
yi ro U 370 r A A B yttj' § A 570 A T < 00 » £57 tu ^073 7 J 7 ? A r, 
£ 5 » 3 K& Tbyzso TUV A E B pjjf TX ^070 'f T £ lOBV TU ^770 7 ?f 
A r TiTfctyuvu' xg) TO \SSJ 0 r A A B ^ ? >070 A T 
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civ &n r» r E* Aormy tc \sbv tuv A A B f4«£o'y Iji 
5 Ot» r A EB. 
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impexi h imptxe* aiw&ntyo Ttpos *i AB T f ^vuuctfjuvv[S to 

Ti\pgaui inn tuv A BT. 
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Em) yS *I A E ovyKHTUj cn. tuv A A, A E, itnj JV 6w ij AE 
r»; A T, >j A E myxeircif coc tuv A A, AT, Txrtsiv 6x 
ouvctfzQoTspX A B T (£ £vo tuv B A. £uo aj B A ^iwctVTXf 
to 7t\^aufvm tuv A B T’ i AE &/)«. e$w >j <myKetfJU.w\ uits 
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rfjgp yuvu to vm r A E. A eyu <m to "(r\TX/j^J 0 v cvjpHov kj 
to A. Emt yS iatv to vm tuv B r, E A tui vtto tuv TAE, 
av&koytv Kj mv&iint ^ cxaJkatr Uw ci^p us * j B A «ts>V tLu 
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To 7Tfum A oyx "Xmnptjs iy/H -mnis i-dja, Ruaris kS , Sio- 
f/rpas St mvit’ uv t%hs piv piytqoi, Svo oJ\’ ‘tket^tqti. <c tsi 
peyoqos piv X.OUTU. 7 iw t£/tIuj nflumv tx i i zttx , «Act^^of 
St x.a.Tu 7 iw Sdsripav tx <?' imrx, x. xa,m tIuj cwAw tx £'* 
ptyt^H Si oi x.an » 7»V Tt-mprus tx t Icra To J ' eungcv 
koyx Ihmtpvis [yxf* tvtxs iS , 'fiuais Si ?y, Sio£/rpxs Si 
tw 6k tx nfuTX, Amynoj yS oAev hs to yrpussv. To 7rpu- 
nv X^e/x '^^ n >Tvpt\ s 3 £%<i tcttxs tHucJs X.S , Sioyurpxs 
Si inia,’ uv r n<xra,pes ptyistt, rgeis S\i ika^^oi' Xj i<n piyt&s 
p\v 0 X.OLTU, 7 iw SdjTtpCtV X 7TpUTX T07TX, <C 0 K 0 .TO. llw 7 T()UtIlU 
£ TX SSirnpX T07TX, Xj 0 XXtTU tilXJ S djrtfKtV J TX 717 ZtpTX T07TX 

o' o f^Kcme tL/j t^/tIw tx vctx’ iXa,%cpi Si, 0 ] kclto, tLu t{).-~ 

7 liU TX Tg/TX T07TX, <C 0 K06TX tIw TITU^Aw X TfTZtflTX ,K, 0 KCtTA 

7 iw orpoorlui 'X vctx. Aivvipcv %u^).x ")>an-npr\s £%h to7txs ty, 
•nlucds %, Jiog/rpxf q txs cx. tx 7rpuTX' a.7myiTaj\ y$ Hf eurro. 

Empia^iv clv 7 ii r< tuti ptv to Aoy^ "ibrvnpris $ iv-npov 

iyjSi T07TXf l$'t TO Jg X a €/X l y O $ i 24& Tc ^ e ’ °' n fl 
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(pavtpoc. iav yS etf ’zAcc?kr l Xsi ctp^oTi^ctf ’v ? n tu. mpa,m m- 
rfiuaiv, ace ea, v 3'ia.yfa $ o^ev 'kanrnpvH x a C/ 0V ’ " im $ jxmruf 
tu um tuv pemfiu tuv an^JcTUv ^ 'f apQcnpuv tuv £? 6Lpx*i( 
rvj %tm So^htuv ev%tuv avpZokr\s. bt Se tu A oyx 'banrn- 
pr\s xxirt o polus ’ tx to xv ‘«r&tX Si Tomv iva, fis to eQSo- 

pov TX SdCtTfpX, ^ 70! A 0<5TO 0K7»7» 0V7K. 

Qu£ uncis inclvfimus iejunt & m MSS nofiris & quibus ufus ejl 
Commandinu6, fed ex dejcriptione prvemijsd rejiituimus. 
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Tappt Alexandrini Praefatio ad feptimum 
Coli edi ionis Mathematicae, quo conti- 
nentur Lemmata Loci de Refolutione . 

L OCUS de Refolutione infcriptus, Hcrrnodore fili, ut 
paucis dicam, propria quaedam eft materia, in eorum 
ufum delignata, qui, perceptis communibus Elementis, in 
Geometri facultatem libi comparare defiderant inveffigandi 
fiolutiones propolitorum problematum; & in hunc finem fio- 
lummodo utilis. Traditur autem \ tribus viris, Euclide nempe 
Elementorum icriptore, Apollonio Tergao, & Anjlxo feniore. 
Procedit vero per modum Refolutionts & Compolitionis. 
Refolutio autem elt methodus, qu& a quaefuo quali jam con- 
cedo, per ea quae deinde confequuntur, ad conclufionem ali- 
quam, cujus ope Compofitio fiat, perducamur. In refolutione 
enim, quod quaeritur ut jam fa&um fupponentes, ex quo 
antecedente hoc confequatur expendimus; iterumque quod- 
nam fuerit hujus antecedens; atque ita deinceps, ufque dum 
in hunc modum regredientes, in aliquid jam cognitura loco- 
que principii habitum incidamus. Atque hic proceflus Ana- 
lyfis vocatur, quali dicas, inverfa lolutio. E contrario au- 
tem in Compofitione, cognitura illud, :n Refolutione ultimo 
loco acquifitum, ut jam fa£tum praemittentes; & quae ibi 
confequcntia erant, hic ut antecedentia naturali ordine dif- 
ponentes, atque inter le conferentes, tandem ad Conflrublio- 
nem quaefiti pervenimus. Hoc autem vocamus Synthefin. 
Duplex autem efl Analyfeos genus, vel enim efl veri inda- 
gatrix, diciturque Theoretica; vel propoliti invefligatrix, 
ac problematica vocatur. In Theoretico autem genere, 
quod quaeritur, revera ita fe habere fupponentes, ac deinde 
per ea quae confequuntur, quafi vera lint ( ut fiunt ex Hy- 
pothefi ) argumentantes ; ad evidentem aliquam conclufio- 
nero procedimus. Jam fi concltifio illa vera lir, vera quo- 
que efl propofitio de qua quaeritur; ac demonflratio reci- 
proce refpondet Analyfi. Si vero in falfam conclufionem 
incidamus, falfum quoque erit de quo quaeritur. In Proble- 

matico 


Digitized by Coogle 


( XXIX ) 

matico vero genere, quod proponitur ut jam cognitum fiften- 
tes, per ea quz exinde confequuntur, tanquam vera, perdu- 
cimur ad conclulionera aliquam : quod ii conclufio illa pof 
fibilis fit ac m&tw, quod Mathematici Datum appellant; 
poffibile quoque erit quod proponitur : & hic quoque de- 
monftratio reciproce refpondebit Analyfi. Si vero incida- 
mus in conclufionem impoflibilem, erit etiam problema im- 
poflibile. Diorifmus autem five determinatio eft qua dilcer- 
nitur quibus conditionibus quotque modis problema effici 
poilit. Atque hzc de Kefolutione & Compofitione di&a 
funto. Przdidtorum autem de Rejolutionc librorum hic eft 
ordo. Datorum Euclidis Liber unus. Apollonii de Sedtione 
Rationis Libri II. Ejufdem de Se&ione Spatii II. De Se- 
dtione determinati II. De Taitionibus II. Euclidis Po- 
rifmatumlll. Apollonii de Inclinationibus II. Ejuldem de 
Locis planis II. Conicorum VIII. Ariftai de Locis folidis V. 
Euclidis de Locis ad Superficiem II. Eratojlbenis de mediis 
proportionalibus II. Fiunt libri numero XXXIII. quorum 
contenta, ufque ad Apollonii Conica , confiderationi tuz fub- 
jicere volui; una cum numero Locorum &Diorifm«n» Ca- 
fuumque in unoquoque Libro ; ac praeterea adjeci Esmmata 
requilita. Neque credo I me ominum efle quidquara notatu 
dignum in delcriptione horum Librorum. 

De Dat is Euclidis I. 

Primus Liber, nempe Data Euclidis , continet omnino 
Theoremata nonaginta ; quorum priora viginti tria funt de 
magnitudinibus in genere, vigefimus autem quartus, de redlis 
proportionalibus non datis politione. Quz deinceps qua- 
tuordecim, de re£lis politione datis. Quz lequuntur decem, 
de Triangulis fpecie fed non politione datis. Proxima 
feptem funt de quibulcunque fpatiis re&ilineis, fpecie tan- 
tum, led non politione datis. Sex quz deinceps funt, de 
parallelogrammis & de applicationibus fpatiorum fpecie da- 
torum agunt E quinque autem lequentibus, primum jam 
delcriptum eft ( nempe Dat. 49 om . ) reliqua vero quatuor 
funt de Triangulorum Areis ; qu 6 d differentiz poteftatum 
laterum Triangulorum, datam habeant rationem ad eorun- 
dem Areas. His fubjun&a leptem ufque ad LXXIlI um funt 
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de duobus parallelogrammis ; qui>d juxta angulorum Hypo- 
thefes habeant rationem datam inter le; quaedam vero eo- 
rum Conledaria habent fimilia in duobus Triangulis. E fex 
autem fubfequentibus propofitionibus ufque ad 7 p am , dux 
quidem funt de Triangulis, quatuor vero reliquae funt de 
pluribus redis proportionalibus. Tres proximae lunt de dua- 
bus redis datum fpatium comprehendentibus [quarum J ut ri- 
ma vel differentia datur , vel etiam differentia potejlatum. J 
Caeterae vero omnes odo ufque ad nonagefimam, in circulis 
demonftrantur, vel magnitudine tantum datis, vel etiam 
politione; qu5d redarum per datum pundum dudarumquae 
fiunt b legraentis reflangula data lint. 

7) e Se fit ion e Rationis II. 

i . 1 . 

Duo quidem funt Libri de Seflione Rationis , fed unam 
tantum faciunt propofitionan fubdivifam : quare unam illam 
fic deferibo. “Per datum pundiim redam lineam ducere, 
“quae auferat li duabus redis politione datis fegmenta, pun- 
“ diis in iifdem datis adjacentia, datam rationem inter fe 
‘‘habentia.” Diverfas autem multafque figuras habere con- 
tigit, ob fubdivifionem fadtam ; & ob diverfas redarum da- 
tarum inter le politiones, Cafulque pundi dati dilferentes ; 
propterque Analyfes & Compofitiones horum Cafuum, ut & 
Diorifmin. Hatet autem Liber primus de Sedione Rationis 
Loca feptem, Cafus viginti quatuor, Diorifmos vero quin- 
que: quorum tres funt maximi, & duo minimi. Maximus 
quidem eft ad Cafum tertium Loci V. Minimi vero funt 
ad Cafus fecundos Locorum VI & VII mi . Reliqui autem 
maximi funt ad Cafus quartos eorundem Locorum VI & 
VII mi . Liber poflerior de Sedione Rationis Loca habet 
quatuordecim. Cafus vero LXIII ; Determinationes autem 
ex primo, ad quem quali totus refertur. Lemmata habent 
hi duo libri viginti. Itidemque figuras (five fchemata) habent 
CLXXXI. vel etiam plures juxta Tericlem. 

. De Sedione Spatii II. 

Duo funt libri de SeSiione Spatii , fed in his non contine- 
tur nifi unam problema fubdivifura. Propoiitio autem haec 
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una quoad extera priori fimilis eft, ac folo hoc differt ; quod 
in illi oporteat fegmenta duo ablcilla rationem habere da- 
tam, in hic vero datum continere redangulum. Exprimetur 
vero ad hunc modum : “Per datum pundum redtam lineam 
“ducere, qux auferat i redis duabus pofitione datis feg- 
“menta, datis in ipfis pundis adjacentia, quae redangulum 
“aequale dato comprehendant.” Haec etiam propolitio ob 
ealdem caulas plurimas quoque habet figuras. Liber autem 
prior de Sedione Spatii feptem habet Loca, Cafus viginti 
quatuor, ac Diorifmos feptem ; quorum quatuor maximi 
iiint, tres vero minimi. Maximus autem eft ad Cafum fecun- 
dum Loci primi ; ut & ad primum fecundi. Similiter ad fe- 
cundum Cafum quarti & tertium fexti. Minimi vero iunt ad 
Cafum tertium Loci tertii, ad quartum quarti, ut&ad pri- 
mum fexti Loci. Secundus liber de Sedione Spatu Loca 
habet XIII, & Cafus LX ; Determinationes vero ex primo, 
ad quem totus refertur. Conftat autem liber primus Theore- 
matis quadraginta octo ; fecundus vero LXXVI. 

De Se Bione Determinata II. 

His fubjiciuntur libri duo de Setrtione Determinata, quas 
etiam ad modum praecedentium unam propofitionem dicere 
liceat, fed disjundara : quae hujulmodi eft. “ Datam redam 
“ infinitam in uno pundo lecare, ita, ut b redis interceptis 
“ inter illud & punda in illi data, vel quadratum ex uni, 
“ vel redangulum fub duabus interceptis, datam habeat ra- 
ptionem, vel ad contentum fub alia, uni intercepti & dati 
“ quadam ; vel etiam ad contentum fub duabus aliis inter- 
“ceptis: idqueadquam partem velis pundorum datorum.” 
Hujus autem, quali bis disjundae, & intricatos Diorifmos ha- 
bentis, per plura neceffario fadaeft demonftratio. Hanc au- 
tem dedit Apollonius communi methodo tentamen faciens, 
ac folis redis lineis ufus, ad exemplum fecundi libri Ele- 
mentorum primorum Euclidis : ac rurfus idem deraonftravit 
ingeniofe quidem, & magis ad inftitutionem accommodate, 
per femicirculos. Habet autem primus liber Problemata fex, 
Epitagmata,y?ye Dijpojitiones puttfforumfcdccim \ Diorifmos 
quinque : quorum quatuor quidem Maximi funt, Minimus 
vero unus. Sunt autem maximi, ad fecundum Epitagma fe- 
cundi 
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eundi problematis; item ad tertium quarti problematis; ad 
tertium quinti & ad tertium fexti. Minimus vero cfl ad ter- 
tium Epitagma tertii problematis. Secundus liber deSeitione 
determinata tria habet Problemata, Difpofitioncs novem, De- 
terminationes tres; b quibus Minima iunt ad tertium primi, 
ut&ad tertium fecundi; Maximum autem efl ad tertium tertii 
problematis. Lemmata habet liber primus XXVII, fecundus 
vero XXIV. Infunt autem in utroque libro de Seitione de- 
terminati Theoremata oiloginta tria. 

DeTa&ionibus II. 

His ordine fubnexi funt libri duo<& TattionibuSj in quibus 
plures meile propofitiones videntur; fed & ex his unam 
etiam faciemus, ad hunc modum fe habentem. “E punitis * 
“ reitis & circulis, quibufeunque tribus pofitione datis, circu- 
“ lum ducere per fingula data punita, qui, fi fieri poflit, 
u contingat etiam datas lineas.” Ex hac autem ob multitu- 
dinem in Hypothefibus datorum, tam fimilium quam diflimi- 
liu m generum, fiunt neceflario decem propofitiones diverfae ; 
quia ex tribus difiimilibus generibus fiunt diverfae triades in- 
ordinatae numero decem. Data etenim efle poliunt vel tria 
punita; vel tres reitae; vel duo punita & reita ; vel duae 
teitae & punitum; vel duo punita & circulus; vel duo cir- 
culi & punitum ; vel duo circuli & reita ; vel punitum, 
reita & circulus; vel duae reitae & circulus; vel tres cir- 
culi Horum duo quidem prima problemata oftenduntur in 
libro quarto primorum Elementorum. Nam per tria data 
punita, quae non iint in linea reita, circulum ducere, idem 
elt ac circa datum triangulum circumfcribere. Problema au- 
tem in tribus datis reitis non parallelis, fed inter fe occur- 
rentibus, idem eft ac dato triangulo circulum inferibere. Ca- 
fus vero duarum reitarum parallelarum cum tertii occur- 
rente, quafi pars eflet fecundae fubdivifionis, caeteris permit- 
titur. Deinde proxima fac problemata continentur in primo 
libro. Reliqua duo, nempe de duabus reitis datis & circulo, 

& de tribus datis circulis, fola habentur in fecundo libro ; 
ob multas diverfafque pofitiones circulorum & reitarum in- 
ter fe, quibus fit ut etiam plurium determinationum opus iit. 
Prxdiitis his Taitiombus congener cft ordo problematum, 
s qu* 


Digitized by Google 


(xXXMl) 

quae ab editoribus omilla fuerant. Nonnulli auferri priori 
horum librorum illa praefixerunt: Compendiofus enim & 
introdublorius erat tra&atus ille, & ad plenam de Tadtioni- 
bus do&rinam abfolvendam maxime idoneus. Haec omnia 
rurfus una propofitio complebfitur, quae quidem quoad Hy- 
pothelim magis quam praecedentia contradta elt, fuperaddita 
autem efl conditio ad conltrubtionem : eftque hujufmodi. 
“ E punblis, reblis, vel circulis, datis duobus quibulcunque, 
“delcribere circulum magnitudine datum, qui tranleat per 
K pundlum vel*pun6ta data, ac, fi fieri poflit, contingat etiam 
“ lineas datas/’ Continet autem haec propofitio fex proble- 
mata : ex tribus enim quibufeunque diverfis generibus fiunt 
Duades inordinatae diverfae numero fex. Vei enim datis du- 
obus punitis, vel duabus reitis, vel duobus circulis, vel 
punito & reiU, vel punito & circulo, vel reit^ & circulo, 
oportet circulum magnitudine datum defcribere , qui dat a 
contingat j haec autem refolvenda funt & componenda ut & 
determinanda juxta Cafus. Liber primus Taftionum proble- 
mata habet feptem ; fecundus vero quatuor. Lemmata au- 
tem ad utrumque librum funt XXI ; Theoremata LX. 

De Torifmatis Euclidis III. 

Poft TaSiiones in tribus libris habentur Porifrnata Eucli- 
dis : colleitio artificiofiflima multarum rerum, qua: fpeitant 
ad Analyfin difficiliorum & generalium problematum, quo- 
rum quidem ingentem copiam praebet Natura. Nihil vero 
additum efl iis quae Euclides primum fcripferar, praeterquam 
quod Scioli nonnulli, qui nos praecefierunt, fequentibus editio- 
nibus pauca de fuis immifeuerint. Apud hos enim unum- 
quodque Porifma definitum habet demonflrationum nume- 
rum : cum Euclides ipfe non nifi unam, eamque maxime evi- 
dentem, in lingulis pofuerit. Habent autem fubtilem & na- 
turalem contemplationem, neeeUariamque & maxime uni- 
verfalem, atque iis qui fingula perfpicere atque inveltigare 
Valent admodum jucundaro. Specie autem haec omnia ne- 
que Theoremata funt, neque Problemata ; led mediae quo- 
dammodo inter haec naturae, ita ut eorum propofitiones cen- 
feri poflint, vel inter Theoremata, vel Problemata : unda 
labium elt ut nonnulli fe Geometris h»e genere Theore- 
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mataefife contendant, alii vero Problemata efle; refpicientes 
ad f ormam tantum propofitionis. Differentias autem horum 
trium melius intellexilfe Veteres manifeftum efl ex definitio- 
nibus. Dixerunt enim Theorema effe quo aliquid proponitur 
demonftrandum: Problema quo proponitur aliquid conftruen- 
dum:Porifma vero efle quo aliquid proponitur inveftigan- 
dum. A Neotericis autem immutata eft haec Porifmatis defini- 
tio, qui, quum haec omnia proprio Marte invefligare haud po- 
tuerint, Elementa haec adhibuerunt, contenti deraonftrare tai> 
tum quid fit quod quaeritur, abfque illius inveftigatione : 
& quamvis i definitione & ab ipsi dodtrini redarguerentur, 
hoc tamen modo definierunt. Porifma eft quod deeft in Hy- 
pothefi Theorematis Localis. Hujus autem generis Porifc 
matum Loca Geometrica funt fpecies ; quae quidem redundare 
videntur in libris de Refolutione : ac feorfim i Porifmatis 
colledta fub propriis titulis traduntur, eo quod magis diffiifa 
& copiofa fit haec prae caeteris fpeciebus. E Locis enim quae- 
dam Plana funt, quaedam Solida, quaedam Linearia, & prae- 
ter haec funt Loca ad medietates, five i mediis proportiona- 
libus orta. Accidit hoc etiam Porifmatis, propofitiones ha- 
bere contradas & in compendium redadtas, omiffis pluribus 
quae pro more fubintelligi folent: unde evenit Geometras 
non paucos ex parte tantum rem percipere, dum ea quae in- 
ter oftenfa magis neceffaria funt haud capiunt. Multa vero 
ex iftis in uni propofitione comprehendere vix poflibile eft, 
quia ipfe Euclides non multa in unaquaque fpecie pofuerit : 
led, ut offenderet copiofiorem fcientiam, pauca tantum, quafi 
ad jacienda in fingulis principia, feripta reliquerit. Datum 
*** primi libri omnino ejufdem Ipeciei eft cum uberrima 
illa Locorum fpecie, ut decem * * fint numero. Quare hu- 
jus propofitiones uni foli comprehendi pofle animadver- 
tentes, rem ad hunc modum delcribimus. “ Duabus redtis 
“ in eodem plano politione datis, * vel occurrentibus inter fe 
“ vel * parallelis, fi dentur in uni earum tria pundta : cae- 
“ tera vero pundta praeter unum tangant redtam politione 
“datam, etiam hoc quoque tanget redtam politione datam.’* 
Hoc autem de quatuor tantum redtis dicitur, quarum non 
plures quam duae per idem pundtum tranfeunt. In 
quolibet autem redtarum numero quomodo fe res habeat 
vulgo ignoratur. “ Si quotcunque redtx occurrant inter fe, 
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“nec plures qbam dux per idem pundum; datavero fint 
“ pundta omnia in earum uni, unumquodque autem pun* 
“ dum in altera tangac redam politione datam.” Vel gene- 
ralius fic. “ Si quoicunque redtx occurrant inter le, neque 
“ lint plures quam dux per idem pundum ; omnia vero 
“ punda in una earum data fint ; reliquorum numerus erit 
“Numerus Triangularis, cujus latus exhibet numerum pun- 
“dorum redam politione datam tangentium. Quod li tres 
“ fuerint hujulmodi interlediones, qux non reperiantur ad 
“ angulos trianguli, {hoc eji^fi fuerint in reEtk line d :) una- 
“ quxque iuterledio reliqua tanget politione datam.” Eu- 
clidem autem hoc nelcivifle haud verilimile elt, led principia 
fola refpexille : nam per omnia Porilmata non nili prima 
principia, & lemma tantum multarum & magnarum rerum 
iparCfle videtur. Haec autem juxta Hypotheliura differen- 
tias minime diltinguenda funt; led lecundum differentias ac- 
cidentium & quaelitorum. Hypotheles quidem omnes inter 
te differunt, cum fpecialilfimae fint: accidentium vero & 

3 uzfitorum unumquodque, cum fit unum idemque, multis 
iverfilque Hypothelibus contingit 
Talia itaque inquirenda offeruntur in primi libri propo* 
fitionibus : ( in principio feptimi habetur Diagramma huc 
fpedans ) “ Si i duobus pundis datis infiedantur dux redtx 
“ad redam politione datam, abfeindat autem earum una i 
“ redi politione dati fegmentum dato in ei pundo adja- 
“ cens, auferet etiam altera ab alii redi fegmentum datam 
“ habens rationem.” Deinde in fubfequentibus : “ Quod pun- 
“ dura illud tangit redtam politione datam. Quod ratio iplius 
“ . . . . ad redam .... data elt. Quod ratio iplius .... ad 
“ partem abfcilfam . . . .>datur. Quod hxc redta .... pofi- 
“ tione datur. Quod hxc ad datum pundum vergit. Quod 
“data elt ratio iplius .... ad interceptam inter pundum .. 
“ & datum pundum . . Quod data elt ratio redx . . . . ad 
“ aliquam i pundo . . dudam. Quod datur ratio redtan- 
“ guli * * ad redangulura fub dati & ipsi .... Quod hujus 
“ redanguli unum latus datum elt, alterum vero rationem 
“habet ad redam ablcitlam. Quod redangulum hoc vel fo 
“lum, vel una cum quodam dato fpatio elt ** illud vero 
“ rationem datam habet ad partem abfciiiam. Quod reda 
“. . . . una cum alii ad quam . . . . elt in ratione dati, rati- 
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“onem habet datam ad interceptam inter pundtum .. & 
“datum pundlum . . Quod contentum fub quadam dati & 

“ redii .... aequale elt contento fiib alii dati & intercepti 
“ inter punitum . . & datum • . Quod datur ratio rectae 
“ . . . . , atque etiam ipfius . . . . , ad interceptam inter pun- 
ctum .. & datum. Quod redla .... aufert i pofitione 
“ datrs Tegmenta redlangulum datum comprehendentia.” 

In fecundo libro Hypothefes quidem diverfic Tunt. Inqui- 
renda vero ut plurimum eadem ac in primo : praetereaque 
haec. “ Quod redlangulum illud . . . . in ... . rationem ha- 
“betad partem abfcillam, vel per fe, vel adjundto quodam ' 
“dato redtangulo. Quod datur ratio redlanguli flib ...» 
“&.... ad partem ablcillam. Quod data eft ratio redlanguli 
“fiib utrique . . . . & . . . . fimul fumpti, & utrique ipfa- 
“ rum . . ..&.... etiam fimul furoptirum, ad partem ab- 
“fciflam. Quod contentura fub ipsi .... & utrique ipfa- 
“ rum . . . . & . . . .quae ad redlam .... rationem datam ha- 
“ bet ; atque etiam contentum fub .... & illi quae ad ipfam 
“ . . . . datam habet rationem, funt in data ratione ad *iwo- 

“ fj.!w. Qiiod datur ratio utriufque . . . . , fimul fumptae 

“ ad interceptam inter pundtum . . & datura pundtum . - 
“ Quod datum efl redlangulum fub ipfis .... & . . . 

In tertio libro plures funt Hypothefes de femicirculis ; 
paucae autem de Circulo & fegmentis. Inquirendorum vero 
maxima pars allinis eft praecedentibus. Infuper vero haec 
fele offerunt. “ Quod datur ratio redlanguli . . . . in .... ad 
“redlangulum . . .. in . . . .Quod datur ratio quadrati ipfius 
.. ad partem abfciflam. Quod redlangulum fub ipfis 
‘ { . . . . & . . . . aquali i e/i redtangulo fub dati . . . .& intercepti 
“ inter pundlum . . & datum pundlum . . Quod quadra- 
*‘tum ipfius .... aquale ejl contento fub dati . . . . & in- 
‘‘tercepti inter Cathetum & pundlum datum.. .. Quod 
‘‘ redtae . . . . una cum illi ad quam .... datam habet 

‘ rationem, fimul fumptae, datam habent rationem ad par- 
* tem abfciflam. Quod datur pundtum aliquod, i quo fi du- 
“cantur redtae ad pundla quaevis .. continebunt illae tri- 
f‘ angulum fpecie datum. Qiiod datur aliquod pundtum h 
<£ quo fi ducantur redlae ad pundla quaevis . . , abfcindent 
“ illae e circulo aequales circumferentias. Qiiod redla .... 

? ! vel erit in Parathefi, vel cum quidam alii redii verfus 
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w punitum datum vergente datum continebit angulum.” 
Habent autem tres Porifmatum libri Lemmata XXXVIII, 
Theoremata vero CLXXI. 

Haflenus Porifmatum deferiptio , nec mihi intellefla nec leElori 
profutura. Neque aliter fieri potuit : tam ob defeflum Schematis 
cujus fit mentio ,■ unde refla fatis multa , de quibus hic agitur, 
esbfque notis Alphabeticis , ullove alio difiinflionis charaflere , inter 
fi confunduntur : quam ob omiffit quadam ac tranfpofita vel alster 
vitiata tn propofitionis generalis expofitione ; unde quid fibi velit 
Pappus haud mihi datum esi conjicere. His adde diflionis modum 
nimis cont ratium, ac in re difficili, qualis hac efi t minime ujurpandum. 

T)e Locis T lanis II. 

Loca in genere hoc modo diflribnuntur. Alia funt ipxvrj* 
five adaequata; de quibus Apollonius ante propria Elementa 
haec habet: “Puniti locus elt punitum, Lineae linea, Super- 
“ficiei fuperficies, Solidique folidum.” Alia vero 
quafi dicas progrelliva ; quo lenfu Puniti locus elt linea. 
Lineae fuperficies, ac Superficiei folidum. Alia demum iy*. 
spoprj five circumgrelliva, li ita loqui liceat, quo modo 
puniti locus elt Superficies, ac lineae Solidum. Ex his quae 
Analylim Geometricam fpeitant, Loca datorum pofitione 
tpwOToi funt. Quae vero plana, folida '& linearia dicuntur, 
funt loca JiityJirJ, punitorum : Loca vero ad fuperficies funt 
iviqxttsyj. punitorum & linearum. Linearia vero 

poli loca ad Superficiem demonltrationes fuas habent. 
Jam loca plana, de quibus hic agitur, in genere funt lineae 
quaecunque vel reitae vel circularet;: folida vero funtCont 
leitiones omnes, nempe Parabolae, Ellipfes, vel Hyperbolae 
quaevis. Linearia vero dicuntur lineae omnes quae nec reitx 
nec circuli funt , neque aliquae & diitis Coni (titionibus. 
Quae vero ab Eratojibeue Loca ad Medietates dicuntur, ejuf- 
dem quidem generis funt, fed ob proprietates Hypothelium 
diverfa funt ab illis * * * * * *. Veteres igitur, hunc Loco- 
rum planorum ordinem refpicientes, Elementa tradiderunt; 
quem cura negligerent pofteriores, alia improprie appofue- 
runt; quafi loca illa multitudine infinita non luerint, fi quis 
lingula recenfere velit, null4 hujus ordinis habiti ratione. 
Poitpofitis igitur jam delcriptis, qqaeque ordine priora fune 

prae- 
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Prxmittens, hac unll Propofitione rem complebar. “Sidu* 
“ cantur redlx dux, vel ab eodem dato pundlo, vel k duobus, 
“qux vel lint in linea redlk,vel parallelx,vel datum contineant 
<l angulum, Vel datam habeant inter fe rationem, vel datum 
“ comprehendant fpatium ; contingat autem terminus unius 
“ Locum planum politione datum : continget etiam alterius 
“ terminus Locum planum politione datum, interdum quidem 
“ ejuldcm generis, interdum vero diverfi; interdum fimiliter 
“ politum relpedtu redlx linex, interdum contrario modo fi- 
“ tum.” Atque hxc quidem fiunt propter differentias fub- 
jedlorum. Conlentanea vero his funt tria illa qux in princi- 
pio Charmandri reperiuntur; nempe, “Si redlx cujufvis 
“magnitudine datas terminus unus datus fit, alter terminus 
“ continget concavam circuli circumferentiam politione da- 
“ tam. Si a duobus datis pundlis infledlantur redlx datum 
“angulum continentes, commune earum pundfum tanget 
“circumferentiam concavam politione datam. Si fit area 
“ Trianguli magnitudine data, ac balis quoque magnitudine 
“ac politione detur; vertex ejus continget redtam politione 
“datam.” Alia vero funt hujuliuodi. “ Si redlx magnitu- 
“ dine datx, & k quapiam politione datU xquidillantis, unus 
“ terminus contingat Locum planum politione datum ; alter 
“ quoque terminus Locum planum politione datum continget. 
“Si k quodam pundlo ad duas redlas politione datas, vel 
“ parallelas vel occurrentes inter fe, ducantur in datis angu- 
“lisredtx, qux datam habeant rationem inter fe; vel qua- 
“rura una, limul cum ek ad quam altera datam habet ratio- 
“nem, data fuerit; continget pundlum redlam politione da- 
“ tam. Si fuerint quotcunque redlx politione datx, & ad 
“iplask quodam pundlo ducantur redlx in datis angulis ; 
“litque redlangulum fub datk qukdam & unk fcdudlisredtis, 
“ limul cum redlangulo fub dati & alik dudlfl, xquale redl- 
“ angulo fub dati & tertik duclk ; & fic de exteris : contin- 
“ get pundlum redlam pofuione datam. Si k quodam pundlo 
“ad politione datas duas parallelas ducamur redlx in datis 
“ angulis, abfeindentes redlas, ad pundla in iplis data adja- 
centes, qux vel fuerint in datk ratione [ vel datum fpatium 
“ comprehendant, vel ita ut fumma vel differentia data- 
“ rum fpecierura ex ipfis dudlis, xqualis fuerit dato fpatio 3 
“pundlum illud continget redlam politione datam." 

Haec 
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Haec autem continentur in fecundo Jibro. “Si i duobus 
“ datis pundis infledantur redae, quarum quadrata dato fpa- 
“tio inter fe differunt, pundum concurfis tanget redam po- 
rtione datam. Si vero fuerint in dati ratione, tanget 
“idem vel lineam redam vel circumferentiam circuli. Si 
“fit reda politione data, & in ipfi datum fit pundum, unde 
“ ducatur quaedam reda terminata ; ab hujus autem termino 
“ demittatur normalis ad redam politione datam : fit vero 
“ quadratura dudtae aequale redtangulo fub dati quidam & 
“ intercepti, vel mter pundum datum, vel etiam inter aliud 
“ quodvis pundum datum in politione dati fumptum, & 
“normalem : terminus hujus dudae continget circuli circura- 
“ ferentiam politione datam. Sii duobus datis pundis infle- 
“ dantur redae, &lit quadratum unius quadrato alterius dato 
“ majus quam in ratione; continget punitum circumferen- 
“ tiam politione datam. Si i quotcunque datis pundis in- 
“ fledantur redae ad unum pundum, fitque fumma fpecie- 
“ rum ab omnibus ladarum aequalis dato fpatio, pundum il- 
“ lud continget circumferentiam politione datam. Si i duo- 
bus datis pundis inlfedantur redae ; i punito autem con- 
“curfds ducatur reda politione datae normalis, quae auferat 
“ i redi politione dati Tegmentum pundo dato adjacens, ac 
“fit fumma quadratorum £ redis inflexis aequalis redan- 
“gulo fub dati &legmento intercepto : pundum illud con- 
“curfus tanget circumferentiam politione datam. Si intra cir- 
“ culum pofitione datum detur pundum quodlibet, ac per ideni 
“ ducatur reda quaevis , in qui fumatur pundum aliquod 
“extra circulum : fit autem quadratum interceptae inter pun- 
“ da illa aequale redangulo fub toti & parte exteriore ad 
“circulum terminati, vel loli, vel etiam adjundo redan- 
“ gulo fub fegmentis duobus interioribus: pundum extra 
“fumptum datam politione redam continget. Quod fi pun- 
“dum illud tangat redam pofitione datam, circulus vero non 
“ defcriptus fit; punda illa duo, ad utramque partem pundi 
“ dati, contingent ejuldem circuli pofitione dati circumferen- 
“ tiam.” Habent autem duo libri de Locis planis Theore- 
mata live diagrammata CXLVII. Lemmata vero VIII. 

Ve 
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De Inclinationibus II. 

Inclinare dicitur linea ad punctum, fi producta ad ipfium 
pervenit : iuliverfim autem jdem elt, fivc dicatur linea in- 
clinare ad datum putidum, five in eH partem aliquam da- 
tam ede: live per datum pundum tranfire. Infcripti autem 
fiunt hi libri Inclinationes ab horum uno. Problema vero ge- 
nerale hoc eft : “ Duabus lineis politione datis, inter eas 
“ mlerere redam magnitudine datam , quae ad datum pun- 
“ dum pertingat.” E particularibus autem Problematis, di- 
verfa fubjeda habentibus, quaedam plana funt, quaedam lo- 
lida, quaedam etiam linearia. Seleda vero b planis, quae ad 
plura magis utilia vifa funt, haec demonflrantur. “ Datis 
* l politione femicirculo & redH quae bafi normalis fit; vel 
“ duobus lemicirculis in eadem redi bales habentibus;inlerere 
tl redam magnitudine datam inter duas illas lineas, quae ad 
“angulum kmicirculi pertingat.” Et “ Rhombo dato & 
“ produdo uno ejus latere, adaptare, fub angulo ejusexte- 
“ riore, redam magnitudine datam ad angulum oppolitum 
“ vergentem.” Et “ In circulo politione dato inierere re- 
“ dam magnitudine datam, quae ad datum pundum perttn- 
“ gat.” In primo autem libro demonllratur Problema de uno 
fenucirculo & re6la ; quod quidem quatuor Cafus habet: uc 
& illud de circulo in duos Cafus divifum : atque etiam il- 
lud de rhombo, duos quoque Cafus habens. In lecundo 
vero habetur unicum Problema de duobus femicircults, cu- 
jus ex Hypotheli decem funt Cafus; atque horum etiam pia- 
res funt fubdivifiones diorillicae, propter datam magnitudi- 
nem redae inferendae. 

Haec igitur in Loco de Refolutione plana reperiuntur, quae 
fcilicet prius ordine demonltrantur , abfque Medietatibus 
Erato&henis , nonnifi ultimo loco adhibendis. Exadis au- 
tem planis, folidorum contemplationem ordo poltulare vi- 
detur. Solida vero vocant Problemata, non quae de figuris 
folidis proponuntur, fed quae, cum non polfint per plana 
demonltrari, trium linearum Conicarum opem requirunt: 
ita ut prius de illis necelle fit lcribere. Primus itaque Ele- 
menta Conica protulit Arijlaus fenior, in quinque libris i 
quali in eorum ufum qm jam haec latis percipere valenr, 
$ compen- 
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compendiofius confcriptis. Habent autem Inclinationum Li- 
bri duo Theoremata live diagrammata CXXV , Lemmata 
vero XXXVIII. 

Ve Conicis VIII. 

Quatuor Conicorum libros ab Euclide receptos fufius ex- 
plicavit Apollonius ; adjedifque quatuor aliis, edidit odo Co- 
nicorum volumina. Ariftaus autem (qui hadenus lolus efl 
autor de Locis Solidis, confcriptis quinque libris argu- 
mento Conicis conjundo ) & quotquot Apollonio priores fue- 
runt, tres Conicas lineas, Acutanguli, Redanguli & Obtuf- 
anguli Coni Sediones nominarunt. Quoniam vero in quo- 
libet horum trium Conorum, diverfo modo ledorum, omnes 
hae tres producantur lineae ; Apollonius , ut videtur, non con- 
tentus Antecefforum placitis ( cum fedio illa, quam dixe- 
runt Coni acutanguli fedionem, etiam in Cono redangulo 
vel obtufangulo fecari pollit ; uti & fedio Coni redanguli 
dida, in acutangulo vel obtulangulo ; cumque etiani obtufc 
anguli Coni fedio pollit tum acutanguli tum redanguli 
fedio eflej mutatis nominibus fedionem Coni, acutanguli 
didam, Ellipfin vocavit ; redanguli Parabolam ; Obtufan- 
guli vero Hyperbolam : fingulask proprio quodam accidente. 
Redangulum enim quoddam ad redam quandam applica- 
tum, in Acutanguli Coni fedione deficiens fit quadrato ; in 
Obtujanguli excedens quadrato ; in redanguli vero fedione 
neque deficiens neque excedens. Hoc autem admifit, non per- 
cepto, quod, juxta certum quendam cafum in fitu plani Conum 
fecantis, alia atque alia ex his lineis generetur. Nam fi pla- 
num fecans parallelum fuerit uni Coni lateri, una foJa ex 
tribus lineis producitur, femper eadem ; quam tamen Arijlaus 
ille ledi Coni nomine appellavit. 

Apollonius autem ipfe, de iis quae continentur in odo libris 
Conicorum k fe confcriptis, haec habet ; fummariam hanc 
deferiptionem in praefatione primi tradens. “ Continet liber 
primus origines trium fedionum, ut & oppofitarum fedi- 
** onum ; earunderaque praecipua fymptomata, plenius & uni- 
** verfalius, quam m aliorum feriptis reperiuntur, elaborata. 
** Secundus habet qua: ad Diametros & Axes fedionum & op- 
* politarum pertinent, ut & ad Afymptotos j aliaque quae ge- 
- f ‘‘neralon 
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“ neralem a$ neceflarium praebent ufum ad Diorifraos. Quas 
“ vero diametros, qualefquqaxes nomino cx hoc libro difces. 
“Tertius habet multa & omnigena Theoremata utilia ad 
“ compolitiones Locorum folidorum, & ad Determinationes : 
“ quorum plurima perpulchra & nova funt. Hifce autem 
“ perpenfis animadverti, non compofitura fuille ab Euclide 
“locum ad tres vel quatuor lineas, fed particulam tantum 
“ejus, atque hanc non fatis feliciter : impollibile enim erat 
“abfque praedidtis propolitionibus perfedtara ejus compofi- 
“ tionem exhibere. Quartus docet quotupliciter Coni fe&i- 
“ ones vel inter fe, vel cum circuli circumferentis! occurrere 
“pollint; atque infuper alia, de quibus nihil ab iis qui 
“ante nos fuerunt memoriae proditum eft: nimirum quot 
“ punitis Coni fedtio vel circuli circumferentia vel etiam 
“ feitiones oppolitae oppofitis fedliombus occurrant. Reli- 
“qui quatuor libri penitiorem magis fpeitant lcientiam ; 
“Primus enim ex iis magni! ex parte agit de Maximis & Mi- 
“ nimis: Secundus de aequalibus & iimilibus feitiombus: 
“Tertius tradit Theoremata dionlfcica , five determinandi 
“ vim habentia: Quartus vero habet Problemata Conica de- 
“ termiuata.” Haitenus Apollonius. Quem vero in tertio ait 
Locum ad tres vel quatuor lineas ab. Euclide non perfectum 
fuifle, neque iple poterat, neque aliquis alius explere ; vel 
tantillum adjicere iis quae Icriplerat Euclides , folsf ope Coni- 
corumillorum, qua: ad ea ulque tempora demo nitrata fere- 
bantur. Id quod & iple Apollonius tellatur, dum dicit, “ Im- 
“ poflibile fuille corapofitionem perfici, abfque iis quae ipfe 
“invenire necelfe habuit.’’ Euclides autem excipiens Ari- 
jlaium nuper editis Conicis de Matheli praeclare mentum, 
nolenfque alios praevenire, vel fele alterius negotio immi- 
lcere ferat enim ingenio mitifiimus, & erga omnes (ut par 
erat ) benignus, qui vel tantillum Mathematicas difciplinas 
promovere poterant, aliilque nullo modo infenfus; led 
fumme accuratus, minimeque (uti hic J gloriofus ) quantum 
de Loco pollibile erat offendi per illius Conica, (criptis man- 
davit ; non affirmans perfe&a cfle quae demonltra verat: naro 
fic jure meritoque reprehendi potuiflet. Nequaquam vero 
hoc modo:, fiquidera & iple. Apollonius, plurima in Conicis 
imperfecta relinquens, minime ab aliis redarguitur, i Poterac 
quidem ea adjecifle, quae ad Locum abfolvendum deerant, ani- 
. } i mo 
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mo complexus ea quas Euclides de Loco fcriplerat,& operam 
dans Euclidis dilcipulis Alexandri <e longo tempore (unde 
exquilitam adeo in Mathematicis peritiam efi allequutus) 
haud tamen illud fuftinuit efficere. Locus autem ad tres vel 
quatuor lineas (dequo ob nonnulla adjedta tantopere le jadat, 
cum potius primo fcriptori gratias referre dcbuiflet ) hujul* 
modi eft : “ Tribus redis politione datis, fi \ quodam pundo 
“ ducantur redae ad tres illas in datis angulis; detur autem ra- 
“tio redanguli fub duabus dudis contenti ad quadratum re- 
K liquae : pundum continget locum folidum politione datum, 
“ hoc eft, aliquam & tribus lineis Conicis. St vero ad quatuor 
u redas politione datas ducantur redae in datis angulis; ac 
“ data fuerit ratio redanguli fub duabus dudis ad redangu- 
“ lum lub duabus reliquis dudis: pundum limiliter tan- 
** get Coni ledionem politione datam.” Demonftratur au- 
. tera Locum elle planum, fi ad duas tantum politione datas 
ducantur redae. Si vero ducantur ad plures quam quatuor; 
continget pundum Loca nondum cognita, led Lineas tan- 
tum didas. Quales vero fint, quafve proprietates habeant, 
nondum compertum eft. Harum unam, eamque neque pri- 
mam, neque maxime confpicuam , utilem fore exiftimantes, 
compofuerunt. Hilce autem propofitionibus conftant: “Si 
“ ab aliquo pundo ad quinque redas politione datas ducan- 
“ tur recise in datis angulis ; ac detur ratio folidi parallele- 
“ pipedi redanguli fub tribus du6tis contenti ad parallelc- 
** pipedum folidum redtangulum fub duabus reliquis & dat i 
quSdam contentum : pundum illud continget locum linea- 
“ rem politione datum. Si autem ducantur ad lex, ac ratio 
“ data fit didi lolidi fub tribus contenti, ad illud quod fub 
u tribus reliquis continetur: rurfus pundum continget line- 
bam politione datam.” Quod fi plures fuerint quam lex, 
non amplius habent dicere, quod ratio data fit contenti fub 
quatuor dudis ad contentum lub reliquis; quoniam non da- 
tur aliquod contentum fub pluribus quam tribus dimenlio- 
nibus. Sibimet autem in his plus jullo concellerunt, qui 
paulo ante nos haec interpretati funt; nihil quidem quod 
ullo modo compledi poftumus in medium proferentes: cum 
fcilicet quod quatuor dimenliombus confiet, vel Biquadrati 
vel Superlolidi fub quatuor redis nomine comprehenderint. 
Licebit autem per compofitas rationes haec & dicere & de- 
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monflrare univerfim; tam in praediolis pro pofitionibus quam 
in fuperioribus : ad hunc modum. “ Si i quodam punCto ad 
“ redtas politione datas ducantur reClae in datis angulis ; & 
“data fit ratio compofita ex rationibus quas habet una b du- 
a dis ad unam, & altera ad alteram, & alia ad aliam, & re- 
“liqua ad datam, fi fuerint feptem ; vel fi fuerint odio, & 
“reliqua ad reliquam : continget pundlum illud lineam po- 
“ fitione datam- Ac pari modo fiet, quotcunque fuerint du- 
ctae pares vel impares numero.” Haec vero confequuntur 
Locum ad quatuor reCtas. Nihil igitur protulerunt unde 
cognofci potent quaenam fit illa linea. Qui vero difficulta- 
tem perfpexere, rem minime aggrefli funt; ad exemplum 
Veterum & Scriptorum omnium melioris notae. Ego au- 
tem , quum plurimos viderim circa principia in difei- 
plims Mathematicis occupatos, difquifitionibufque Phyfici* 
operam navantes, erubui fane, eo quod facile eflet multo prae- 
lia nt io r a ac utiliora proferre. Nevero, quafi hoc gratis di- 
xiflem, alienus i ratione jam videar, hacc parum quidem 
cognita propalabo. 

Figura perfe&o gyro genita: rationem habent 
compofitam ex ratione gyrantium, & ex illi redta- 
rum fimiliter ad axes dudtarum ab ipfarum gyran- 
tium Gravitatis centris. Ratio vero incompleto gyro 
genitarum fit ex ratione gyrantium & arcuum quos 
defcripfere earundem centra Gravitatis. Manife- 
itum autem eft horum arcuum rationem componi ex 
ratione dudtarum ad axes,& ex illi angulorum quos 
continent dudtarum extremitates, fi ad axes geni- 
tarum seftimantur. 

Hae vero propofitiones, quae fere una funt, plurima & va- 
ria complectuntur Theoremata de lineis, fuperficiebus & fo- 
lidis, uni eademque demonflratione ; quorum nonnulla qui- 
dem nondum dcmonflrata lunt; alia vero jam olim, uti ca 
qux occurrunt in duodecimo Elementorum. Habent autem 
libri oCto Conicorum Apollonii Theoremata fiyc Diagram- 
mata CCCCLXXXVJI, Lemmata vero LXX. 

Lemmata 
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Lemmata Pappi ad Libros de Se&ione 
Rationis & Spatii. 


I.FVATAM redtam lineam in data ratione 
J \^J fecare. 


Sit reda data AB, ratio autem data ut r ad A: oportet 
redam ab dividere in ratione ipfius r ad a. Inclinetur fub 
quovis angulo ad redam AB reda 
AH; & termino rationis r aequa- 
lem aufer A Z, ip(i vero a redam 
ZH: dein jundl bh, ipfi paral- 
lela ducatur Z @. Quoniam enim 
A 0 eft ad ©But AZ ad ZH; AZ 
vero aequalis elfc ipfi r, ZH autem ipfi a : erit igitur A © ad 
© B ut r ad A. Dividitur itaque in ea ratione A B in pundo ©. 

II. Datis tribus retdis A b, b r, A, invenire aliam quan- 
dam quas fit ad A ficut a b ad b r. 



Rurfus inclinetur reda quaedam r H fub quovis angulo ; 
& fiat r Z ipfi a aequalis. Junge 
B Z, ipfique parallela ducatur A H. 

Eft igitur A B ad b r fient H Z ad 
Z r, hoc eft, ad a. Quare h z eft 
reda quaefita. Similiter fi daretur y 
tertia quartam inveniremus. 



III. Habeat ab ad bt majorem rationem quam A e 
ad ez: componendo erit ratio at adrB major 
ratione a z ad z e. 


Fiat enim ut A B ad BT ita alia quaedam ut H ad E Z; ha- 
bebit igitur H ad E Z majorem rationem quam A E ad E z, 
unde major erit H quam A E. Eidem ponatur © E aequalis. 
Quoniam autem A B eft ad b r ut © E ad E Z, erit compo- 
nendo ut A r ad r B ita 0 Z ad E Z. Sed © Z majorem habet 
rationem ad ez quam A Z ad EZ ; quare etiam AT majorem 
habet rationem ad r b quam a z ad z e. 

I 1 1 |— | 1 — r — I . 

A B r © A E z . 

1 1 H - 
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IV. Rurfus habeat ab minorem rationem ad «r 
quam habet a e ad e z ; erit etiam ratio a r ad r b 
minor ratione a z ad z e. 

• * * 

Quoniam ab minorem habet rationem ad BT qnamAE 
ad E Z ; (i fiat ut A B ad BT ita quaedam alia ad E Z, erit ilia 
minor quam a E, nempe E©. Quapropter componendo A r 
erit ad r b ficut ©z ad ze. Sed ©z minorem habet ratio- 
nem ad ze quam az ad ZE, adeoque Ar ad r b minorem 
quoque habet rationem quam A Z ad Z E. 

, |_ 1- i ' | — | 1— | 

A B r A 0 E Z 

! . - l.’ 

V. Habeat autem a b ad bt majorem rationem quam 
a e ad e z: permutando erit ratio ab ad a e ma- 
jor ratione bt ad ez. 

Fiat enim ut ab ad Br,ita alia quaedam ad EZ. Patet eam 
majorem ede quam a E : lit autem illa H E. Permutando 
igitur erit ut A B ad H e ita B r ad E z. Sed A b majorem ha- 
bet rationem ad a E quam A B ad H E, hoc elt, quam B r ad 

E Z ; quare A B ad A E majorem habet rationem quam B r ad 

E Z. Pariter fi minor fuerit ratio A b ad B r quam c^Ead E Z ; 
etiam permutando, ab ad a e minorem habebit rationem 
quam ET ad EZ. Nam fi fiat ut A B ad B r ita alia quaedam 
ad ez, minor erit ea quam ae: reliqua vero eadem funt. 

n 1 i— i — i 1 

A B - r H A B ■ : Z 

% 

VI. Habeat Ar ad tb majorem rationem quam az 
ad z e : per converfionem rationis r a ad a b mi- 

7 . norem habebit rationem quam z A ad a e. 

' Fiat enim ut at ad TB ita az ad aliam quandam, quae 
minor erit quam Z E, ut Z H. Per donverfionem rationis erit 
A r ad A B ut a z ad A H. Sed A Z ad a H minorem habet ra- 
tionem quam a z ad a E, quare A F ad A B minorem habet ra- 
tionem quam az ad A E. Similiter fi AT ad TB minorem 
habeat rationem quam a z ad Z E. Per converfionem ratio- 
nis, A r raajbrem habet rationem ad a b quam a z ad a e. 

erit 
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erit enim ut a r ad r b ita az ad aliam, majorem quam Z E. 
Caetera evidentia funt. : , 


* / i . ^ ^ * w * • * i II | 

A B r A E H Z 


I— — -I 1 I — -M— I 

Aoi.-.. B ' -r A > • -I H E z 

I .•/ ■ " 1 O ■ • 1 ■ • i); i _ ■ ' « ' • . < i 1 1 

VII. Habeat rurfus ab ad bt majorem rationem 
quam a e ad ez: invertendo r b ad ba minorem 
habet rationem quam ez ad ea. 

Fiat enim ut AB ad sr ita A E ad aliam, ut eh, quae mi- 
nor erit quam Ez : invertendo itaque erit ut tb ad BA ita 
£H ad EA. Sed BH ad EA minorem habet rationem quam 
Z E ad EA;, quare r Ba/W minorem habet rationem quam 
ZE ad ea. Similiter fi AB minorem habeat rationem ad Br 
quam, a E ad EZ; invertendo tb ad ba majorem habebit 
rationem quam ZE ad EA. Nam ut ab ad Br ita erit a E 
ad majorem qiiara EZ. Reliqua vero manifefta finit. Ex his 
etiam confequitur, quod, fi A b majorem habeat rationem ad 
B r quam a e ad E z, it etiam ad a e majorem habebit ra- 
tionem quam r B ad B A, Si vero a b ad b r minorem habeat 
rationem quam a E ad E Z, minor quoque erit ratio EZ ad 
A E quam r B ad BA. 


! Ai' i : J. 


* I— 2-1* 


A: 


E 


— I — ! — I 

C Z H Z 


V V 
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VIII. Habeat a b ad a e majorem rationem quam bt 
ad e z : erit ratio ipfius ab ad a e major ratione 
Ar ad az. 


rrr 

<:> 


■Fiat enim ut A b ad A E ita b r ad aliam quandara ut h e, 
minprem quam E z : tota igitur A r ad totam a h elt ut A B 
ad a E. Sed AT ad a h inaj orem habet rationem quam ad 
A Z, ; igitur A b ad A„E, majorem habet rationem quam a r ad 
AZi Ac ma.nif citum dt, totam A r ad totam AZ minorem ha- 
bere ptibnem.quara a b ad a e, Quod fi minor fuerit ratio 
partis, totius major ^rit. 


I* 


-I- 

B 
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IX. Habeat rurfus tota at ad totam AZ maiorem 
rationem quam ab ad ae: refidua Br ad refi- 
duam ez majorem habebit rationem quam Ar 
ad az. 


Fiat enim ut at ad az ita ab ad AH; refidua igitur 
B r ad refiduam, H z erit etiam ut A r ad a Z. Sed b r ad E Z 
majorem habet rationem quam ad Z H, quare ratio b r ad E Z 
major efl ratione A r ad a Z. Si vero ratio totius ad totam 
minor fuerit, minor quoque erit ratio: rcfiduae ad refiduam. 


I 


-I- 

B 


•I ' I- 


-M- 

H E 


-I 

Z 


X. Sit a b major quam r, A vero ipfi e squalis : ma- 
jorem habebit rationem a b ad r quam ratio 
a ad e. • • \ 

Ponatur enim BZ ipfi r aequalis, atque erit BZ ad r ficut 
A ad e. Sed a b majorem habet rationem ad r quam B Z ad 
r : a B igitur majorem habet rationem ad r quam A ad E. 
Patet etiam quod, fi minor fuerit A B quam r, a b minorem 
haberet rationem ad r quam a ad E. per converfara. 

i— i — i, i — i.m — i — -r. ; 

A Z B r A . E 


XI. Sed major fit ab quam r, minor vero A E quam 
z : dico majorem efie rationem ipfius a b ad r 
- quam A E ad z, . ; , . ; ? . . ; i 1 .1' w 7 

- Hoc manifeflum efl etiam abfque ; demonflratione. i Si e- 
nim,dum a E ipfi z aequalis fuerat, A b majorem habuerit rati- 
onem ad r quam a E ad Z; jam cura minor e4 ponatur, multo 
majorem habebit rationem. Hoc autem modo demonflrabi- 
tur. Quoniam major efl AB quam r; fi fiat ut AB ad r ita 
alia quaedam ad Z : major erit ea quam Z, ficut & quam a e. 
jEqualis autem fit ipfi E h. E H igitur majorem habet ratio- 
nem ad Z quam a E ad Z. Sed ut H E ad Z ita a b ad r. 
Quare ratio ab ad r major efl ratione a E acfz. (Ac mani- 
feflumefl,fi ab minor fuerit quam r, minordn femper fore 
rationem, quoties A E vel eft aqualis vel major quam Z. ) 
Majus quoque erit redlangulum A B in Z-redlangulo a e in 
S r, 


Digitized by Google 



( XLIX ) 

r, aquale enim eft redangulo eh in r, quod majus eft con- 
tento fub r & a e. 


A B r E A H 

I — |z 

XII. Secetur reda ab in pundo r. Dico punda 
omnia inter a & r dividere redam ab in mino- 
res rationes quam habet a r ad r b : punda vero 
omnia inter r & b in rationes majores. 

Capiantur enim punda a, E ab utroque parte iplius r 
Jam quoniam A A minor eft quam AT, ab vero major quam 
B r ; a A minorem habet rationem ad A r quam ab ad b r • 
permutando itaque A a ad AB minorem habet rationem quam 
AT ad r B. Idemque demonftratur de pundis omnibus inter 
A & r. Rurfus quia ea major eft quam A r, e b vero minor 
quam B r ; EA majorem habebit rationem ad AT quam EB 
ad B r : quare permutando A E ad E B majorem habet ratio- 
nem quam A r ad i B. Pari modo idem probatur de pundis 
reliquis inter r & B Tumendis. 

i 1 — i — i — i 

A A r E B 

XIII. Dividatur reda a b bifariam in pundo r. Di* 
co redangulum ad pundum r abfciflum, five at 
in tb, majus effe quo vis alio Tegmentis quibuflibet 
aliis contento. 

Sumatur enim aliud pundum ut A ; atque erit redan°u- 
lum AABj una cum quadrato iplius rA, aequale quadrato ex 
Ar, hoc eft redangulo A r B. Majus itaque eft redangulum 
A r m r B redangulo a a in A B. Idem conftat de pundis 
reliquis. 


A E A r B 

XI V. Dico quoque quod pundum propius pundo r 
adjacens, redangulum femper efficit majus re- 
motiore. 

Sumatur enim aliud pundum ut B inter A & a. Demon- 
flrandum eft majus effe redangulum A AB redangulo abb. 

g Quoilian* 
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Quoniam enim redangulum aab una cum quadrato ex a r 
aequale ei l quadrato lpfitis AT; atque etiam redangulum 
aeB una cum quadrato ex Er aequale ell eidem quadrato 
ex AI': erit redangulum aab cum quadrato ex A r aequale 
redangulo A E B cum quadrato ex Er. Ex his autem qua- 
dratum ex a r minus elt quadrato ex Er. Redangulum igitur 
reliquum aab majus elt reliquo redangulo AEB. 

XV. Nam fi fit a una cum b aequalis ipfi r cum A e ; 
fit vero b minor quam a e : major erit A quam r. 
Ponatur A Z ipli B aequalis : A igitur una cum A Z aequalis 
erit ipfi a E una cum r. Communis auferatur AZ; & reli- 
quum A aequale erit reliquis r & ZE fimul fumptis; ac pro- 
pterea A major erit quam r. 



A B r A Z E 

XVI. Habeat A ad b majorem rationem quam r ad 
a. Dico majus efle re&angulum fub a &a redfc- 
angulo fub b & r. 

Fiat enim ut A ad B ita r ad E: majorem itaque rationem 
habet r ad E quam ad A, unde minus elt E quam A ; ac fumptd 
A in communem altitudinem, minus erit redangulum A m 
E redangulo A in A. Sed reclangulum A E xquale eft redan- 
gulo BT; minus itaque elt rtdangulum Br redangulo aa: 
hoc elt, a a majus ell redangulo Br. Similiter li minor fu- 
erit ratio, minus quoque erit redangulum redangulo. Quin- 
etiam li redangulum A in A majus luerit quam B in r, ratio 
ipfius A ad b major erit ratione r ad A. Ponatur enim ipfi 
A a xquale redangulum B E ; majus ergo erit redangulum 
B E quam B r ; unde & E major erit quam r. Sed ut A ad B, 
ita E ad a. Elt vero ratio E ad A major ratione r ad A; adeo- 
que etiam ratio A ad B major erit. Tariter Ji mitius fuerit 
r eft angulum, mitior erit ratio. 

I i 1 I 1 1 

A B r A . 
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XVII. Inter duas redfcas a b, bt inedia proportiona- 
lis fit b a, ac fiat a e ipfi a a aequalis. Dico te ex- 
ceflum eile quo utraeque a b, b r fimul fumptai fu- 
perant illam quae poteft quater re&angulum ab 
jn b r. 

' Qioniam enim utraeque A B, bt excedunt turafque ab, 
f E differenti^ rE,eritrE excellusquo utraeque ab,b r, utral- 

S ueAB, BE excedunt; iplje autem AB, be limul fumptae 
use funt B A. Sed duae BA poliunt quater redtangulum A B 
in Br. Quare r E excellus ell quo utraeque ab, bt limul 
fumptae fuperant illam quae potcli quater redangulura ABf. 


A 7 A r E B 

XVIII. Rurfijs fit b a media proportionalis inter 
a b, b r ; ac fiat a e ipfi a a aequalis. Dico redtam 
te componi ex utrilque ab, bt, & ex illa quae po- 
teft quater re&angulum ab, bt fimul fumptis. 

Quoniam enim TE componitur ex ipfis ra, A E; acAA 
aequalis eft ipfi a e ; componetur etiam r E ex ipfis A a, a r ; 
hoc eft ex utrilque ab, Br & duabus ba fimul lumptis. 
Sed duae B a poliunt quater rcdangulum A B in Br. Reda 
igitur TE compolita eft ex utrilque A B, Br & ex ei quae 
poteft quater redangulum A B in BT. 


A r B A E 

XlX.Rurfus b a fit media proportionalis inter a b,b r, 
& ponatur a e ipfi r a aequalis. Dico re&am a e 
exceffum efle quo utraeque A b, bt fuperant illam 
quae poteft quater redtangulum ab, bt. 

Quoniam enim utraeque ab, Br fuperant iitrafquc eb, 
BT, excellu AE; ac utraeque EB, Br duae funt ba, live illa 
quae poteft quater re&angulum ab jn b r. Igitur A E ell ex- 
«elTus quo utraeque AB, Br fuperant illam quae poteft quater 
re&angulum ab,bt. 

I 1 1 1 1 

A E A r B 
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XX. Rurfus fit b A media proportionalis inter A b, 
b r; & ponatur a e ipfi r a aequalis. Dico redam 
A e componi ex utrifque a b, b r & ex ea quae po- 
teft quater redtangulum a b in sr. 

Quoniam enim A E componitur ex ipfis Ai, A E ; ac a E 
ipfi r A aequalis elt : componetur itaque A E ex ipfis A A, a r ; 
hoc eit ex utrifque A B, B r & ex duabus b a. Sed duae B a 
poliunt quater redtangulum A B, B r. Compofita ell igitur 
redta A E ex utrifque A B, B r & ex e& quae potell quater 
redtangulum ab in Br. 

j 1 1 1 1 

A r B A E 

Afliimuntur Lemmata haec tum ad Se Bionem Rationis, tum 
ad Se&ioncm Spatii-, diverfo tamen modo. 

Problema ad fecundum de Se&ione Rationis; utile 
ad Recapitulationem Loci decimi tertii. 

Patis duabus redis A b, b r, fumere in produda A a 
puudum datum a, tale ut b a eandem habeat ra- 
tionem ad a a, quam habet r a ad exceflum quo 
utraeque a b, b r luperant illam quae poteft quater 
yedangulum ab in bi\ 

Puta fadtum, & fit excelTus ille redta A E ( in praemillis 
enim invenimus eam ) elt igitur BAad a A ut r A ad A E ; 
quare permutando ac dividendo, dein conferendo redlangii- 
lura extremorum cum redtangulo mediorum , redtangulum 
BT in EA aequale erit redtangulo r A in AB. Datum autem 
ell redtangulum Br in E a, ac proinde datur r a m a E; quod 
quidem applicatur ad redtam datam r E excedens quadrato : 

• datum igitur elt pundlum A. Componetur autem hoc modo. 
Sit excelTus ille redta E A, & applicetur redtangulum aequale 
redtangulo B r E excedens quadrato ad redtam TE; nempe 
redtangulum r A in a E. Dico pundtum A elle pundlum quae- 
fitum. Quoniam enim redtangulum Br in EA aequale elt 
redtangulo r a in a E : RefolutU in proportionem aequalitate, 
dein componendo & permutando, erit ut B a ad A A ita r A 
ad A E, qux excelTus elt. Eodem modo liet, li velimus fu- 
• mere 



( LI« ) 

mere pundtum tale, ut B a fit ad a a ut r a ad redlam com- 
pofitam ex utrifque AB, BT & illjfquae poteft quater redlan- 
gulum A b, B r. E. D. 


AEA r B ' 

Primus liber de SeSiione Rationis habet Loca feptem, Ca- 
fus viginti quatuor, Diorifmos quinque \ quorum tres funt 
Maximi, duo vero Minimi. Et Maximus quidem eft ad Ca- 
fum tertium Loci V». Minimi autem funt ad Cafus fecun- 
dos Locorum VI ci & VII m *. Maximi reliqui funt ad Cafus 
quartos eorundum Locorum VI li & VII mi . Secundus de 
SeSiione Rationis \habet Loca quatuor deam, Cajus LXIII. 
jDiorifmos vero ex primo , ad quem totus refertur. Trimus 
liber de SeSiione Spatii 3 habet loca feptem, Cafus XXIV. 
Diorifmos feptem, quorum quatuor Maximi funt, tres autem 
Minimi. Maximus autem eft ad Cafum II. Loci primi, ut 
& ad primum [ Jecundi Loci ; f militer ad fecundum ] quarti, 
[ & ad tertium Jexti Loci. Minimi vero Junt j ad tertium 
Cafum tertii Loci, ad quartum quarti, & ad primum fexti. 
Secundus liber de SeSiione Spatii Loca habet XIII. Cafus 
LX. & Diorifmos ex primo, ad quem totus refertur. 

Quaeret fortafle aliquis unde fadlum fit, ut fecundus liber 
de SeSiione Rationis quatuordecim Loca contineat, cum idem 
de SeSiione Spatii tredecim tantum habeat. Fit autem ob 
hanc caufam; quia feptimus Locus in SeSiione Spatii oniif- 
fus eft, ut manifeftus. Nam fi utraeque parallelae cadant fu- 
per terminos datos, quaecunque redla dudta fuerir, abfcindet 
redtangulum datum \ aequale nempe illo quod continetur fub 
duabus interceptis inter terminos & concurfum ambarum 
redtarum principalium pofitione datarum. Hoc autem aliter 
fe habet in SeSiione Rationis. Quapropter excedit uno Loco 
ad feptimum fecundi, atque ita deinceps. 
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S INT duas redae lineas infinitae in eodem pland 
politione datae, quae vel invicem aequidiftent 
vel fele interlecent j & datum fit in utroque illarum 
pundum; fitque etiam ratio data : & praeterea da- 
tum fit pundum extra redas datas. Ducere oportet 
^ pundo dato lineam redam, quae occurrens redis 
politione datis, ab iplis auferat legmenta quae fint 
inter le in ratione dati. 

j . '....Vi • ») .. » v: ;• . • •«•... 

Primo fint duae redae politione datae invicem parallelae- ut 
A B, r A ; & fumatur in redii A B pundum E, & in r A pun- 
dum Z : redaque redis datis occurrens fit EZ H. Cadet au- 
tem punitum datum vel intra angulum a z H, vel intra an- 
gulos B ez, a Z E, vel intra fpatia nfdem adjacentia. 

LOCUS’ PRIMUS, 

Cadat autem primo intra angulum A ZH, ut pundum 0. 
Redae vero lineae, quae i pundo 0 duitae auferunt I redis 
politione datis fegmenta, datis punitis E, Z adjacentia, itl 
ratione dati, admittant tres cafiis ; quatenus vel refecantur 
fegmenta ex EB, Z a, vel cx EA>ZA, vel denique ex iplis 
E A» Z r» i i. .... : . , ■ ' .. j 

A •• Caf- 
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Caf. I. Cadat autem redla fecundum modum primum, ut 
redla © k. Auferat ilthxc i redlis E b, z a fegmenta ek, za, 
habentia inter le rationem rationi datx aequalem ; ac junga- 
tur redla E 0 . Pofitione igitur data eft ipfa E 0. Secf etiam 
r a pofitione datur, datum eft igitur pundlum M. Quoniam 
autem dantur pundta E, M, 0, etiam datur ratio redtae [em 
ad M 0,& componendo datur quoque ratio] E © ad ©M. Ve- 
rum ratio E 0 ad © M aequalis eft rationi E K ad M A, quare 
ratio EK ad MA data e/i. Datur autem ratio E K ad ZA, 
quare ratio Z A ad M A quoque datur \ ac dividendo ratio M Z> 
ad M A etiam data eji. Sea - 
retia Z M magnitudine datur , ^ 

adeoque ipfa M A magnitudine 
data ef\jy ob datum puntium 
M punctum A quoque datur : 
unde retia 0 A K pofitione da- 
tur. §{ttoniam autem retia * 

>1 A minor eji quam Z A, ratio 
EK ad M A Jivc E 0 ad © M . , 

major erit ratione E K ad Z A, 
hoc eft, ratione data. Oportet 
igitur rationem datam minorem efle ratione E e ad 0M. 

Componetur amem Problema hoc modo. Manente figuri 
jam defcripti, ac jundli redii E © : manifeftum eft rationem 
datam minorem eile debere ratione E0ad ©M. Elio igitur 
illa aequalis rationi N ad 3 0. Ac fiat ut fi© ad ©M ita 
N ad 3 n, minorem quam Z O ; dein fiat ut O n ad n Z, ita 
Z M ad M A : & connexa © A 



producatur in diredlum. Di- 
co quod redla © A k fola fol- 
vit problema. Quod fic o- 
ftenditur. Quoniam Z^l eft 
ad M Aut O n ad n z » erit 
componendo Z A ad A M ut 
z o ad s n : ac invertendo 
ut a m ad Z a ita n 3 ad 2 o. 
Cum autem E© eft ad 0M 
ut E k ad M a, erit etiam EK 



ad M A ficut n ad sn. Sed M A eft ad A Z ut n 3 ad z o ; 
adeoque ex zquocrit E K ad A Z ut N ad 3 0. Dudla eft 
\ - igitur 
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igitur redta e K per pundtum 0, qus aufert fe graenta E k, 
Z A habentia inter fe rationem rationi dats squalem. Redta 
igitur ©x folvit problema. Aio autem illam iolam hoc prae- 
fare. Nam fi fieri poteft, alia idem efficiat, ut redta © x. 
Aufert ergo redta ex rationem EX ad ZP squalem rationi 
datae. Quoniam vero A M minor eft quam redta A z, erit 
ratio P A ad A M major ratione P A ad A Z. Et componendo 
erit ratio pm ad M A major ratione P z ad A z. Ut autem 
P M ad M A, ita x E ad E K : ergo ratio x E ad E K major eft 
ratione PZad AZ: ac permutando erit ratio xe ad PZ 
major ratione E K ad Z A. Oftenfum autem eft redtam © K 
problema folverc, id quod non prsftat altera, adeoque ea 
iola. 

Manifeftum autem eft: quod redis pundlo Z propiores, ra- 
tiones minores abfeindunt quam remotiores ab eo. 

Caf II. lifdem manentibus ducatur, juxta cafum fecun- 
dum, redta © K auferens k redtis E A, Z a rationem E k ad 
Z A squalem rationi dats ; & jungatur redta e ©. Politione 
igitur datur E e. Data autem eft politione r a ; datur ita- 
que pundtum M; utraque adeo redta ©E,© m datur ; quare 
ratio e 0 ad 0 M etiam da- 
tur. Eft autem E 0 ad 0M 
ut E K ad A M ; quare ratio 
K E ad A M datur. Sed ratio 
K E ad Z A data eft ; ratio i- 
gitur Z A ad A M data erit. 

Et componendo ratio Z M 
ad M A datur; adeoque cum 
redta Z M magnitudine data 
fit, etiam ipfa A M magni- 
tudine data erit. Datum 
autem eft pundtum M, quare pundtum A datum erit; ac dato 
pundlo 0, datur politione redta 0 A K. Quoniam autem 
redta A M poteft elfe vel squalis ipfi A z, vel major vel mi- 
nor ea ; igitur rationes non habent limites. 

Componetur autem problema hoc modo. Permanente 
figura jam deferipta, jungatur redta E9; fitque ratio data 
eadem qus Nadao. Et fiat Nad sn ficut E 0 ad © M ; 
ac ut on ad ns fic ZMadMA. Jungatur ©A ac pro- 
ducatur in X. Dico redtam ©k folvere problema, five k e 

A a efle 
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efle ad Z A ut N ad so. Quoniam autem E © eft ad © M 
ut k E ad A M, necnon ut N ad n s ; erit etiam K E ad A M 
ut N adns. Itemquia on x ^ j- 
eft ad n 5 ut Z M ad M A, A 

frit, dividendo & inverten- 
do, A M ad A Z ut n 3 ad 

5 o. Quare ex aequo erit K E 

ad Z A ut N ad 50. Redta pu-, — Z 
itaque ©Kfolvit problema. I i* 

Dico autem illam lolam 
hoc praedare. Nara fi fieri 
poteft, ducatur alia, ut redta 1 H 

© x, auferens rationem x E 
ad P Z rationi datae parem. Sed x E major eji quam B Kyrc Z P 
minor quam Z A; unde ratio X E ad Z P major eft ratione E K 
ad Z A, adeoque redta X 0 majorem aufert rationem quam K0. 

Manifeftum autem eft redtas pundto Z propiores, rationes 
majores ablcindere quam redta: remotiores ab illo. 

CaJ. III. Iifdem autem manentibus, ducatur fecundum ca- 
fum tertium, redta ©K auferens b redlis EA, Zr rationem 
EK ad Z a rationi datae aequalem ; ac jungatur E 0 . Datur 
igitur politione lpfa e 0 . Sed ob redtam r a politione datam, 
punctum M & ratio E 0 
ad 0M etiam dantur. Eft 
autem ut E0 ad 0M ita 
EK ad AM: quare ratio 
EK ad AM datur. Sed ra- 
tio E K ad Z A datur, adeo- 

3 ue etiam ratio M A ad Z A 
ata eft : ac dividendo ra- 
tio MZ ad ZA datur. At 
redta M Z datur, quare redta 
Z A politione & magnitu- 
dine datur. Pundtara autem Z datum eft, adeoque & pun- 
dtum A datur : ac dato pundto 0, redta 0 A K politione da- 
tur. Quoniam autem Z A minor eft AM, erit ratio E K ad Z A 
major ratione EK ad AM. At vero E K eft ad A M ut H© ad 
0 M ; quapropter ratio EK ad Z A major eft radone E 0 ad 
0 M : adeoque ratio data major elle debet ratione E 0 ad © M. 
Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 

jam 
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jam defcripta, connedlatur redta e ©. Oportet enim ratio- 
nem datam majorem ede ratione e © ad © M. Sit adeo ratio 
N ad E n major ratione E© ad 0 M. Fiatque ut e © ad 0 M 
ita N ad O n ; & ut o s ad £ n ita M z ad ZA; & ducatur 
& producatur 0 A ad K. Di- 
co redta m © A K folvere pro- 
blema. Quoniam enim M Z 
eft ad t\ nt osad sn.erit H 
componendo M a ad a z ut 
on ad 113. Item quia E© q. 
eli ad 0 m, five e k ad ma, 
ut N ad O ri;atqne etiam M A 
ad A z ut n o ad n 3 : ex se- 
quo erit ek ad A z ut N ad 
n 3 . Redta itaque 0 K folvit problema. Dico & eam folara' 
Nam fi fieri poflit, ducatur alia, ut redta ©x, abfcindens ra- 
tionem X E ad PZ rationi datae aequalem. Quoniam autem 
redta A Z minor eft quam A M, erit ratio P A ad A z major 
ratione P A ad A M : ac Componendo erit ratio P Z ad ZA 
major ratione P M ad M A. At P M eft ad M a ut x e ad e k; 
quare ratio XEad EK minor eft ratione PZad ZA: ac per- 
mutando, ratio x E ad P Z minor erit ratione K E ad A Z. 
Redta igitur 0 K majorem abfcindit rationem quam redta 0 x. 

Redtae autem dudtae propiores pundto Z, majores abfcindunt 
rationes quam quae funt remotiores ab eo. 

Refolvimus ergo problema fecundum omnes modos, atque 
compofitionem illius oltendimus. Iildem autem manentibus 
ducatur redta E © : & ratio 
data vel minor erit quam ra- 
tio E 0 ad © M, vel ei aequa- 
lis, vel denique major. Si au- 
tem fuerit ratio data minor 
ratione E © ad 0 M, compo- 
netur quidem problema juxta 
duos modos, nempe primum 
& fecundum. Sed componi 
nequit modo tertio, quia ra- 
tio data non eft major ratione E 0 ad 0 M. Si fuerit data 
ratio aequalis rationi E© ad ©M, componetur quidem pro- 
blema fecundo modo. Non autem componi potelt modo 

primo, 
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primo, quia ratio data non eft minor ratione E 0 ad 0 M. 
Neque fane modo tertio, quia ratio data non eft major ea. 
Si denique major fuerit ratione E 0 ad ©M, patet problema 
folvi pofle duobus modis, fecundo Jcil. ac tertio, non autem 
primo , quia ratio data non eft minor ea. 


B 


LOCUS SECUNDUS. 

Efto jam pundtum datum intra angulos B B Z, E Z A, ut eft 
pundtum ©: redtae autem dudtae per pundtum 0 abfcindant 
redtas pundlis E, Z adjacentes, quae fint inter fe in ratione 
data. Hoc autem fiet fecundum tres cafus ; aut enim eas ab- 
icindct i redtis E b, z a, aut 4 redtis E a, z a, vel denique i 
redtis E b, z r. 

Caf.l. Agatur ideo redta, fecundum cafum primum, ut redta 
K a, abfeindens i redtis e b, z a rationem E k ad Z A rationi 
datae aequalem ; & connexa E © producatur in M : redta ita- 
que E m politione datur. Sed redta r A politione data eft : 
quare datur & pundtum M, 
adeoque ratio E© ad 0M 
data eft. Eft autem E © ad 
© M ut E K ad M A. Verum 
.ratio E K ad A Z datur, ade- 
oque ex aequo ratio Z A ad 
M a datur : & componendo 
ratio Z M ad M A etiam da- 
tur. Redta autem ZM magnitudine datur; quare redta MA 
tam magnitudine quam politione datur. Cumque pundtum M 
datur, etiam pundtum a datur: ac dato pundto ©, redta quo- 
que K © A politione datur. Quoniam autem alterutrae re- 
ctis Z A, A M potefl efle major altera, rationes hoc in cafu 
non habent limites. 

Componetur autem pro- 
blema noc modo. Manente 
figura jam deferipta, junga- 
tur E© ac producatur m M. 

Sit ratio data ut N ad s o : 
fiatque N ad n s ut E © ad 
©M; & ut riH ad os ita 
M A ad Z A : & ducatur A 0 N*- 
producaturque Dicoredlam 0 ! - 
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A0K problema folvere. Quoniam enim E© eft ad e m, hoc 
eft E K ad A M, ut N ad ns; & A M ad A Z ut n s ad s o, 
per conllrudtionera ; erit ex aequo, EK ad A z ut N ad 50. 
Quare redta K a folvit problema. Aio infuper eam folara hoc 
praeftare. Nara fi fieri poteft, ducatur alia ut redta x © p. 
Quoniam autem redta E K major eft redta E x, & redtaZA 
minor quam ipfa P Z, erit ratio E K ad Z a major ratione 
EX ad PZ: adeoque abfcindet redta AK rationem majorem 
quam redta x P. 

Unde & redtae pundto Z propiores, ablcindent rationes ma- 
jores quam quae ab eodem puncto iunt remotiores. 

Caf. II. Dein ducatur, modo fecundo, redta KA auferens 

redis E A Z A rationem E K ad Z A aequalem rationi datae ; 
& jungatur redta E 0, producaturque ad M : datur igitur po- 
litione redta em. Sed politione data eft redta ta, adeoque 
pundtum M datum eft : quare & ratio E© ad ©M datur. 
Verum ut E ©ad ©Mita 
EKad MA: atque etiam a 
data eft ratio E K ad Z A : 
quare ratio Z A ad M A da- 
tur; ac dividendo, ratio 
ZM ad M A etiam datur. At 
ZM magnitudine dat^, da- r 

tur quoque redta M a ma- 
gnitudine & politione : datoque pundto M, datur etiam • 
pundtum A : ac cum pundtum © datur, redta quoque K0 A 
politione datur. Quoniam vero Z A major eft quam A M, 
erit ratio E x ad am, hoc eft £ © ad © M, major ratione E K 
ad Z A ; quare ratio ad componendum propofita minor eflc 
debet ratione E © ad © M. 

Componetur autem problema hoc modo. Manentibus 
delcriptis, fit ratio data atqualis rationi N ad 3 o, qux fit 
minor ratione E © ad © M : fiatque ut E © ad © M ita N ad 
no, & ut 3 o ad n o ita Z A ad M A : & conncdiatur A © 
producaturque. Dico reflam A © K folvere problema. Quo- 
niam enim E © eft ad © M, hoc eft E k ad M a, ut N ad n 0; 
atque etiam M A ad A z ut n o ad 3 o ; erit ex aequo E K ad 
AZ ut N ad 3 0 : quare redta K A lolvit problema. Dico 
autem eam folam hoc praei tare. Nam fi fieri pollit, ducatur 
alia quaevis ut redta X P. Quoniam igitur A z major eft redta 

_ am, 
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A M, erit ratio P A ad A Z ^ 
minor ratione ejufdem 
ad redam A M i atque 
componendo, ratio ad 

Z a minor erit ratione 
P M ad M A. Verum PM 
eftadMA ut XE adEK. r 

Quare ratio ZP ad ZA 

minor eft ratione x E ad N , , 

E K: ac permutando, ratio ( i? 

Z p ad x e minor eft ra- ~ . ,, 

tione ZA-ad EX. Sola igitur reda KA folvit problema. 

Manifeftum autem eft redas propiores pundoZ^ rationes 
maiores auferre quam reda: ab illo remotiores. 

Caf: III. Jam duda fit reda x A,modo tertio, auterens a re- 
dis EB, zr rauonem EK ad Z A rationi datae aequalem. Junga- 
tur E 0 producaturq; ad M in reffa r A. Ac reda E M politione 
datur, adeoque punitum M datur : datifque pundis E,©, datur 
ratio ipfarum E©, ©M. Ve- 
rum E © eft ad © M ut E K ad A 
A M, adeoque ratio E K ad A M 
datur. Sed ratio E K ad Z A 
data eft: quare Tatio M A ad 
,A Z datur ; ac dividendo, data 
■»erit ratio M2ad AZ. Cum |» 
autem reda MZ datur , data — 
eft etiam reda Z A magnitudine & politione : acobpundum Z 
datum habetur pundum A, adeoque reda K Q A politione da- 
tur. Quoniam vero reita AZ minor eft reda A M, erit ra- 
tio E K ad Z A major ratione E K ad A M. Verum E X eft ad 
A M ut E © ad © M ; quare ratio EKad ZA major eft ratione 
E© ad ©M. Sed ratio E K ad Z A rationi data aqualis eft : 
oportet itaque rationem ad componendum datam majorem 
tue ratione B© ad ©M. .. /. -» i '-'- ° - : ^ - - n ° 

Componetur autem problema hoc modo; Manente figura 
jam defcri pta, fit ratio data, nempe ratio N ad s o, major 
ratione E © ad ©M: fiatque ut E©ad ©M ita N ad no; 
necnon ut ns qd so ita mi ad Z A : & jungatur A© pro- 
ducaturque. Dico redam A©x fokere problema. Quo<- 
niam enim MZ eft ad ZAut ns ad ff O, erit componendo 
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M A ad Z A ut no ad#0. Verum EO eft ad 0M, hoc eft; 
EK ad AM, ut Nad no: ,, „ 

Qyarcex aequo E K erit ad A- 
Z a ut N ad 3 0 . Reda 
itaque K A folvit Problema. 

Pico etiam eam folam hoc 
praedare. Naro fi fieri po- 
teft, ducatur alia reda ut 
XP. Qupmam vero reda 
M A major eft reda Z a, 
erit ratio P A ad A M mi- 
nor ratione P a ad a Z ; ac 
componendo ratio PM ad M A minor erit ratione P Zad Z a. 
At ratio PM ad M a eft ut x E ad EK; quare ratio x E ad E X 
minor eft ratione P Z ad Z A ; ac alternando ratio x E ad P Z 
minor erit ratione E k ad Z a. Sola itaque a k fol vit pro- 
blema. 

Manifeftum autem eft redas pundo Z propiores, majores 
rationes abfeindere quam quae ab eodem remotiores funt. 

Invenimus adeo Refolutionem atque etiam Compofitionem 
Problematis, lecundum ejus tres Cafus. Iifdem vero manen- 
tibus, fi jungatur E0 producaturque in M; erit quidem ra- 
tio data vel aequalis rationi E9 ad @M, vel major illa, vel 
minor. Si vero ratio data aequalis fuerit rationi E 0 ad 0 M, 
propofitio conftruetur fecundum formam unicam camque 
primam : non enim ad formam 
fecundam, quia ratio data non A 
eft minor ratione E 0 ad © M ; 
neque ad formam tertiam, quia 
ratio data non eft major ratione 
E0 ad 0 M. Dein fi ratio data 
fit minor ratione E 0 ad © M, 
conftruetur problema duabus 
formis, nempe prima & fecunda : non autem forma tertia, 
quia ratio non eft major ratione E0 ad &M. Si denique 
ratio data fit major ratione E © ad © M, problema conftrue- 
tur lecundum duas formas, primam ac tertiam; non poteft 
autem conftrui forma fecunda, quia ratio data non eft mi- 
nor ratione e © ad ©.M. 
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Paulo generalius , ac fane non minus concinne , problemata 
ha:c in retiis parallelis efficiuntur hunc in modum. • 

Stnt diuc refla parallela AB, r A, pofitione data ; ac fu- 
matur in A B punftum E, in r a punflum Z : fitque ratio ad 
con/lruendum propofita ftcut 2 ad T. Fiat E K aqualis ipfi 2, 
ac Z A, z M, ab utraque parte punfli Z, aquales termino alteri 
rationis T. Junge K A, K M, qua occurrant refla data E Z pro- 
dufla in datis pun- 
ftis H , 0. Dico 
reflas omnes per 
ptmfla illa H, 0 
t ranf euntes , reflij - 
que a B, r A occur- 
rentes , auferre ra- 
tiones aquales ra- 
tioni 2 ad T. Et- 
enim E 0 efl adQZ 
Ut E K ad Z M, hoc 
efl ut 2 adit ; ac PE efl ad Z n ut 'EO ad © Z ; igitur P E 
ejl ad Z n ficui 2 ad T. Similiter Uheflad HZ »/£K ad 
Z Ut 2 ad T. Sed o E efl ad Z S HEtf</ HZ: 

«rrgtf O E ejl ad Z S m ratione 2 T. Quocirca dato punflo 
quovis N, vel intra vel extra parallelas datas , /^«9^ 

H N, N 0 produfta Jatisfacient problemati . 7? altera b 

reflis H N, N 0 parallela fuerit ipfis AB, r A, adeoque iijdem 
non occurrens ; altet -t tantum folutionem prajtabit : hoc et- 
enim in cafUy ratio N P ad N n eadem ejl cum ratione data 
2 ad T five E H ad H Z. Hinc etiam confequuntur omnia qu<e 
de rationum limitibus demonjlravit Apollonius, quem Con- 
fit ufl tonis hujus compendium latuifie vix credibile efl \fed po- 
tius methodum hanc fisam pratultjfe arbitror, utpote jequenti- 
bus magis analogam. ‘Patet quoque reflam H E harmonice dividi 
m punfiis Z, 0 ; quia H E ejl ad Z H ut O E ad Z 0. 



LOCUS TERTIUS. 


Jam re£tae pofitione datx ab, ta, fecent le mutuo in 
pun&o E; ac in utrique fumatur commune punftum E. 

Punftum 
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Punitum autem datum cadet vel intra angulum a e b, vel 
intra angulum eidem deinceps. Efficitur autem in quovis 
angulo quod in angulo A E B effeitum elt. Detur itaque pun- 
itum Z intra angulum aeb; ac ducendae fint reitae per 
punitum Z, quae auferant \ rectis per punitum E, fegmenta 
qux fint inter le in ratione data. Hoc autem fiet juxta tres 
modos: vel enim abfcifla erit ratio i reitis a e, ea, vel a 
redis r e, e b, vel denique i be, ea. 

Caf. I. Ducatur autem primo reila Z H, juxta modum pri- 
mum, auferens k reitis a e, e a, rationem 0 e ad eh rationi 
datae squalem. Et per punitum Z agatur reita parallela 
reitae E a ufque ad K ; erit 
ergo Z K politione data. Sed 
& reita A B politione datur, 
punitum itaque K datum elt. 

Quoniam vero ratio E 0 ad 
eh datur, erit etiam ratio 
Z K ad K H data. Cumque Z K 
datur, etiam ZH data erit magnitudine & politione: ac ob 
datum punitum K, punitum H quoque datum erit. Punitum 
autem Z datur, quare reita H z politione data elt. Et ma- 
nifeltum elt rationem datam minorem elle debere ratione 
Z K ad K E. 



Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam delcripta, ducatur reita KZ reitae a e parallela; fitque 
ratio data minor ratione ZK ad KE, nempe ratio M ad N. 
Fiat ut M ad N ita ZK ad kh, ac conneciatur reita HZ. 
Dico reitam H z folvere pro- . > 

blema. Quoniam enim ZK •. \ sy ^ 

elt ad K H ut 0 E ad £ H, at- 
que etiam ut M ad N ; erit - sy 0 

adeo © E ad E h ut M ad N. 

Reita itaque H Z folvet pro- y' y 

blema. Dico praeterea eam h—f — rf- ^1 'r~ B 

folam hoc prxltare. Nam fi 

fieri potell , ducatur alia ‘ t 

reila, ut Z A. Quoniam reita ^ 

H K minor elt reita K A, erit ratio Z K ad K H major ratione 
ZK ad K A. Verum Z K elt ad KH ut 0 e ad E H ; & z K elt 
ad K A ut 5 E ad E A : quare ratio © e ad eh major elt ra- 
- B a tionc 
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tione 2 E ad EA. Quapropter reda Z A non abfcindit ra- 
tionem rationi datae aequalem. Confimili argumento liquet 
nullam aliam redam praeter folam Z H lolvere problema. 

Manifeftum autem efl redas pundo E propiores, majores 
femper rationes abfcindere, quam redae remotiores ab ilio. 

Caf. II. Dein duda fit reda modo fecundo, ut ZH, aufe- 
rens i redis TE, e b, rationem rationi dat» aequalem. Per 
pundum Z ada fit reda ZK redae r a parallela: eritque ZK 
politione data ; ac ob redam 
AB politione datam, pundum 
K datum erit. At ratio HE ad 
£ 0 data elt, adeoque ratio Z K 
ad K0 etiam datur. Reda au- ^ 
tem Z K data elt ; quare etiam 
E 0 magnitudine & politione 
data erit : ac dato pundo K, 
pundum quoque 0 datum elt. 

Atqui pundum Z datur, adeoque reda Z0H datur politione. 
Confiat autem oportere rationem datam majorem elle ratione 
ZK ad KE. 



Componetur autem Problema hoc modo. Manente figu- 
ra jam deicnpta ; fit ratio data major ratione Z K ad k E, 
nempe ratio A ad M. Fiat ut A ad M ita Z k ad K e, ac jun- 
da Z 0 producatur ad H. Di- 
co redam ZH folvere Proble- ^ >/ z 

ma, eamque folam. Quoniam /V —■* ><ff 

enim Z k eft ad K 0 ut H E ad M r 1 ■ /(■ ■ 

E © , erit h e ad E 0 ficut a E w/ > 

ad M. Reda itaque Z H folvic ^ // « iC •" 

Problema. Dico & hanc lo- • // 

Jam id praEltare. Nam fi fieri • ^ ' / 

potefi, ducatur alia ut reda N ' 

ZN. Quoniam autem reda 1’ 


k 2 minor efi quam k ©, erit ratio Z K ad K h major ratione 
ZK ad K 0. Efi autem ZK ad K3ut NE ad Es, & zk ad 
k © ut E h ad e © : quare ratio NE ad es major eft ratione 
he ad E 0 , adeoque rationi datas squalis non eft. Reda igi- 
tur ZN non folvit problema. Pari argumento liquet nullam 
aliam redam praeter z H folvere problema. 

Manifeftum autem eft redas pundo E propiores*, fem- 


per 
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per rationes minores abfcindere quam remotiores ab illo. 

CaJ. III. Jam duda fit reda, ut H0, juxta modum terti- 
um, auferens b redis B e, ea, rationem rationi datae aequa- 
lem. Age redam ZK redae r A parallelam ; erit igitur reda 
Z K politione data. Sed reda quoque B B politione data dt ; 
adeoque punitum K datur. 

Ratio autem H E ad B © da- 
ta ell ; quate ratio Z K ad 
K0 datur : ac ob redam ZK 
magnitudine datam, reda 
etiam re datur magnitu- 
dine & politione. Dato au- 
tem pundo k, pundum quoque e datum erit : ac pundo Z 
dato, reda 0 Z H politione datur. Ratio autem non elt de- 
terminata, quia K E potell clTe vel aequalis ipfi K0, vel illa 
major vel minor. 

Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam delcripta, rationi datae aequalis lit ratio A ad M : fiatque 
ut A ad M ita Z K ad K 0 ; dejungatur e Z producaturque in 
H. Dico redam © H folam folvere problema. Quoniam enim 
ZK elt ad K0* ut A ad M, erit 
etiam h E ad E 0 ut a ad 
M ; adeoque reda H 0 fol- 
vit problema. Dico & hanc 
iolam id praeltare. Etenim 
li fieri potell, ducatur alte- 
ra ut N 3. Quoniam autem 
reda NE major elt reda 
H E, reda vero E 3 minor 
elt ipla E 0 ; ratio,N E ad 
E 3 major erit ratione H E ad 
£0, adeoque illi aequalis non 
elt. Unde manifeltum elt nullam aliam redam problema fol- 
vere praeter iplam H 0 . Patet etiam redas propiores pundo 
B, fecundum redtam r a, auferre rationes minores quam quae 
fecantur i remotioribus ab eo. 

Invenimus itaque rclolutionem problematis juxta omnes 
modos; ejuldemque compofitionem oltendimus per omnes 
cafus ejus. Manentibus autem delcriptis, ac duda reda pa- 
* H*Btm fmigt 7HMho D- Bemardi. 

rallcla 
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rallela Z K ; Ratio data vel minor erit ratione Z K ad K E, vel 
major illa, vel aequalis illi. Quod 
fi f uerit minor ratione Z K ad K E, 
componetur problema duobus mo- 
dis, nempe primo ac tertio; non au- 
tem modo fecundo, quia ratio data A ^ B 

non eft major quam ratio Z K ad k E. 

Si fuerit major quam ratio ZK ad k e, 
componetur problema duobus modis, nempe fecundo & ter- 
tio : non autem juxta modum primum, quia ratio non eft 
minor quam ratio ZK ad KE. At fi ratio data aequalis fuerit 
rationi Z K ad K E, componetur unico tantum modo, eoque 
tertio : non enim fieri poteft fecundum modum primum, quia 
ratio non eft minor ratione ZK adKE; neque modo fecun- 
do, quia non eft major ea. 


A 


i / i 

- r 

E 

1 


K 

T! 


S C H 0 L I 0 N. 

Generaliter autem confbrmntur problemata hujus Loci 
hunc in modum. Sint retia data AB, TA Jeje inter /ecantes 
in puntio E : Ratio autem propofita fit ratio M ad N. Fiat 
E 0 aqualis termino rationis M, ac E H, E K, ab utraque parte 
puntii E, aquales ipji N terjnino alteri rationis : ac ducantur 


A 



retia © H,© K. Dico retias omnes ipfis ©H, © k parallelas 
aufene rationes rationi data M ad N aquales . Quapropter 
dato quovis puntio Z, ipfi © H parallela ducatur A Z s ; atque 
ipji © K parallela zoa Dico EA effe ad i 2 ut E e ad EH 
( ob parallelas ) hoc e/l ut M ad N ( per conjlrutiionem. ) Ta- 
liter £ o ejl ad E n ut E © ad E K, Jive ut M ad N. Retia 

igitur 
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igitur AS, zn Jatis faciunt problemati, eaque Jol '<e. Quod/i 
altera e parallelis tranjeat per punftum E • altera tantum 
unico modo rem proflat. 

LOCUS CLU ARTUS.I 

/ i - ■ . ' ' ; N.A * 

Interfecent jam fe mutuo redae ab, r a, in pundo E : ac 
fumatur in reda AB pundum Z; in reda veror a, pundum 
E. Eritque pundum datum vel intra angulum A E B, vel in- 
tra angulum AEA, vel intra angulos iifdem deinceps. Ca- 
dat autem imprimis intra angulum A E B, ut eft pundum H; 
ac educendae lint redae b pundo H, qux auferant i redis, 
quae pundtis E, z adjacent, fegmenta in ratione data. Hocau- 
tem fieri poteft fecundum quatuor diverfos cafus: aut enim 
erunt fegmenta b redis £A,ZA; vel ex E a, z E •, vel ex E r, 
Z B ; vel denique ex E A, z B. 

Cafl. Ducatur jam fecundum cafum primum, reda H0 au- 
ferens b redis E a, Z a, rationem E K ad Z0, aequalem rationi 
datae. Agatur reda H A ipfi a E parallela, adeoque pun- 
dum A datur : ac fiat ut E K ad ze ita AH ad Z a. Dato 
autem pundo Z, pundum quoque A datur: ac ob datum 
pundum A, etiam reda A A 
datur. Jam AH eft ad ZA 
ficut EK ad Z©; adeoque 
permutando AH erit ad EK 
utAZadze. Sed ah eft 
ad E K ut A 0 ad ©E;qua- 
propter A © eft ad 0 E ut ^ 

AZ ad Z0, ac per conver- 
fionem rationis, erit ©A 
adAEutZAadA©; ade- 
oque id quod fit fub A E in Z A squale erit contento fub 
A © in © a ; quare redangulum 0 A in Q A dator. Appli- 
candum eft itaque ad redam datam, nempe ad ipfam A A, 
redangulum squale redangulo dato deficiens quadrato, ac 
habebitur utraque a©, e A data : adeoque pandum 0 datur. 
Dato autem pundo H, ipfa H© datur politione. , 

Manifcftum autem eft quod applicatio haec femper fieri 
poteft ; quia in compofitione applicandum eft aa redam 
A A redangulum squale redangulo A E in Z A deficiens qua- 
drato. 
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drato. Redangulum enim a z in Z A majus eft redangulo 
A b in z a. 

Componetur autem Problema hunc in modum. Maneo* 
tibus jam defcriptis, redique paralleli HA; (it ratio data 
licut Mad N; ac fiat AH aaZA ficut M ad N: & applice- 
tur redbe A A, redangulum aequale redangulo A Z in £ A de- 
ficiens quadrato. Sit redangulum illud A0 in e A; ac jun- 
gatur 0 H. Dico quod reda 0 H, eaque fola, folvit pro- 
blema ; fi ve quod 
K b eft ad z© fie- 
nt M ad N. Red- 
angulum enim 
A0 in ©A aequale 
eft redangulo A Z 
in E A ; erit ita- 
que 0 A ad A E ut 
AZad 0 A;ac per 
converfionem ra- 
tionis erit 0 A ad 0 E ot A Z ad Z0. Sed A © eft ad 0 E ut 
AH eft ad BK ; quare AH eft ad E K ficut A Z ad Z0; ac per- 
mutando A H erit ad Z A ut E K ad Z 0. At A H eft ad Z A 
ficut M ad N ; quare E K eft ad Z 0 ficut M ad N; quapro- 
pter reda 0 H folvit problema. Dico etiam & hanc folam 
hoc praeftare. Nam fi fieri poteft, ducatur alia, ut reda H s. 
Quoniam autem redangulum A z in Z A majus eft redan- 
gulo A 0 in 0 A, erit redangulum A 0 in © a majus redan- 
gulo AB inarA; redangulum vero A0 in ©A aequale eft 
redangulo A E in Z A ; igitur redangulum A E in Z A majus 
ejl redangulo AS in S A : quare ratio s A ad A E minor erit 
ratione Z a ad A s ; adeoque per converfionem rationis ra- 
tio a s ad e h major eft ratione A Z ad Z s. Sed ratio A s 
ad H E eft ut A H ad E S ; quare ratio AH ad E S major eft 
ratione A Z ad Z s ; ac permutando ratio A h ad Z A major 
erit ratione E2 ad z s. Atqui ratio ah ad Z A eft ut M ad 
N ; adeoque ratio M ad N major eft ratione E S ad Z h, qua- 
propter reda Hz non folvit problema. 

Manifeftum autem eft redas pundo E propiores, auferre 
rationes majores quam quae fecantur k redis remotioribus 
*b eodem. 

CaJ. II. Ducatur jam reda juxta cafum fecundum, ut e h, 
2 auferens 
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auferens i redlis E a, Z e fogmenta Z ©, ek in ratione ra- 
tioni datse aequali. Ipfi a E parallela ducatur redta H A per 
# pundlum datum H ; & fiat ut £ K ad Z 0 , ita H A ad Z M. Da- 
tur autem redla HA, adeoque recta ZM datur & magnitu- 
dine & pofitione : 
ac ob datum pun- 
dtum Z, etiam pun- 
dium M datur.Quo- 
niarn vero AH eft 
ad ZM ut EK ad 
Z 0 ; erit permuta n- A 
do A H ad EK ficut 
Z M ad Z 0 . Sed ah 
eft ad E K ficut A 0 

ad 0 B ; adeoque Z M ad Z © eft ut A © ad 0 E : ac per con- 
verfionem rationis erit MZ ad ©M ut ©a ad ae: quare 
redtangulum Z M in E A aequale eft redtangulo A 0 in © M. 

Sed redtangulum ZM in EA datur, adeoque redtangulum A 0 
in ©M datum eft, ad redtam datam, nempe M A, applicandum 
excedens quadrato. Pundlum igitur © datur ; ac dato pundto 
h, redia H 0 pofitione datur. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manen- 
tibus jam defcriptis, fit ratio data ut N ad E ; ac fiat H A ad 
ZM ut N ad s : dein applicetur ad redtam M A redtangulum 
aequale redtangulo ZM in EA excedens quadrato , nempe 
redtangulum A 0 in © M. Quoniam autem redtangulum A B 
in Z M excedens 
uadrato applican- 
ura eft ad redtam 
MA; ac redlangu- 
lum A Z in Z M ma- 
jus eft redtangulo 
A E in Z M, cui ae- 
quale eft redtangu- 
lum A 0 in ©M; fadta applicatione pundlum ©cadet inter 
pundtaE, z. Adtslque redii ©H, dico quod ipfa ©H folvit 
problema, eaque fola. Nam fi fieri poteft ducatur alia, puta 
H P o. Cum autem redta P E major eft quam K E, ac redta Z o 
minor eft quam z 0 ; ratio ipfius P E ad Z o major erit ratione 
EKadze: adeoque fola redta h 0 folvit problema. - : ‘ 

C _ Mani- 
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Manifcftum autetn eft redas propiores pundo E abfein- 
dere rationes minores, quam quae lecantur a remotioribus 
ab eo. w 

Cuf. III. Ducatur jam reda fecundum cafum tertium, ut 
AH auferens i redis Er, ZB rationem A E ad ©Z aequalem 
rationi datae. Agatur per pundum H reda H K ipli r A paral- 
lela; ac patet quod reda HK datur magnitudine, quodque 
pundum k datur. Fiat jam KH ad ZM ut AH ad 0 Z. Data 
autem eft ratio 
A e ad e Z; quare 
& ratio KH ad 
Z M datur, ac re- 
da ZM datur A 
magnitudine & 
politione: acob 
datum pundum 
Z pundum M da- 
tur; cumque pundum K datur, datur etiam reda KM. Quo- 
niam autem KH eft ad ZM ut AB ad ZO, permutando erit 
K H ad A E licut Z M ad Z ©. Sed K H eft ad A E ut K © ad 
© E ; quare K 0 eft ad 0 E ut M Z ad Z0 : adeoque compo- 
nendo erit K E ad E 0 ut M 0 ad 0 z. Fer converfionem au- 
tem rationis erit e k ad K 0 ut 0 M ad M z. Redangulum 
itaque EK in M Z aequale eft redangulo M© in 0 K. Datur 
autem redangulum KE in MZ, ob data latera ejus; quare 
datum eft etiam redangulum M0 in 0K, applicandum ad 
redam datam M K deficiens quadrato : ac habebitur pundum 
0, quod quidem cadet inter punda E & K ; quia redangulum 
M E in E K majus eft redangulo M Z in EK, live M 0 in © K. 
Dato autem punito H, etiam reita H 0 A datur politione. 

Conltruetur autem problema hunc in modum. Manentibus 
jam delcriptiSjdudUque redtl paralleli; fit ratio propofita licut 
N ad 3. Fiat K H ad Z M licut N ad 3 & applicetur ad redam 
K M redangulum aequale redtangulo EK in ZM deficiens qua- 
drato. Sit redlangulom illud M0 in ©K; ac jungatur reda H©, 
quae producatur ad A. Dico quod reda H A folvit problema, 
auferens rationem a E ad Z0 licut N ad 3. Quoniam enim 
redangulum K E in Z M aequale eft reitangulo M 0 in © K, erit 
E K ad K © licut 0 M ad M Z ; ac per converfionem rationis erit 
K e ad e © ut M © ad 0 z ; quare dividendo erit K 0 ad e ©, 

. . 2 five 
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live KH ad a e, ficut MZ ad Z 0 : ac permutando KHadMZ 
erit ut ab ad Z0. Sed KH eft ad MZ licut N ad s (per 
conftruflionem ) quare A E erit ad z © licut N ad s ; adeo- 
que refla H A fatisfacit problemati. Dico etiam quod ea fola 
hoc praeftat, Nam fi fieri poteft, ducatur alia ut OH; ac fi 
lecet refla ho 
rationem propo- 
fitam, live aequa- 
lem rationi N k 
S,erit A E ad z © 
ficut OE ad ZP. 

AtAEeltadz© 

ficut KH ad ZM, 

adeoque k h erit 1 » 

ad Z M ut o E ad 
ZP: ac permu- 
tando erit kh ad OE ut ZM ad PZ. 
ficut KP ad P fi ; quare K P erit ad P B ut M z ad ZP. Com- 
ponendo itaque ac convertendo rationem, e k erit ad k P 
licut M P ad M z : unde reflangulum E K in M Z aequale erit 
reflangulo K P in MP. Sed reflangulum M © in © k cequale 
eft reflangulo EK in MZ, adeoque reflangulum M© in'©K 
aequale erit reflangulo M P in P K ; quod neri nequit : adeo- 
que fola refla H A lolvit problema. 

Polito autem quod reftangulum M e in © K five re f? an- 
gulum EK in M z minus fuerit reflangulo M P, in PK ; patet 
quod ratio E K ad P K minor erit ratione M P ad M Z : ac per 
converfionem rationis f erit ratio K E ad E P major ratione 
MP ad PZ ; dividendo autem erit ratio kp ad pe major ra- 
tione MZ ad ZP. Sed KP eft ad PE ficut KH ad OE; quare 
ratio KH ad o E major eft ratione m Z ad Z P: & permutando 
ratio KH ad M z major erit ratione oe ad ZP. Quoniam 
autem H k eft ad M z ut A B ad Z 0, igitur ratio a e ad Z © 
maior erit ratione OEadZP; adeoque refla ah majorem 
aufert rationem quam quae ablcinditur i refla O H : unde 
manifeftum eft reflas propiores punfto E auferre rationes 
minores quam quae lecantur k remotioribus ab eo. 

Caf. IV. Ducatur jam refla fecundum modum quartum, 
ut K0, auferens & reflis EA, ZB, rationem aequalem rationi 
datae, nempe rationem E © ad k z. Ducatur reflx r a paral- 

C a lela, 
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lela, ut HA; ac reita HA tam magnitudine quam pofitione 
dataell; adeoque punitum A datur. Cum autem ratio E© 
ad K z datur, ei fiat ratio ha ad ZM aequalis: ratione ita- 
que AH ad ZM data, 
atque ipfa AH data, -A 

reita M z etiam data i 

efl magnitudine & 0 / 

pofitione, ac ob cog- / 

nitum punitum Z , J 

punitum M etiam da- /. • / 

tur: dato autem pun- t 1,1 -r. 

fto A, reita MA ha- fi £ £ jjA K B 

betur. Verum cum / 

E 0 efl ad kz ut a h / r 

ad ZM; permutando . . . r 

erit E 0 ad ah, five EKad KA, utKZadZM: ac divi- 
dendo erit E A ad A k ficut K M. ad Z M. Reitangulum ita- 
que E A in Z M aequaleerit reitangulo M K in k A. Sed reit- 
angulum E A in M Z datum efl, adeoque & reitangulum MK 
in K A datur , applicandum ad reitam datam M A excedens 
quadrato, ut habeatur punitum K. Datis autem punitis K & H, 
reita etiam K H 0 pofitione datur. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus jam delcriptis, dudiaque reita parallela, fit ratio data 
ficut N ad 3. Fiat H a ad ZM ficut N ad s, & applicetur ad 
reitam M A reitangulum aequale reitangulo A E in M z exce- 
dens quadrato, nempe reitangulum MK in KA. Jungatur 
K H ac producatur ad0. Dico quod reita ©K folvit pro- 
blema , five quod aufert rationem E© ad4K aequalem ra- 
tioni N ad 3. Quoniam enim reitangulum A E in ZM aequale 
eft reitangulo M k in k a, erit E a ad a k ficut K M ad M z ; 

& componendo erit E k ad K a ut k z ad M z. Sed E k efl 
adKA ut E e ad AH; adeoque E e eft ad AH ficut KZ 
ad M Z : ac permutando erit E 0 ad K z ficut ah ad M Z. 
Atqui AH eit ad M Z ficut N ad 3 , adeoque E 0 eft ad K Z 
ut N ad 3 ; quare reita K e folvit problema. Dico etiam 
quod & fola hoc praeftat. Nam fi fieri poteft, ducatur alia» 
m reita Ofi; ac fi fecet ipfa on rationem aequalem rationi 
N ad 3» erit eo ad zn ficut £0 ad ZK. Elt autem b© 
ad Z K ut a h ad Z M, adeoque erit eo ad Z n ficut A h ad 

Z M; 
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ZM; & permutando erit eo ad AH ut zp ad ZM Sed 
EO eft ad ah ut 
En ad riA, adeo- 
que E n eft ad n A 
ficut n Z ad Z M : 
quare dividendo 
erit EA ad nA 
ut n m ad ZM,ac 
redtangulum E A 
in Z M aequale erit 
redlangulo n A in 
nM. Cum autem 
rediangulum E A 
in ZM aequale eft redlangulo MK in KA, rediangulum MK 
in K A aequale erit redlangulo Mtl in nA; quod fieri ne- 
quit : adeoque fola redia K © folvit problema. 

Quaenam autem ex illis auferat rationem majorem hunc 
ad modum cognofcitur. Quoniam rediangulum M K in K a, 
fi ve A E in M z, majus eft redlangulo m n m n A ; erit ratio 
EA ad An major ratione n M ad M Z; ac componendo ra- 
tio E n ad n a major quam ratio n z ad Z M. Sed ratio E n 
ad n A eft ut EO ad AH ; quare ratio eo ad AH major erit 
ratione n Z ad Z M : ac permutando erit ratio E o ad nz 
major quam AH ad Z M. Ratio autem a h ad Z M eft ut E 0 
ad k z, adeoque ratio EO ad n Z major erit ratione E 0 ad 
KZ : quare redia K 0 aufert rationem minorem quam quae fe- 
catur k redia o n 

Hinc manifeftum eft redtas pundio E propiores abfcindere 
rationes minores, quam quae fecantur k redtis remotioribus 
ab eo. 

Poflibile autem eft problema hoc quomodocunque propo- 
fitum, & componi poteft juxta omnes cafus praedidlos, fed 
uno tantum modo : nam in omnibus non habentur li- 
mites. 

LOCUS QUINTUS. 

Sit pundtum datum H intra angulum TEA; ac dudti 
per pundtum H redii ipfi ab paralleli, fumi poteft pundium 
z in re fi a r E, vel ultra, vel citra, vel fuper ipfam redlam pa- 
•rallelam. Cadat autem imprimis fuper ipfam parallelam ; ac 

duci 
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duci poliunt reibe & punito H tribus modis diverfis : vel 
enim duita auferet rationem k reitis rz, EA; vel i reitis 
E Z, EB ; vel denique £ reitis E A, Z A. 

Caf. I. Primo autem ducatur, juxta modum primum, fe- 
cans & reitis r Z, E a rationem E k ad Z © aequalem rationi 
datae. Fiat Z h ad Z A ficut E K ad Z Cumque ratio H Z 
ad ZA datur, atque ipfa 
ZH datur, etiam reita Z A 
datur: ac dato punito Z 
punitum A datur; adeoque 
reita Z A datur magnitu- 
dine & politione. Quo- 
niam vero EK elt ad Z© 
ficut H Z ad Z A, erit per- 
mutando E K ad Z H ut Z 0 
ad Z A. Sed EK elt ad ZH 
ut E 0 ad 0 Z, adeoque E 0 eft ad 0 Z ut © Z ad Z A ; quare 
dividendo erit EZ ad ©Z ficut 0 A ad ZA: reitangulura 

itaque EZ in Z A aequale elt reitangulo 0 Z in 0 A. At reit- 
angulum E z in ZA datur; ergo reitangulum Z0 in ©A 
etiam datur, applicandum ad reitam datam A z excedens qua- 
drato : unde punitum © innotelcet. Dato autem punito H, 
reita quoque 0K datur politione. i/. . \ . 

Componetur autem hoc problema. Manentibus prius de* 
fcriptis, duitaque reita parallela ; fit ratio data ficut M ad N. 
Fiat H Z ad Z A ficut M ad N ; & applicetur ad reitam Z A 
reitangulum squale reitangulo EZ in Z A excedens qua- 
drato, ut reitangulum z © m © A. Jungatur H © ac produ- 
catur ad K. Dico 
reitam © K folvere 
problema, live quod 
EK elt ad Z© in ra- 
tione M ad N. Quo- 
niam enim reitan- 
gulum EZ in Z A ae- 
quale elt reitangulo 
ze in © a, erit EZ 
ad z © ficut © A ad 
AZ; & componendo erit E ©ad ©Z ficut QZadtiZ. Sed 
E © eji ad 0 Z ut E K ad z H, adeoque EK eft ad ZH ficut 

©Z 
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© Z ad Z A : quare permutando erit E K ad © Z ficut Z H ad 
Z A. Eft autem HZ ad ZA (per conftrudtionem) ficut M ad N; 
quare E K eft ad Z © ut M ad N, ac redta © K folvit problema. 
Dico & hanc folam id pradtare. Nara li pollibile fit, ducatur 
alia utSO: quae fi auferat rationem aequalem rationi M ad 
N, erit ek ad Z@ ficut eh ad zo. Cumque ek eft ad 
Z © ut H z ad Z A, erit Z h ad Z A ut ES ad Z o : ac permu- 
tando erit es ad zh ut zo ad z A. At E S eft ad ZH ficut 
E o ad Z o, adeoque E o eft ad Z o ut O Z ad Z A : unde di- 
videndo erit E Z ad ZO ficut O A ad Z A ; adeoque re Si an- 
gulum E Z in Z A aequale erit redtangulo Z o m O A. Sed 
redtangulum E Z in Z A aequale eft redtangulo Z © in 0 A ; 
quare redtangulum Z© in 0 A aequale erit redtangulo Zo in 
O A, quod fieri non potefl : adeoque fola redta © K folvit 
problema. Quoniam autem redta Es major eft quam redta 
e K } © z vero major eft quam redta ZO; erit ratio E s ad 
Z o major ratione E K ad Z © ; adeoque redta ©K aufert ra- 
tionem minorem, quam qux abfeinditur ab ipfa 0 3. 

Manifeftiun itaque eft redtas propiores pundto E auferre 
lationes minores, quam qux fecantur h remotioribus ab eo. 

Cty.II. Ducatur jam, juxta modum fecundum, redta HK, au- 
ferens & redtis E Z, E B rationem K E ad © Z, aequalem rationi 
datae. Rationi datae K E ad Z © aequalis fit ratio HZ ad Z A; 
data autem ratione H z ad Z a, atque ipf£ H Z, data eft etiam 
redta Z A ; cumque 
pundtum Z datur, 
pundium A quoque 
datum eft, ac redta 
Z A datur magnitu- 
dine & politione. 

Quoniam autem K E 
eft ad Z © ut H Z ad 
Z A, erit permutan- 
do K E ad ZH, five E © ad 0 Z, utZ0 ad ZA; ac compo- 
nendo erit E Z ad © Z, ut 0 A ad A Z : adeoque redtangulum 
EZ in A Z aequale redtangulo A ©in ©Z. Applicando igitur 
hoc ad redtam datam Z A excedens quadrato, habebitur pun- 
dtum ©, quod femper cadet inter pundta E, Z; dato autem 
pundto H, etiam redta H © k pofitione datur. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manentibus 

deferiptis. 



Digitized by Google 



24 .Apollonii Terga i 

dcfcriptis, redtaque parallela ; fit ratio data ficut M ad N, 
cui squalis fit ratio H Z ad z A ; & applicetur ad A Z redtan- 
gulura squale redtangulo ez in AZ excedens quadrato. 
Sitque redtangulum illud A © in 0 Z ; ac jungatur redta © H, 
qus producatur ad K. Dico redtaro H K folvere problema, 
live quod k e elt ad Z © ficut M ad N. Quoniam enim redt- 
angulum EZ in Z A aequale eft redtangulo A © in © Z, erit re- 
folvendo in proportionem, E z ad Z 0 ut 0 A ad A z ; ac di- 
videndo erit e© ad 
©Z ut ©Z ad ZA. 

Sed K E elt ad Z H ut 
E ©ad ©Z» adeoque 
K E eft ad Z H ut © Z 
ad Z A,ac permutando 
K E ad © Z ut Z h ad 
z A. Eft autem z H 
ad Z A ficut M ad N, 
quare K E eft ad Z 0 
ficut M ad N : quapropter recta H K fatisfacit problemati. 
Dico etiam quod ea iola hoc prsftat : nam fi aliter poffibile 
fit, ducatur alia redta utHO ; ac fi fecet redta h o rationem 
aequalem rationi M ad N, erit KE ad Z 0 ficut EOadZS. 
Cumque E K eft ad z ©, ficut H Z ad Z A, etiam erit o E ad 
Z H ficut HZ adZA; ac permutando erit o E ad ZH ut zs 
ad z A. Sed O E eft ad z H ut E 2 ad zs, adeoque E s erit ad 
2 z ut s z ad z A ; ac componendo E z erit ad s z ut 2 A ad 
zA: quare redtangulum Ez in z A aequale erit redtangulo 
2 z in 2 A. Hoc autem fieri nequit, quia fecimus redtangu- 
Jura A0 in ©z squale redtangulo E z inzA; quapropter 
fola redta HK folvit problema. Quoniam autem EO ma- 
jor eft quam EK, redta vero Z 2 minor quamz©; mani- 
feftum elt redtam H K abfcmdere rationem minorem quam 
redta oh. 

Caf. III. Ducatur jam fecundum modum tertium redta kh, 
auferens a redlis ea, za rationem E© ad zK squalem ra- 
tioni dats. Quoniam ratio E© ad z K data eft, eidem squa- 
lis fit ratio H z ad z A : dat& autem redtsl zH etiam redta z A 
datur: cumque pundtum z datur, pundtum quoque A datum 
erit, ac redta z A datur tam magnitudine quam pofitione. 
Jam vero E © eft ad z K ficut H z ad z A, ac permutando e © 
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erit ad H z licut K z ad z A. Sed E © elt ad Z h ut E k ad K Z, 
adeoque E K elt ad K Z ut K z ad Z A ; quare invertendo ac 
convertendo rationem, erit K Z ad Z E licut Z a ad a k : quo- 
circa redangulum ^ItL 

A Z in Z E aequale y j 

elt redangulo K Z / 

in ak. At vero S'! / 

redangulum AZ ^ j / 

in Z E datur, ob 'C jp ~L r 

data ejufdem la- A * / ^ 

tera;adeoque red- //? 

angulum ZK in A K etiam datur. Dein applicando ad redam 
datam Z A redangulum praediolum deficiens quadrato, habe- 
bitur pundum K: dato autem pundoH, redaHK etiam po- 
litione datur. 


Quoniam autem requiritur ad compofitionem, ut fiat ratio 
HZ ad Z A aequalis rationi datae, atque ut applicetur ad re- 
dam ZA redangulum aequale redangulo AZ in ZE deficiens 
quadrato, nempe redangulum Z K in K A ; cadet punftum K in 
refta EA, entq; reda quaefita HK, quae duda folvet problema. 
At non femper pollibilcelt talem redam ducere, quoties fcili- 
cet redangulum AZ in z E majus fuerit quadrato ex dimidio 
iplius AZ : quapropter applicatio fieri nequit: adeoque con- 
Itrudio problematis non lemper poilibilis elt, neque in omni 
cafu. Fit autem modo lingulari, li reda quxlita occurrat 
redae Z A in iplius medio ad pundura K, ac lit redangulum 
az in Z E aequale redangulo ZK in ka, ut lic latislaciat 
problemati. 

Determinatur autem ratio haec, capiendo rationem datae 
HZ ad quaelitam Z A talem, ut fi dividatur reda Z A bifariam 
in K, redangulum A z in z E aequale fit redangulo z K in K A. 
Hoc autem efficitur, fi inveniatur in reda EZ pundum quod- 
dam ut A, ita ut divisi Z A bifariam in K, redangulum AZ 
in Z E aequale fit redangulo K Z in K A. Puta fadum. Cumque 
redangulum AZ in ZE aequale elt redangulo KZin ka, 
erit z A ad A K licut K Z ad Z E. Reda autem Z A duplum elt 
iplius A K, adeoque K Z etiam duplum erit iplius Z E, ac reda 
Z E aequalis erit lpfi EK. At reda Z E datur, adeoque & E K 
datur magnitudine & politione. Datis autem pundis E, K & Z, 
.datur quoque reda Z K cui aequalis elt K A ; adeoque reda K a 
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datur magnitudine & pofitione : ac dato pundo K, pundum 
A etiam datur : pundum igitur quaefitum, in quo habetur 
terminus rationum, eft pundum A. Dico prxterea, quod fi 
jungatur reda H K, erit © E ad Z K ficuc H Z ad z a ; etenim 


K 

B 

reda K E dimidium ejl ipfius Z K, uti i K dimidium ipfius A Z : 
adeoque erit A Z ad Z K ut Z K ad K e, hoc eft, ut h z ad E 0 ; 
ac permutando erit H z ad Z A ut © E ad Z K. Componetur 
autem ratio ifta extrema, fi fiat reda E K ipfi Z E aequalis, ac 
jungatur H K. 

Imprimis autem inquirendum eft, an haec reda HK auferat 
rationem majorem vel minorem quavis alia, per pundum H 
ducenda, redi fque E A, Z A occurrente : quod quidem hunc in 
modum determinatur. 

Manentibus jam defcriptis, redSque paralleli ; fiat reda 
EK aequalis ipfi EZ. JundUl redii HK, examinandum eft an 
reda H K auferat rationem E © ad Z K, majorem quam alia 
quaevis reda per pundum H duda, redifque EA, Z A occur- 
rens. Fiat redta K A aequalis ipfi K Z, ac redangulum A Z in 
Z E aequale erit redangulo Z K in K A ; & ratio E 0 ad Z K 
erit ut HZ ad ZA live ut h Z ad quater ZE. Agatur 
reda alia utHM ; ac comparanda venit ratio E© ad ZK 
cum ratione N E ad ZM. Cumque E© eft ad ZK ut ZH ad 
Z A, conferenda eft ratio H Z ad Z A cum ratione NEadZM; 
ac permutando, conferenda eft ratio H z ad N E cum ratione 
A Z ad Z M. At Z H eft ad EN ut ZMad ME; quare compa- 
randa eft ratio Z M ad M E cum ratione A z ad M Z. Ac con- 
vertendo rationem, conferenda eft ratio M Z ad Z E cum ra- 
tione AZ ad A M: unde conferendum eft redangulum AZ m 
Z E cum redangulo MZ in MA. Quoniam autem redangu- 
lum ZK in KA aequale eft redangulo AZ in ZE, conferatur 
redangulum z K in k A cum redtangulo Z M in M A. Mani- 
feftura autem eft quod redangulum z K in K a majus eft red- 

$ angulo 
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angulo ZM in M A, quia k eft in medio ipfius Z A : reilan- 
gulum itaque z m m M A minus eft reilangulo kz in K a. 
Cumque reilangulum AZ in ZEoequale eft reitangulo KZ m 
K a, igitur reitangulum z M in M a minus erit reitangulo 
A z in Z E; adeoque ratio ZM ad Z E minor erit ratione Z A 
ad AM:ac convertendo rationem^ M ad M E major erit ratione 
ZA ad ZM. 

Sed z M eft 
ad M E ut 
ZH ad EN; 
quare ratio 
Z H ad EN 
major eft /\ — *. 

ratione A z A K H 

adZM: & 
permutan- 
do erit ratio ZH ad AZ major ratione en ad ZM. Eft au- 
tem Z h ad Z A ut E © ad z K, ergo ratio E © ad Z k major 
eft ratione EN ad Z M ; quare reda H K aufert rationem 
majorem quam quae fecatur i reita H M : unde patet ratio- 
nem E© adZK majorem effe rationibus quibufeunque, quae 
abfeindi poftint i reitis quibufvis per punitum H duitis, re- 
itifque EA, za occurrentibus. 

Dico etiam quod reibe propiores ipfi hk auferunt femper 
rationes majores, quam quae fecantur a remotioribus ab ea. 
Quoniam enim ratio NE ad ZM minor eft ratione E 0 ad 
ZK, acE© eft ad ZK ut ZHadZA: erit ratio NEadzM 
minor ratione Z H ad ZA. Fiat itaque ut N E ad ZM ita ZH 
ad reitam aliam, majorem quam Z a, puta ad z s : adeoque 
erit N E ad ZM utZH ad ZH. Sed & juxta refolutionuo 
praemittam, conflat reitangulum Z H in Z E aequale effe reit u 
gulo Z M m M H, ob rationem N E ad Z M aequalem rati, p 
HZ ad ZH. Ducatur jam reita alia ut OH, ac comparanda ut 
ratio NE ad z M cum ratione n E ad Z o. Eft autem n e ad 
ZM ut H Z ad ZH ; quare permutando, comparanda eft rat o 
ZH ad En cum ratione glrsfr ZO. Sed ratio ZH ad Eli e 
ut Z o ad O E, adeoque comparanda efl ratio Z o ad O E cuu 
ratione HZ ad ZO; ac per converfionem rationis, compa 
randa eft ratio Z o ad Z e cum ratione H z ad h o : & con- 
ferendum reitangulum H z in z e cum reitangulo z o in h o. 

D 3 Sed 
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Sed re&angulum h z in z e aequale eft reftangulo Z M in M H; 
quapropter conferendum eft reftangulum ZM in M 3 cum 
re&angulo zo in os. Conferatur etiam rettangulum ZKin 
K 2 cum re£tangulo z M in M2. Eft autem redfangulum z Z 
in ZE aequale re&angulo ZMinMS; comparandum eft ita- 
que redangulum ZK in K z cum re6tangulo z Z in ZE. De- 
monftratum autem eft redfangulum Z K in K A aequari re<ft- 
angiilo A Z in E z ; quare auferendo reB angulum Z K i» K A e 
r eft angulo Z K in KH, ac reB angulum A Z in Z E e reB angulo 
ST in Z E, refidua erunt reBangula Z K in S.Z fo EZ« 2 A. 
Conferatur ergo re&angulum AH in ZK cum reilangulo 
H A in ez. Sed manifeftum eft re&angulum ha in zk ma- 



jus ede reftangulo ha in EZ; quibus additis ad aqualia 
re&angula Z K in K A & A Z in E Z , fiet rediangulnm Z K in 
Kh majus redhngulo HZ in ZE. Sed ZM in mh aequale eft 
re&angulo H Z in Z E, adeoque z K in k h majus eft reftan- 
gnlo z m in M z : dato itaque quovis pundto o, reftangulura 
ZM in MH majus erit re£hngulo 10 in oh. At redtangulum 
H Z in Z E aequale eft redlangulo Z M in M z ; adeoque reBan- 
gulum zi ini e majus erit reBangulo Z o in 02 : unde ratio 
O Z ad Z E minor erit ratione HZ ad H O. Ac convertendo 
rationem, ratio O Z ad o E major erit ratione H Z ad Z o. 
Ratio autem o Z ad O E eft ut Z H ad E ri ; quare ratio H Z ad 
E n major erit ratione H Z ad Z O: ac permutando, ratio H Z ad 
Z 1 major erit ratione KUad 1 0. Sed H z efl ad H Z ut N E 
ad Z M ; quare ratio N E ad Z M major erit ratione n E ad Z o : 
quocirca re£ta H M aufert rationem majorem quam quae fe- 
catur k refta h o. Hinc manifeftum eft re&as propiores ipfi 
H K abfcindere rationes majores, quam quae fecantur remo- 
tioribus ab ea. Patet etiam ex jam deferiptis rationem maxi- 
mam 
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mam e 0 ad Z K aequalem efle rationi Z H ad quater Z E, quia 
Z A ell quater Z E. 

Componetur autem problema hunc in modum. Iifdem 
manentibus quae fupra,acdudljl redii paralleli ; fiat redla HK 
aequalis ipfi Z E, ac jungatur H K. Haec redla H K auferet ratio- 
nem majorem, quam quaevis alia redla per pundlum H dudla, 
ipfifque E A, Z a occurrens. Ratio autem propofita vel erit 
aequalis rationi E© ad Z K, hoc efl, rationi H Z ad quater Z E, 
( juxta jam demonflrata) vel major erit ratione E 0 ad z K, 
vel minor erit ea. Si autem ratio data aequalis fuerit rati- 
oni E0 ad ZK, redla HK folvit problema, eaque fola : quia 
redlx huic propiores femper auferunt rationes majores, quam 
quae funt remotiores ab ea. At fi major fuerit ratio quam 
E 0 ad Z K, impoffibile erit problema j quia ratio propofita 



major efl roaximsl. Quod fi ratio M ad n minor fuerit quam 
ratio E 0 ad ZK; fiat reda ZK aequalis jpfi ka: eritque 
redtangulura az in ZB aequale redlangulo ZK m ka, ac 
ratio E 0 ad Z K aequalis rationi HZ ad ZA. Quoniam au- 
tem ratio M ad N minor efl quam ratio H Z ad Z A, faciamus 
ut M ad N ita HZ ad redlam aliam ipsa Z A longiorem, puta 
ad ZS. Efl vero redla KZ major quam ipfa ZE ; quare redt- 
angulum HA in K z majus erit redlangulo H A in E z. Redl- 
angulum autem A Z in Z E aequale efl redlangulo Z K in K A ; 
adeoque fi applicetur ad redlangulum Z K 111 K A redlangu- 
lum ZK in 2 A, ac ad redlangulum A z in E 7 . redlangulum 
2 A in E Z, erit totum redlangulum Z K in K2 majus redlan- 
gulo toto 2 Z in Z E : quare pollibile erit applicare ad redlam 
Z H redlangulum aequale redlangulo H Z ad Z E, duobus modis, 
ab utraque fcilicet parte pundli K; & habebuntur pundla in 
redlis quxfitis, nempe o & P. Jundiifque redlis HO, HP, 
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dico utramque ex illis problema folvere. Etenim redangu- 
lum s Z in z E squale efl redangulo Z o in OS; quare o Z 
erit ad Z E ut s Z ad O 3 : ac convertendo rationem, o Z erit 
ad O E ut s Z ad O Z. Sed O Z efl ad o E ficut H Z ad E n ; 
quare h z efl: ad E n ut s Z ad Z o : ac permutando, H z erit 
ad z * ut En ad Zo. Eli vero hz ad zs, utM adN; adeo- 
que Meft ad N ut E n ad Z o : quapropter reda h o folvit 
problema. Ac pari argumento demonllratur redlara hp idem 
prsllare ; utraque itaque H o, H P fatisfacit quslito. 

Invenimus itaque Refolutionem problematis fecundum 
omnes cafus ejus, ac Compolitionem oltendimus juxta omnes 
modos. Duda autem redi paralleli , erit ratio data vel 
aequalis rationi ZH ad quater ZE, vel erit major ei, vel 
minor. Quod fi squalis ruerit, componetur problema juxta 
cafum primum & fecundum, ac modo lingulari juxta cafum 
tertium. Si major fuerit, componi potell dupliciter ; modo 
nempe primo, & lecundo. At li minor fuerit ratio, tura qua- 
tuor modis fieri potell Conllrudio; nempe primo, & fecundo, 
ac dupliciter juxta tertium. 

LOCUS SEXTUS. 

Cadat jam reda HK, per pundum H duda ipGque A E pa- 
rallela, ultra pundum Z; live ut lit pundum Z inter illam & 
pundum E. Ac reda duci potell per pundum H, juxta qua- 
tuor cafus; vel enim auferet rationem i redis rz, E A; vel 
h r Z, e b ; vel i redis Z e, E B ; vel denique i za, ea, 

CaJ’. I. Imprimis autem ducatur juxta cafum primum 
reda © a, auferens 
k redis r Z, E A rati- 
onem E © ad Z A s- 
qualem rationi dats. 

Fiat autem ratio K H 
ad Z M squalis rati- 
oni E © ad A Z ; ac 
dati redi H K, reda 
etiam ZM datur ma* ^ y- 
gnitudine & politi- 
one ; cumque pun- R 

dum Z datur, datum efl: quoque pundum M. Quoniam au- 
tem e o efl ad Z A ficut H K ad Z M ; erit permutando, e © ad 

HK 
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H K ficut A Z ad Z M. Sed ratio E © ad H K eft ut A e ad A K, 
quare E A erit ad A K ut A Z ad z m : ac dividendo, E k erit ad 
K A ut A M ad Z M, adeoque r eft angulum E K in Z M aequale 
erit redangulo K A in A M. Redangulum autem M Z in E K 
datur, dato utroque ejus latere; itaque redangulum KAin 
AM datur, applicandum ad redam datam K M excedens qua- 
drato; unde pundtum A datur, ac reda A© politione data eft. 

Sic autem componetur problema hoc. Iildem politis quae 
fupra, dudl&que redlsl paralleli ; fit ratio data licut M ad N, 
ac fiat H K ad Z E licut M ad N ; dein applicetur ad redam K 3 
redangulum aequale redangulo E Z in K E excedens quadrato, 
nempe redangulum A K in as; dejungatur reda ah quae pro- 
ducatur ad©. Dico quod reda A© folvit problema, live 
quod ratio E© ad Z A eft ut M ad N. Quoniam enim redan- 
gulum ek in 
Z s aequale eft 
redangulo KA 
in as; erit 
E K ad K A lic- 
ut as ad s Z: 
adeoque com- 
ponendo, erit 
EA ad a K, 
live E © ad 

H K, licut A Z ad Z s : ac permutando, erit E © ad A Z licut H K 
ad Z s. At h k eft ad zs licut M ad N, adeoque reda A © fol- 
vit problema. Dico etiam quod fola hoc praeftat. Nara fi 
poftibile fit ducatur alia ut O P. At fi reda o P auferat ra- 
tionem aequalem rationi M ad N, erit ratio E P ad ZO aequalis 
rationi © E ad z A. Quod fieri nequit, cum evidenter minor 
fit ratio illa. Ac patet redas propiores pundo E, ut reda 
OP, auferre rationes minores quam quae ablcinduntur a re- 
motioribus ab eo. 

Capi. Manentibus quae prius, dudUque red-l paralfeD ; duca- 
tur jam juxta modum fecundum reda H A, auferens ab lplis 
r Z, E B rationem A E ad Z K aequalem rationi datae. Fiat 0 H 
ad Z M licut A E ad Z K. Cumque reda 0 H datur, re£U Z M 
etiam datur & magnitudine & politione: ac dato pundo Z, 
pundum M datur; adeoque cum pundum 0 der.ur, reda 
quoque ©M data eft magnitudine & politione. Jana A E eft 

ad 
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ad L K ut 0 H ad Z M ; quare permutando, A E erit ad 0 H ut 
elt K L ad z m. Sed A e efl ad © H ficut E K ad K © ; quare 
EKf/Z^K© ficut K Z ad 
Z M ; ac componendo, E 0 
ad 0 K ficut K M ad M Z : 
reSi angulum itaque E 0 m 
M Z aquale eft re Si angulo ^ 

© K m KM. Datum autem 
efl redangulum E 0 in 
MZ, dato nempe utroque 
ejus latere ; adeoque red- 
angulum MK in K0 da- ^ 
tur : quare applicando il- 
lud ad redam M 0 defi- 
ciens quadrato, pundum K datur. Dato autem pundo H, reda 
quoque H K A politione data erit. 

Quoniam autem in Compofitione oportet fieri ratio- 
nem ©H ad ZM aequalem rationi datae, & applicari ad redam 
0 M redangulum aequale redangulo t> E in ZM deficiens 
quadrato ; cadet pundum K in reda 0 Z. At non lemper 
pollibile elt redam quaelitam ducere. Etenim fi redangu- 
lum © E in ZM majus fuerit quadrato dimidii iplius ©M, 
tum fieri non potell applicatio ; adeoque non femper neque 
in omni cafu conltrui potelt problema. 

Fit autem modo lingulari, fi ducatur reda tranfiens per 
pundum K, quod in medio lit iplius ©M, ea lege ut red- 
angulum 0 K m K M aequale fit redangulo 0 E in Z M ; quae 
proinde fausfaciet problemati. Obtinebitur autem extrema 
illa ratio» fi ponamus rationem © H ad Z M aequalem illi, ac 
fedi ipsi © M bifariam in K redangulum © K in K M ae- 
quale fuerit redangulo E0 in ZM. Inquirendum igitur elt 
pundum M in reda Z a, tale, ut, fi bifccetur © M in pundo 
K, habeatur redangulum © E in Z M aequale redangulo ©K 
in K M. Erit igitur E © ad © K ficut K M ad M Z ; ac per con- 
verfionera rationis, ©Ead EK erit ut MK ad KZ. SedKM 
aequalis efl ipli K©, adeoque erit 0E ad E K ficut 0 K ad 
KZ; permutando autem erit E ©ad ©K ficut EKad KZ. 
Per converfionem vero rationis E 0 erit ad E K ficut EK ad 
EZ: quare reda EK media proportionalis efl: inter E0& 
EZ. Utraque autem ©e, E Z datur, adeoque ipfa EK datur 

magnitu- 
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ifiagnitudine & politione; ac ob datum punitum E punitum 
K euam datur* Cumque punitum 0 datur, ipfa 0 K data eft ; 
cui aequalis eft reita K M : quapropter dato punito K etiam 
punitum M datur. 

Componetur autem propofitio haec in hunc modum. Ca- 
piatur media proportionalis inter ipfas E 0, E Z ; fitque ea 
reita ek. Manireftum autem eft reitam 0 K majorem efle 
quam kz. Quoniam enim E0 eft ad EK licut EK ad BZ} 
differentia antecedentium ad differentiam confequentium, 
five 0K ad kz, erit in eadem ratione. Sed E© major eft 
quam E K, adeoque 0 K major eft quam KZ. Fiat autem ipli 
© K aequalis reita KM; eritque punitura M punitum quaefi- 
tum : hoc eft, reitangulum 0 E in Z M aequale erit reitangulo 
M K in K 0. Etenim quia E© eft ad E K ut K E ad EZ; erit 
per converfionem rationis ac permutando, ©E ad E K ut ©K 
ad K z. Sed © K aqualis ejl ipfi M K, quare 0 E erit ad E K 
ut MK ad KZ; ac per converlionem rationis, E0 erit ad Kd 
iicut M K ad M Z : quapropter reitangulum © E in M z ae- 
quale erit reitangulo M K in K 0. Juniti itaque K h, ac in di- 
reitum produitsl, dico quod reita H a latisfacit propofito i 
live quod A E eft ad ZK ut 0Had ZM. Namque reitangulum 
0 E in Z M aequale eft reitangulo M K in K 0, unde E © eft 
ad o K (icut K M ad M Z ; ac dividendo E k erit ad K © licut 
K Z ad ZM. Sed E K eft ad K © ut A e eft ad © H ; quare A E 
ejl ad Q H ut K Z adZM, & permutando AE eft ad KZ ut 
©H ad ZM. Quocirca rite conltruitur, fi capiatur ek me- 
dia proportionalis inter ipfas 0E, EZ; ac junita reita HK 
producatur ad A. 

Jam inquirendum eft, an reita ha auferat rationem Afl 
ad Z K, majorem vel minorem prae omnibus reitis quae duci 
polfunt per punitum H, quaeque reitis E b, zr occurrunt. De- 
terminatur autem problema hunc in modum. Manentibus 
deferiptis, una cura reiti paralleli ; capiatur media propor- 
tionalis inter reitas E0, EZ, puta EK: junilaque reita KH 
producatur in direitum. Oportet invenire an reita Ha fecet 
rationem A E ad Z K, majorem vel minorem prae illis quas au- 
ferunt reitae quaevis aliae, per punitum H duitx, reitafque 
E b, Z r interiecantes. Ponatur reita km ipfiK® aequalis, 
ac reitangulum e E in M Z xquale erit reitangulo M K ia 
K 0 ; ratio autem A E ad z k aequalis erit rationi e H ad z M. 
i. £ Ducatur 
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Ducatur jam reila alia ut HN, ac conterenda venit ratio H& 
ad Z N cum ratione A E ad Z K ; cumque A £ eft ad Z K ut © H 
ad ZM, conferenda erit ratio s E ad Z N cum ratione © H ad 
ZM, ac permutando comparanda erit ratio SE ad ©H cum, 
r at tone N Z ad Z M. Sed ratio Si. ad 0;H aqualis efl rationi 
E N ad N ©. Quare conteratur ratio EN ad N © cum ratione 
NZad ZM; ac componendo conteratur ratio E0.ad ©Ni 
cum ratione NM ad MZ : adeoque comparandum venit recti- 
angulum 0 E in M Z cum reitangulo M N in N ©. Manife- 
Ilum autem ett reitangulura MK in KQ majus efle reitan- 
gulo MN in N 0, quia punitum K fecat reitam 0M bifa- 
riam in medio. Sed reitangulum E©in MZ aequale eflreit- 
angulo M K in K © ; ergo 
reitangulum e© in MZ 
majus ett reilangulo M N 
in N©: unde ratio e© 
ad ©N major erit ratione 
nm ad mz. Dividendo 
autem erit ratio E N ad 
N © major ratione N Z ad 
ZM. Sed EN elt ad N0 
ut ES, ad ©H ; igitur ra-: : 
tto Es ad ©H major erit 
ratione N Z ad z M : ac 
permutando, erit ratio S E 
ad N Z major ratione ©H 
ad, M Z.Cum autem ©H 
elt ad M Z ut A E ad Z K, 
ratio s E ad N z major erit ratione A E ad Z K. Reila itaque 
H A aufert rationem minorem, quam qu* aufertur k reita 
HS. Hiuc conttat hanc reilatn H a abiemdere rationem mi-j 
norera rationibus, quae auferri poilint k reiiis quibufeunque 
per punitum H duitis, iplifque Z r, E B occurrentibus. . j ->- 
v Quoniam autem reita HA abfeindit rationem minorem, 
quam quas reiLe quaevis, per pundlumt H. duitae, auferunt k 
reitis zr, eb : Dico quoque quod reitx , propiores ipfi HA 
auferunt rationes minores, quam quae auferuntur k remotiori-i 
bus ab ek. Quoniam enim ratio- S;B ad ZN major elk ra-i 
tione A E ad Z K, hoc elt quam ©H ad ZM ; ponamus ©H; 
die ad reitam aliquam zo licut-SE adZN; quae proinda 
i, - minor 
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minor erit quam zm. Ac ex demonftratis conflat redlangu- 
lum eo in z o aequale ede redtangulo o N in N 0 . Cum au- 
tem ratio SE ad ZN squalis efl rationi OH ad ZO, ducatur 
redta alia, utHP; ac comparanda fit ratio n E ad ZP cum 
ratione SE ad ZN. Quoniam vero SE efl ad ZN ut ©H 
ad Z o, conferatur ratio HE ad ZP eum ratione 0H ad Z&: 
ac permutando, conferatur ratio n fi ad © H cum ratione PZ 
ad Z o. Sed ratio n E ad © H eft dt ep ad P©; adeoque 
componendo, comparanda efl ratio © E ad P 0 cum ratione 
PO ad ZO; ac redtangulum ©Em ZO comparandum cum 
redtangulo ©P in P© Efl autem redtangulum '©fi in Zo 
aequale redtangulo o N in N © ; quare conterendum eft tedl- 
. angulum ON in N © cum redtangulo OP in P©. Conferen- 
dum efl etiam redtangulum OK m K0 cum redtangulo O-lN 
in N ©. Quoniam vero redtangulum 0 E in OZ aequale efl 
redtangulo ON m N©, conferendum efl redtangulum OK 
in K© cum redtangulo E© m OZ. Redtangulum autem MK 
in K© aequale efl redtangulo 0 E in M z Si itaque auferatur 
b redtangulo fi© in MZ redtangulum fi© m OZ, & b redt- 
angulo MK in K© redtangulum OK in K0 refiduum M© 
in E© majus erit refiduo Mo in K ©. Quoniam autem re&- 
angulum ©E in MZ squale efl redtangulo MK in-K©, ac 
redtangulum MO in E© majus efl redtangulo Moin* K0; 
manifeftumeft redtangulum OZin Eemajuselle redlingiito 
OK in K©. Sed redtangulum o N m N © aequale efl redtan- 
gulo o Z in © E ; quare redtangulum o N in N © minus efl 
redtangulo OK in K©: unde etiam confequetur redtangulum 
ON in N© majus efle redtangulo OP in P©. Redtanguliim 
vero OZ in ©E squale e A redtangulo ON in N © ; igitur 
redtangulum OZ in ©E majus eft redtangulo OP ad-P©; 
quare ratio E© ad 0 P. major eritTatione PO ad OZ 1 : acdi- 
. videndo, ratio E P ad P ©, hoc efl n £ ad H0, major drit ra- 
tione P Z ad Z O. Permutando autem, ratio n E ad P Z major 
erit ratione h © ad zo. Sed efl h © ad Z O m E s ad Z N ; 
^quapropter ratio CiB ad FZ major efl ratione SE ad ZN. 
Redta itaque HS' aufert rationem minorem quam qu* au- 
fertur a redta HTi,: Redta autem Hs propior eft ipli HA 
quam efl redta HII, unde roanifeftum Ht redtas propiores 
redis HA abfcindefe rationes minores quam remoiiores 
ab e4. ■ ^ -vi ■ ti Lj. h .<>'.<• i 
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Conftruetur itaque problema hunc in modum. Manenti- 
bus quz prius, una cum reda parallela; capiatur EK media 
proportionalis inter © E & E? ; jundaque H K producatur ad 
A ; ac reda H A auferet rationem a E ad Z K. Ratio autem 
data vel erit ipfa ratio a e ad Z K, vel minor il!4 vel major. 

Ac fi fuerit ratio ut a e ad z k, reda H a fatisfacit pro- 
blemati : & patet quod ea fola hoc praedat. Quod fi minor 
fuerit quam ratio A E ad Z K, tunc impoffibile eft problema. 

3in autem ratio data, nempe N ad H, major fuerit ratione 
A e ad Z K ; fiat ipfi © K aequalis reda K M : & redangulum 
£0 in ZM aequale erit redangulo MK in K©, ac ratio A E 
ad Z K aequalis erit rationi © H ad Z M. Eft autem ratio N ad 
(S. major ratione a e ad 
Z K, hoc eft ratione ©H 
ad MZ. Fiat itaque ut 
l* ad a ita © H ad re- 
dam aliam ipfa ZMrai- 
porem,puta ad zo. Quo- 
niam vero E© in MZ A 
^tquale eft mk in K©, 
ac M o in E © majus eft 
quam lyi p in K © ; ma- 
nifeftura eft redangu- 
Jum P Z in E © minus 
pile quam QK in K © ; 
adeoque poflibile erit 
applicare reltangulum 
illud ad redam o ©. 

Quapropter fi redangulum aequale redangulo E © in o Z 
Reficiens quadrato applicetur ad redam © o, ad utramque 
partem pundi habebuntur pundta n & P. Dudifque redis 
W n, HP, producantur ad 2, s. Dico utramque redam H 2, 
fatisfacere problemati, fi ve quod ratio N ad s eft ut 2 E 
ad Z vel ut s E ad ZP. Quoniam enim redangulum © B 
inzp aequale eft redangulo on inn©, erit E© ad ©n 
£cut np ad PZ; & dividendo, ratio En ad n© erit 
m HZ ad Z Q. Sed En eft ad n © ut 2 E ad 0 H; adeoque 
S E eft ad © H ut nz ad Z P ; ac permutando erit 2 E ad nz 
ftcut ©H ad zo. Eft autem ©H ad Zo ut N ad S ; ergo 
eft ad nz ficut N ad 3 : utraque igitur fe redis H 2, h ss 
L folvit 
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folvit problema. Ac manifeftum eft quod redtae ab utraque 
parte propiores ipfi H a, auferunt rationes minores quam re- 
motiores ab eadem. 

Limes autem ratipnis habetur hoc modo. Ratio A E ad 
Z K eft ut © H ad Z M. Eft autem Z M excelTus ipfarum 0 E, 
E Z fimul furoptarum fupra ipfas 0 E, E M. At 0 E, E M fimul 
fumptae aequantur duplo ipfius KE; quia ©k aequalis eft ipfi 
K M. Duplum autem ipfius K E idem poteft quod quater 0 E 
in E Z ; quia e k media eft proportionalis inter 0 e & E z. 
Igitur redta Z M excefliis erit, quo ipfae 0 E, E z fimul fumptae 
excedunt illam, quae poteft id quod quater fub redtis ©E, 
E Z continetur. Ratio itaque a e ad Z K (quae minor eft ra- 
tione quavis, redtis per pundtum H dudtis, ab iplisEB, zr 
auferendi) eadem eft cum ratione ©H adexcejfum , quo ipfie 
0 E, E z fimul furnpt* Jupcrant illam quae poteft quater id 
quod fub 0 E, EZ continetur, 

Caf. III. Manentibus jam deferiptis, ac dudtl redta paral- 
leli: ducatur juxta modum tertium redta HA, auferens ab 
ipfis E z, E B redtas A E, K z in ratione dati. Fiat 0 H ad Z M 
ficut A E ad K Z ; ac dati redi! H0, redta z M dabitur magni- 
tudine & politione. Cum autem pundtum Z datur, datum 
eft pundtum M ; ac ob datum pundtum 0, redta © M datur 
magnitudine & pofitione. 

Quoniam autem A E eft ad 
K Z ut 0 H ad Z M, erit per- 
mutando, A E ad © H ficut 
KZ adlM. Sed A E eft ad 
©Ha/KEa^KO; adeoque 
K E eft ad K 0 ficut k z ad A 
ZM; ac componendo, erit 
©E ad K0 ut KM ad MZ. 

Eft igitur redtangulum E 0 A 
in ZM aequale redtangulo 
0 K in KM. Datur autem 
redtangulum E © inZM, dati nempe utrique & redtis E0, 
Z M ; adeoque redtangulum 0 K in K M datur. Applicando 
itaque ad redtam datam 0 M redtangulum illud datum exce- 
dens quadrato, habebitur pundtum K. Ob datum autem pun- 
dtura h dabitur etiam pofitione redta H k A. 

Conftruetur amem problema hunc in modum. Manentibus 
i..' * qua: 
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qus prius, ac dudil re£U paralleli ; (it ratio data ficut N ad S: 
fitq; in eadem ratione 0 H ad Z M : dein applicetur ad redam 
© M redangulum aequale redangulo 0 E in ZM excedens 
uadrato. Fieri autem nequit ut redangulum ©E in ZM 
t minus redangulo 0Z in ZM, quia reda E0 major eft 
ipfa ©Zr nec majus quam 0E in EM, quia reda em major 
eft ipsi ZM. Unde patet 
pundum K cadere inter pun- 
da E, Z. Sit autem redan- 
gulum illud 0 K in K M. 

Jungatur HK ac producatur 
ad A. Dico redam H K A fa- A 
tisfacere problemati , fi ve 
quod A E eft ad KZ ficut N 
ads. Quoniam enim E 0 m 
ZM squale eft redangulo 
© K in K M, erit E 0 ad 0 K 
ficut KM ad MZ: ac divi- 
dendo, erit e K ad K ©, hoc eft e A ad h 0 , ficut K z ad Z m. 
Permutando autem, E A erit ad KZ ut 0H ad ZM. Sed ©H 
eft ad Z M ficut N ad 2 . Quare E A erit ad K Z ficut N ad 2 ; 
adeoque reda ha folvet problema. Dico etiam quod ea fola 
hoc prsftat. Nam fi fieri poteft, ducatur alia, utHP; qus 
auferat rationem N ad 2 . Erit itaque P E ad o Z ficut A e ad 
KZ. Hoc autem impollibile eft, cum antecedens minor fit 
antecedente, & coniequens major confequente. Unde raa- 
nifeftum eft redam HP auferre rationem minorem quam qus 
ablata eft ab ipsil H A. 

Caf. IV. Manentibus qus prius, tina cura red4 paralleD; 
ducatur jam, fecundum modum quartum, reda H A, abfcin- 
dens i redis EA, ZA rationem EK ad AZ^qualem rationi 
dats. Fiat in eadem ratione ©H ad ZM; atque ob datam 
© H, ipfa Z M dabitur magnitudine^ politione : ac ob datum 
pundum Z, pundum M quoque datur. Quoniam alitem ©H 
eft'ad ZM utEKad ZA; erit permtuando,* 0 H ad E K, hoc 
eft 0 a ad A E, ficut M z ad Z'A. Per converfionera autem 
rationis, erit 0 A ad ©E ficut M Z ad MA; quare iredangu- 
lum ZM in © E squale eirit redangulo © A in A M. Sed da- 
tur redangulum ZMin ©b, dati nempe utrdqoe ZM, ©E; 
quare redangulum © a in a m datum eft. Applicando itaque 

l' ad 



Digitized by Google 



De Settione rationis Lib. I. 39 

ad reitam datam 0 M reitangulum illud deficiens quadrato* 
punitura A dabitur. Cum autem punitum H datur, etiam 
reita H A dabitur magnitudine & politione. 

Quoniam autem in compofitione, oportet ©H efle id ZM 
in ratione propolita ; & applicari ad reilatn 0 M reitangu- 
lum aequale reitangulo © E in Z M deficiens quadrato, nempe 
reitangulum ©A' in AM; ac jungi reitam ha: punitum 
illud A haberi non potelt in omni cafu. Adeoque conllru- 
ifoo problematis non lemper polfibilis elt, nec in omni cafu. 
Modo autem lingulari fit, fi reita M © bifariam lecetur in 
punito A. Erit autem propolitio hujufmodi. 

Ut extrema haec ratio habeatur, ponamus eam ut ©H ad 
ZM; & bifeiii ipssl ©Min A, oportet reitangulum ©A in 
a m reperiri aequale reitangulo z M in © E. Puta faitum, 
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litque ea ut ©Had ZM ; ac bilecetur ©Min punito A, ita 
ut reitangulum © A in A M aequale fit reitangulo ZM in © B* 
Quoniam reitangulum ©A in AM aequale elt reitangulo 
Z M in © E, erit A © ad © E licut z M ad M A ; dividendo au- 
tem, z A erit ad M A lient A E ad E ©. Sed M a aequalis elt 
ipfi A ©, adeoque erit Z A ad A © licut A e ad E©;; permu- 
tando vero ac dividendo, habebitur Z E ad A E licut A E ad 
©B. Quapropter A E media elt proportionalis inter © : E & 
EZy Dat& autem utrique © E, e Z, datur etiam E a magni- 
tudine & politione : cumque punitum E datur, dabitbr quo- 
que punitum a. Dato autem punito ©, reita © A etiam da- 
tor, cui aequalis elt reita A M ; adeoque reita a m datur 
magnitudine &* politione. * Datum autem elt punitum A; 
quare. punitum M; hoc elt punitum quaefitum,>inn6telcit. 

• Componetur autem propolitio hunc in modum. Manen- 
tibus delcriptis, xlilitique reita parallela ; capiatur b A media 
proportionalis ifitir ipfas © b, ! e z, ac ponatur m a ipfi a 
c ^aqualis 


Digitized by Google 



40 . . ‘ Apollonii Terga i 

aequalis. Dico quod pundum M efl pundum quaeGtum ; 
quodque redangulum 0 a in AM aequale eft redangulo Z M 
in©E. Quoniam enim EA media proportionalis eft inter 
ipfas EZ& 0 E, erit ZEad ea Gcut ea ad 0E. Summa 
autem antecedentium eft ad fummam confequentium in ea- 
dem ratione, adeoque A Z ad 0 A erit ut A E ad E 0. At reda 
© A aequalis eft ipfi A M; quare Z A eft ad AM Gcut AB ad 



£0; & componendo, Z Metit ad MA ficut A ©ad 01. 
Redangulum igitur 0 A in A M aequale erit redangulo Z M 
in © E ; quapropter pundum M erit pundum quaeGtum. 
Jundi vero ha, dico quod E K eft ad Z A ut ©H ad ZM. 
Etenim ZM eft ad MA Gcut A 0 ad0E;ac convertendo 
rationem, M Z erit ad Z A ut 0 A ad A e, hoc eft ut 0 H ad 
£ K. Alternando autem, 0 H erit ad Z M ut E K ad Z A. Capti 
itaque ad conftrudionem redi E A medii proportionali intef 
© E, E Z, jungatur H a. Ac manifeftum eft redam H A au- 
ferre rationem E K ad Z A, vel minorem, vel majorem qui- 
vis alii ratione, quae i reda quacunque per pundum H 
dudi, lpGfque EA, Z a occurrente, abfcindi poteft. 

Hoc autem determinatur hunc in modum. Manentibus 
quae prius, ac dudi redi paralleli, capiatur media propor- 
tionalis inter 0E, ez ut ea; jundaque HA, inquiratur 
primo an reda H A auferat rationem E K ad Z A, majorem vel 
minorem quivis alii redi per pundum H ducendi, redifque 
ZA, ea occurrente. Sit AM aequalis ipG ©A; ac redangu- 
lum 0 A in A M aequale redangulo ZM in © E ; adeoque erit 
ratio ek ad ZA Gcut 0H ad ZM. Ducatur jam alia reda ut 
HN; ac comparanda eft ratio E K ad Z A, cum ratione £S 
ad ZN. Eft autem EK ad Z A ut 0 H ad ZM, adeoque con- 
ferenda eft ratio ©HadZM cum ratione E e ad ZN. Alter- 
nando autem, conferatur ratio ©H ad 3 E cum ratione ZM 
adZN. Sed 0H eft ad 8 E Gcut 0N ad NE. Conferatur 
$ erga 
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ergo ratio ©N ad N e cura ratione M z ad Z N. Per conver- 
fionem autem rationis, conferatur ratio ©N ad © E cum ra- 
tione MZ ad MN; unde comparandum venit redangulum 
ZMin ©E cum redangulo Q N m N M. Sed redangulum 
ZM in ©E squale efl rcdangulo ©A in AM, adeoque con- 
ferendum erit redangulum ©A in AM cum redangulo ©N 
in MN. Manifeftum autem eft quod © A in A M majus efl 
redangulo ©NinNM; quia pundum A dividit redam ©M 
in medio : quare redangulum ©N in N M minus erit redan- 
gulo © E in Z M, adeoque ratio © N ad © E minor erit ra- 
tione Z M ad M N. Convertendo autem rationem, erit ratio 
©N ad NE, five ©H ad ES, major ratione MZ ad ZN: ac 
permutando, ratio © H ad Z M, hoc efl E K ad Z A, major enc 
ratione Ea ad ZN. Reda igitur H A aufert rationem majo- 
rem quam H N : unde patet redam H A abfeindere rationem 
majorem quavis aliU redii, per pundum H tranfeunte, ipfif- 
que ZA, ea occurrente. 

Dico praeterea quod redae propiores ipfi HA auferunt ra- 
tiones majores, quam quse fecantur i remotioribus ab ea. 
Quoniam enim ratio s E ad Z N minor efl ratione E K ad 
Z A, five © H ad Z M ; fiat ut E s ad Z N, ita 0 H ad redam 
aliam, quae major erit quam ZM, puta ad Z o. Ac juxta jam 
demonflrata redangulum © E in zo squale erit redangulo 
0 N in N o. Ducatur jam reda alia ut H P, ac comparanda 
venit ratio E 3 ad ZN cum ratione En ad ZP. Sed E 3 ejl 
ad Z N ut © H ad Z O ; quare conferenda efl ratio © H ad Z O 



cum ratione E ri ad ZP; atque alternando, conferenda ratio 
© H ad E n, five 0 P ad PE, cum ratione OZ ad Z P. Con- 
vertendo autem rationem, conferenda efl ratio ©P ad ©E 
cum ratione OZ adoP; adeoque redangulum zo in ©E 
cura redangqlo © P in P o. Sed redangulum © E in z q 
J , F aqual»* 
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aequale efl redangulo 0N in NO; quare comparandum efl 
redangulum eNmNO cum redangulo ©P in P o. Confe- 
ratur etiam redangulum ©A in ao cum redangulo 0N 
in N o. Cum autem © N in N o aequale elt redangulo Z o 
in © E, conferendum elt redangulum ©A in ao cum red- 
angulo Z o in © E. Sed ex praemiflis liquet redangulum © A 
in AM aequari redangulo ©E tnZM. Sublato itaque red- 
angulo w A in AM e redangulo «A in Ao, & redangulo 
©EmZM b redangulo ©E inzo, comparandum ell refi- 
duum cum refiduo, .live redangulum © A in M O cum red- 
angulo ©E in M O. Mamfcltum autem ell redtangulum © A 
m aio majus clle redangulo © E m M o, quia © a major elt 



/B 


quam © E. Quoniam vero redangulum © E in MO minus efl 
redangulo ©AinMO, ac redangulum ©Em ZM aequale 
cft rtci angulo © A /« A M ; reft angulum totum © E in Z o mi- 
aius erit toto redangulo ©A in ao. Redangulum autem 
GE in Z o aequale elt redangulo © N in N O; adeoque red- 
angulum ©NinNO minus elt redangulo ©A in Ao. Unde 
conftat redangulum ©P in P O minus elle quam © N in N O. 
Cum autem redangulum ©N in N O aequale elt redangulo 
© E in zo, redangulum © P in P o etiam minus erit redan- 
gulo © E in Z O ; ac ratio P © ad © E minor erit ratione O Z 
ad P O. Per converfionem vero rationis, © P erit ad P E, live 
©H ad E n, in majore ratione quam O Z ad ZP: ac alternan- 
do, ©H erit ad oz in majore ratione quam En ad ZP, Eft 
autem ©H ad oz licut Es ad ZN : quare ratio es ad ZN 
major elt ratione En ad ZP. Igitur reda HN, quae propius 
dillat ab ipfa H A, aulert rationem majorem quam quae leca- 
tur i rebta remotiore H P. Ac raanifeltum elt redas illi pro- 
piores femper abfcindere rationes majores, quam quae lunt re- 
motiores ab eildem. 
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Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus prius defcriptis ac redd paralleli; capiatur ea media 
proportionalis inter E0, EZ: ac jungatur reda HA auferens 
rationem E K ad Z A. Ac (i reda H A fatisfacit propofito pro- 
blemati, patet quod ea fola hoc prxflat : quod fi major fue- 
rit ratione EK ad Z A, impollibile erit problema ; quia reda 
HA aufert rationem E K ad Z A, majorem quam quaelibet alia 
reda per pundum H duda, ipfifque Z A, E A occurrens. At 
fi proponatur ratio aliqua N ad 2, minor quam ratio EK ad 
ZA; fiat A M aequalis ipfi A ©: eritque redangulum ZM in 
© E aequale redangulo © A in A M, ac E K ad z A erit ut © H 
ad z M. Jam fiat ut N ad 2 ita © H ad redam aliam ips& Z M 
majorem, nempe ad zo. Cumque redangulum OM in A© 
majus efi redangulo OM in E ©, & redangulum M A in A © 
aequale efl redangulo © E in ZM; totum redangulum a o 



in A o majus erit toto redangulo ©E in zo; adeoque red- 
angulum © E in Z o applicari potefl ad redam © o deficiens 
quadrato: idque duobus modis, ab utroque fcilicet parte 
pundi A. Si itaque per punda defignata n & P agantur 
redae Hn, HP; dico quod reda utraque H n, HP fatisfacit 
problemati, five quod E N efl: ad ZP ficut N ad 2 : quodque 
E 2 efl ad Z n etiam ut N ad 2. Quoniam enim redangu- 
lum ©P in P o aequale efl redangulo ©E in zo, erit ratio 
PO ad ©E ut ZO ad OP ; ac per converfionem rationis, P© 
ad PE, hoc efl ©Had EN, ficut ZO ad ZP.. Permutando 
autem ©H erit ad ZO ut EN ad ZP. Sed ©H eji ad zo ut 
N ad 2 ; quare EN efl ad ZP ut N ad 2. Ac pari argumento 
probabitur rationem eh ad zriefle utNad 2; quapropter 
utraque & redis Hn, H P folvit problema. Patet etiam redas 
ab utraque parte propiores ipfi H A, auferre rationes majores 
quam quae fecantur i remotioribus ab eadem. 

F z ' Inno- 
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Innotclcit autem extrema ratio hunc in modum. Quoniam 
E K eft ad Z A licut © H ad Z M ; ac redta Z M aequalis eft ipiis 
7. A, AM fimul fumptis, hoc eft, ipiis ©A, AZ (ob 0 A ipfi 
MA aequalem.) Iplie vero ©A, AZ limul fumprae aequales 
funt ipiis © E, E z, cum duplo iplius E A limul fumptis. Du- 
plum autem redlx E a potelt quater redlangulum 0 E in E Z. 
Eft igitur EK ad AZ licut 0 H ad redtam compolitam ex utro- 
que © E, E z, & rcdU quae poteft quater redtangnlum 0 B 
jn EZ. 

Invenimus itaque quo padto conftrui pollit problema fe- 
cundum omnes cafus ejus; ac manifeftum clt quod in nullo 
calu heri poteft ut conftruatur juxta omnes modos. Dudii 
enim rcdftl paralleli, & inventi medii proportionali inter 
©E, EZ; fiant EK, EN, eidem mediae aequales : ac jungantur 
H N, H A. Ponatur etiam K M ipli 0 K aequalis, ac NS ipfi © N. 
Jam ratio minima juxta modum fecundum erit ratio A E ad 
z K, live © H ad ZM : maxima autem ratio juxta modum 
quartum, erit ut EP ad Z N, fi ve ut ©H ad Z«. Quoniam 



vero minima ratio juxta modum fecundum eft ut ©H ad Z M, 
maxima autem juxta modum quartum ut © H ad Zs ; evidens 
eft rationem ©H ad ZM majorem elle ratione 0H ad Zs. 
Adeoque ratio data vel erit ut 0 H ad ZM ; vel minor quam 
o H ad z M, ac major quam © H ad Z s\ vel major quam © H 
ad Z M ; vel erit ut © H ad Zs ; vel minor quam 0HadZS. 
Quod fi fuerit ut©H ad ZM, tribus modis conftrui poteft, 
nempe juxta cafum primum & tertium, quibus ablcindi pof- 
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funt rationes quaevis ; ac modo fingulari juxta cafum fecun- 
dum: non autem juxta cafum quartum, quia ratio 0H ad 
Z M major eft ratione © H ad Z 2. Si fuerit ratio minor quam 
©H ad ZM, ac major quam ©H ad ZH; erit problema juxta 
duos folura modos, primum nempe & tertium ; neque juxta 
fecundum nec quartum cafum efficietur; quia ratio propo- 
fita minor eft minimi, ac major maximi; Quod fi maior fu- 
erit quam ©H ad ZM, erit problema quatuor modis folven- 
dum ; nempe primo ac tertio, ac dupliciter juxta modum fe- 
cundum ; non autem ad modum quartum, quia ratio major 
eft maximi, fi ve quam ratio © H ad z 2 ; eft enim 0 H ad z M 
major ratione 0H ad Z 2. At vero fi maxima fuerit, five ut 
©Had Z 2, tribus modis conftruetur ; primo fcilicet & ter- 
tio ; ac modo fingulari juxta cafum quartum : non autem 
juxta modum fecundum, quia minor eft minima ; ratio enim 
©H ad Z 2 minor eft ratione ©H ad ZM. Quod fi minor 
fuerit ratio quam ©H ad z 2, quatuor diverlis modis com- 
ponetur; primo & tertio, ac dupliciter modo quarto: non 
autem modo fecundo, quia ratio data minor eft minimi. 
Oftendimus itaque an compofitio fieri poflit, necne,per omnes 
varietates rationis proponendae. 

LOCUS SEPTIMUS. 

Maneat jam , eodem modo quo prius, punitura datum 
H : interfecet autem reita parallela citra punitum z,hoc eft, 
cadat inter punita E & z ; ut eft reita H 0. Reitae autem per 
punitum H du- 
itae habebunt 
quatuor cafus » 
diverfos : vel 
enim auferetur 
ratio b reilis 
z r,E a ; vel ex 
Z E, E A ; vel ex 

Z E, E B, vel de- A 

nique ex ipfis 
Z A, E A. Caf. I. 

Ducatur autem 

imprimis, juxta modum primum, reita KHA auferens I reilis 
z r, e a, rationem £ A ad Z K, aequalem rationi datae. Fiat ut 
! • EA 
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EA ad ZK ita ©H adZM; dato autem 0H, datur quoque 
ZM magnitudine & politione : ac dato punito Z punitum M 
etiam datum elt. Cum vero ea elt ad ZK ut ©H ad ZM, 
erit alternando, E A ad © H, hoc eft E K ad K ©, ut K z ad Z M; 
ac dividendo, erit E ©ad 0 K ut K M adMZ: adeoque reit- 
angulum EQ in MZ aequale erit reitangulo © K in KM. Sed 
reitangulum E© in'ZM datur, dat& utraque reitli; adeoque 
reitangulum © K in K M etiam datur. Applicando itaque ad 
reitam datam © M reitangulum illud excedens quadrato, ha- 
bebitur punitum K : ac dato punito Z, reita etiam KHA 
politione datur. 

Conltruetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus quae prius, ac duitH reit^ parallela ; fit ratio data ficut 
N ad 2 ; ac jiat ut N ad 2 ita © H ad Z M : atque applicetur 
ad reitam ©M reilangulum aequale reitangulo ©E inZM 
excedens quadrato. Sit illud reitangulum ©K in KM,ac jun- 
gatur reita kh prodticaturque. Dico quod reita K A fatisfacit 
problemati, live quod 
E A elt ad Z K ficut N 
ad 2. Quoniam enim 
reitangulum E0 m 
ZM aequale elt reit- 
angulo © K in K M, e- 
rit E © ad 0 K ut K M 
ad MZ ; ac compo- 
nendo, erit E K ad K ©, 
hoc elt EA ad © H, 
ficut KZ ad ZM: quare permutando, erit EA ad KZ ficut 
©H ad Z M, hoc elt ut N ad 2 ( per conjiruftionem) adeoque 
reita K A lolvit problema. Dico etiam quod lola hoc prae- 
Itat. Nam fi fieri potelfc ut aliter folvatur, ducatur reita 
alia ut oh P; ut fit OEad ZP in ratione E A ad Z K. Hoc 
autem fieri nequit, quia antecedens major elt antecedente, & 
confequens minor confequente ; adeoque reita haec aufert ra- 
tionem majorem quam quae ablcinditur i reita K A. 

Caf. II. Manentibus jam delcriptis ac reita paralleli; 
ducatur juxta modum fecundum, reita K A auferens i reitis 
Z E, E a rationem E A ad K z aequalem rationi datae. Fiat © H 
ad Z m ut E A ad Z K. Quoniam vero E A elt ad Z K ut 0 H 
ad z M, alternando erit ea ad 0 h, live £ K ad K 0, ut k z 

ad 
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ad ZM. Reita autem E K major efl quam K ©, igitur K Z ma- 
jor eft quam ZM. Data autem eft reda z M magnitudine & 
politione; quare dato pun- 
ito Z, datur quoque pun- 
itum M. Quoniam vero 
E K eft ad K © ut K Z ad 
ZM, erit dividendo, E 0 
ad 0 K ficut K M ad M z ; 
ac reitangulum E © in Z M 
aequale erit reitangulo K © 
in K M. Dat& autem utro- 
que E 0, Z M, datur etiam 
reitangulum 0 K in K M, applicandum ad reitam cognitam 
© M deliciens quadrato : unde punitum K mnotefcet. Cognito 
autem punito H, reita quoque KHA politione datur. 

Quoniam vero ad conltruitionem requiritur, ut fiat ra- 
tio © H ad ZM aequalis rationi datae ; & ut applicetur ad 
reitam ©M reitangulum aequale reitangulo 0E in ZM de- 
ficiens quadrato, nempe reitangulum 0 K in K M ; ita ut ha- 
beatur punitum K in reita© M : hoc autem fieri nequit gene- 
raliter. Igitur non femper, neque in omni cafu pollibile eft 
componere problema. 

Fit autem modo lingulari, li reperiatur punitum K in me- 
dio iplius ©M. Punitum vero K, in quo elt extrema ra- 
tio, invelligabitur ad hunc modum. 

Ponamus extremam illam rationem efic ut © H ad Z M : ac 
divisit reiti M 0 bifariam in medio, oportet fieri reitangu- 
lum ©K in KM aequale A 

reitangulo E © in z M. 

Reftat igitur foliun ut 
inveniatur punitum M 
in reita 0 Z, tale, ut bi- 
feiti reitH 0 M in pun- 
ito K, reitangulum © E 
in M Z aequale fit reitan- A 
gulo ©K m KM. Quo- 
niam vero reitangulum 
© E in M Z aequale elt reitangulo © K in K M, erit Z M ad M K 
licut K 0 ad © E : ac componendo, erit Z k ad K M five k 0, 
ut K E ad © E. Summa autem antecedentium eft ad liimmam 
7 con- 
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conlequentium in eadem ratione, adeoque Z E elt ad K E ut 
K E ad 0 E. Elt igitur redta K E media proportionalis inter 
redtas datas Z E & ©E; quare & ipfa K E datur magnitudine 
& politione; ac dato pundto E, pundlum K quoque datur. 
Ob datum autem pundlum ©, datur etiam redta K 0 ; cui 
aequalis elt redta K M ; datur itaque redla K M magnitudine 
& politione : ac dato pundlo K, dabitur quoque punctum M, 
hoc elt, pundlum quxlitum. 

Componetur autem Lemma hunc in modum. Maneant 
quae prius, una cum redii paralleli, & capiatur E K media 
proportionalis inter redtas Z E, E 0 ; litque redta K M lpli 0 K 
aequalis. Cadet vero pwnftum M citra pundtum Z, quia redta 
ZK major elt quam K 0. Etenim cum Z E elt ad EK ut EK ad 
E 0, erit differentia antecedentium ad differentiam confe- 
quentium in eadem ratione ; hoc elt Z £ ad E K ut Z K ad 
K ©. Sed antecedens major elt conlequente; itaque redta K z 
major elt quam ©K. Jundti autem & produdti redti HK; 
dico quod redtangulum ZM in0E xquale elt redtangulo 
0 K in K M ; quodque ratio E A ad K Z aequalis elt rationi 0 H 
ad Z M. Quoniam enim redta K B media proportionalis elt 
inter Z E & © E ; erit Z E ad e k lictu K E ad E 0 ; & aufe- 



rendo conlequentes, erit reliduum Z K ad reliduum K 0, hoc 
elt ad K M, in eadem ratione, live ut E K ad E © : ac divi- 
dendo, erit ZM ad M K ut K 0 ad © E : redtangulum igitur 
E e in ZM aequale elt redtangulo M K in K©. Quinetiam 
quia K E elt ad E 0 ut Z K ad K M ; per converlionem rationis, 
erit E k ad K 0» hoc elt E A ad © H, ut K Z ad Z M, ac permu- 
tando, E A erit ad K Z ut © H ad Z M : adeoque efficitur con- 
ftradtiojli inveniatur E k media proportionalis inter ipfas E o, 
E z, ac jungatur redta K H A. Jam inquirendum elt an redta 

i XHA 
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KHA auferat rationem majorem an minorem quilibet alii 
re£li, per punitum H dudta, iplilque E A, Z E occurrente. 

Hoc autem determinatur hunc in modum. Manentibus 
quae prius, acdiiiti redti parallela; lit ek media proportio- 
nalis inter Z E & E 0, ac juniU kha, oportet inquirere an 
reita K A auferat rationem E A ad k Z, majorem vel minorem 
prae omnibus redis per punitura H ducendis, ita ut occur- 
rant ipfis EA, ZE. Fiat reita MK ipli K0 aequalis, & erit 
reitangulum 0E in ZM aequale reitangulo ©K in KM; ac 
ratio A E ad KZ aequalis rationi 0H in ZM. Ducatur jam 
reita alia ut NS; & oportet conferre rationem N E ad Z3 
cum ratione A E ad ZK, hoc eft, cum ratione 0H ad ZM. 
Alternando autem, comparanda eft ratio NE ad ©H, live E 3 
ad s ©, cum ratione SZ ad Z M ; ac dividendo, comparanda 
eft ratio E© ad ©S cum ratione SMad ZM: unde con- 
ferre licet reitangulum E© mZM cum reitangulo ©S in 
x M. Sed reitangulum © E in ZM aequale eft reitangulo © K 
in KM; conferendum eft igitur reitangulum ©K in KM 
cum reitangulo ©zin IM. Conflat autem reitangulum 
0 K m K M majus elfe reitangulo 0 S in Z M ; quia © K aequa- 
lis eft ipli KM, ac proinde quadratum ex ©K majus eft redt- 
angulo ©s in«M. At reitangulum ©K in KM aequale eft 
reitangulo ©E in ZM; quare reitangulum ©E in ZM majus 
eft reitangulo ©s in SM ; atque adeo ratio Q E ad s © matr 
jor eft ratione SMad ZM. Componendo autem ratio ES 
ad 2 0, fi ve EN ad ©H, major erit ratione SZ ad ZM; aq 
permutando ratio EN ad zs major erit ratione © H ad Z M, 
hoc eft ratione E A ad Z K. Quapropter reita K A aufert ra» 
tionem minorem, quam quae abfeinditur i reita N s. Et ma- 
nifdtum eft quod ex omnibus reitis per punitum H duitis, 
ipfafque ©Z, E A interlucantibus, reita K A minorem aufert 
rationem. 

Quoniam autem ratio ea ad z k, five © H ad Z M, minor 
eft ratione en ad zs; faciamus utENadzsita ©H ad 
reitam aliam, qua: proinde minor erit quam Z M, puta ad Z o : 
ac manifeftum eft ex pnemiflis, quod reitangulum © E in Z O 
sequale erit reitangulo © s in s o. Ducatur jam reita alia 
ut np, ac comparanda eft ratio EN ad Zz, five ©H ad ZO, 
qum ratione E n ad P Z. Permutando autem conferatur ratio 
S ri ad ©H, five E P ad P ©, cum ratione P l ad 1 0 ; ac di- 

Q videndo, 
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videndo, conferenda venit ratio 0 E ad P © cum ratione PQ 
ad Z o ; adeoque redlangulum © E in z o cum rediangulo 0 P 
inPo conferendum. Eft autem redlangulum ©E in ZO 
aequale rediangulo es in so ; quare comparandum eft redl- 
angulumes in 20 cum rediangulo © P in Po. Praeterea 
conferatur redtangulum 0KinKO cura rediangulo ea in 
S o. Quoniam vero redlangulum ©rinso aequale eft redl- 
angulo E 0 in Z o, conferatur redtangulum ©K in ko cura 
rediangulo e© in zo. Probatur autem redtangulum ©k in 
KO majus effe rediangulo E© in ZO; quia EO in ZM majus 
eft rediangulo E© m ZO. Eft vero redtangulum E© in ZM 
aequale rediangulo ©k in KM ; quo majus ejl re fi angulum 



© K in K o : quare re fi angulum © K in K o majus ejl refi - 
angulo E 0 in Z M, ac multo majus quam E 0 ad Z O. Redt- 
angulum autem E0 in Z o aequale eft rediangulo es in s O; 
quocirca redlangulum © K in K o majus erit quam © s in s O : 
unde etiam maniftftum eft redlangulum es in 3 0 majus 
efle rediangulo ©P in PO, adeoque redlangulum E© in ZO 
majus erit quam ©Pin PO. Quapropter ratio e 0 ad ©P 
major erit ratione P O ad Z O ; ac componendo ratio E P ad 
P0, live Eri ad ©H, major erit ratione PZadZO. Alter- 
nando vero ratio e n ad P Z major erit ratione © H ad z o, 
five en ad zs. Aufert itaque redta ns rationem minorem 
quam qu* abfcinditur k redta n P. Redi* igitur ipfi K A pro- 
piores abfcindunt femper rationes minores, quam redi* qu* 
funt remotiores ab eadem. 

Componetur autem problema hunc in modum. Maneant 
quae fupra; ac dudli redla paralleli, fiat EK media proportio- 
nalis inter e Z, E 0 ; & jungatur redla H K A. Haec recla K A 
auferet rauonem E A ad kz minorem qualibet alii, qu* k 

redi is 
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redis Z0, ba refecari poffit, redi per punitum H ducendi. 
Ratio autem propofita vel eadem erit cum ratione £ A ad k Z; 
vel minor erit ei ; vel major. Si fuerit eadem, tum reda 
K A fatisfacit problemati. Ac patet quod ea fola ; quia redae 
omnes per pundum H dudae auferunt rationes majores quam 
quae fecatur ab ipfa K A. Quod fi minor fuerit ei, problema 
impoflibile erit; quia auferenda eit ratio minor minimi. 
Sin major fuerit ratio ratione EA ad K Z, ut eft ratio N ad ' 
s ; fiat KM ipfi ©K aequalis, & redangulum E© in MZ ae- 
quale erit redangulo ©K in KM: & ratio EA ad K z aequalis 
erit rationi ©H ad ZM. Cum autem ratio N ad H major eft 
ratione E a ad K Z, fi ve © h ad z M; faciamus ut N ad £ ita 
©H ad redam aliam minorem ipsi Z M, puta ad ZO. Quo- 
niam vero redangulum £ © in z M aequale eft redangulo © K 



in K M, erit redangulum E © in ZO minus redangulo ©K in 
K o ; quare fieri potefl ut ad rectam oo applicetur redangu- 
lum, aequale redangulo E © in z o deficiens quadrato, duo- 
bus quidem modis ; ab utraque fcilicet parte pundi K : quo 
fado habebuntur punda requifita, nempe punda s, P. Jun- 
dis igitur redis SH, PH, ac produdis ; dico quod utraque e 
redis n P, n ~ fatisfacit problemati ; five quod E n eft ad Z P, 
ac EN ad ZH, fient N ad 3. Quoniam enim redangulum E0 
in Z O aequale eft redangulo 0 P in P o, erit E © ad © P ficut 
P o ad Z o. Componendo autem ac deinde permutando, erit 
E ri ad P Z ficut © H ad z o, hoc eft ut N ad 3 ; adeoque reda 
n P folvit problema. Pari etiam modo probabitur redam SN 
idem prseftare ; adeoque utraque ex illis folutionem praebet. 
Acmanifeftum eft redas utrinque propiores ipfi K A abfetn- 
*■ G 2 dere 
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dere rationes minores, quam quae auferuntur k remotioribus 
ab eadem. 

Extrema autem ratio determinatur hunc in modum. Quo- 
niam ratio E A ad K Z e£l ut © H ad ZM; ac Z M eft exceftus 
utrarumq; E z,E © fupra ntrafque M E, E 0 fimul lumptas : ipfie 
autem ME, E© fimul ftimptx valent duplum ipfius KE, quia 
reda MK aequalis elt i pii K 0 ; duplum vero ipfius KE potefl 
quater redangulum Z E m © E, quia media proportionalis efl 
inter ipfas. Erit igitur ratio illa minima arqualis rationi ipfius 
© H ad excelliim, quo ipfx Z E, 0 E fimul fumptae fuperant 
redam, quae potefl quater redangulum ZE in ©E. 

Caf. III. Manentibus quae fupra, dudkque redk paralleli ; 
ducatur jam reda K A, juxta modum tertium, auferens k redis 
eb, ZE rationem A E ad ZK, aequalem rationi datae : ac fiat 
0 H ad Z M ficut A E ad Z K. Data autem eft reda © H, datur 
itaque reda Z M tum magnitudine tum pofitione ; ac dato 
pundo Z, etiam 
pundum M da- 
tur; adcoque re- 
da © M quoque 
datur. Quoniam 
vero A E eft ad A 
KZ ficut ©H ad K 

Z M, erit permu- I 

tando AEad ©H, 
hoc elt EK ad A/ 

K 0 , ut KZ ad / 

Z M; quare com- /B 

ponendo, erit E 0 ad 0 K ficut K M ad M Z ; unde rcdangulum 
© E in M Z xquale erit redangulo M K in K 0 . Datur autem 
redangulum E© in MZ, datk lcilicet utroque redk ; adeoque 
reitangulum M K in K © datur. Applicando igitur illud ad 
redam datam M 0 excedens quadrato, pundum K datur ; ac 
dato punito H, etiam reda K A pofitione datur. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus delcnptis, dudkque redk paralleb, fit ratio data ficut 
N ad z ; ac fiat 0 H ad Z M licut N ad E : dein applicetur ad 
redam ©M redangulum xquale redangulo ©E in MZ ex- 
cedens quadrato, nempe redangulum mk in K©. Jungatur 
H K, qux producatur *d A. Dico quod reda H A folvit pro- 

blema, 
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bletrn, five quod A E eft ad K z ficut N ad s. Quoniam enim 
redangulum E© in mz aequale eft redangulo MKin K©, 
erit E © ad © K , . 

ficut KM ad MZ; ^ 

ac dividendo , 

E K ad K ©, hoc 
eft A E ad H ©, 
ficut K Z ad Z M. 

Alternando au- 
tem A E erit ad 
K Z ficut ©Had 
ZM, five ut N 
ad 3. Quapro- 
pter reda ha 
folvit proble- 
ma. Dico quo- 
que quod ea fola hoc praeftat. Nam fi fieri poteft, ducatuf 
aha, ut Hn ; ac fi reda H n aufert eandem rationem n ad s, 
erit A E ad K Z ficut n E ad O Z. Hoc autem impoflibile eft, 
quia antecedens minor eft antecedente & confequens major 
conlequente. Unde manifeftum eft redam Hn ablcindere 
rationem minorem, quam quae aufertur i reda H A. 

Caf. IV. Manentibus defcriptis, dudlque redi paralleli ; 
ducatur jam modo quarto, veda HK auferens i redis EA, Za 
rationem E A ad KZ aequalem rationi datae. Fiat ©H ad ZM 
ficut E A ad K Z ; ac dati redi © H, dabitur quoque Z M mag- 
nitudine & politione. Dato autem pundo Z, pundum M da- 
tur; &ob 
pundum 
© datura 
reda et- 
iam ©M 
data eft. 

Quoni- ^ . 
ani vero 
©Heft ad 
ZM ficut 

ea ad KZ; erit permutando ©H ad EA, hoc eft ©K ad 
k E, ficut M z ad z K ; ac per converfionem rationis, erit © K 
ad © B ut Z M ad M K : adeoque redangulum © E in z m 

xquale 


M 
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aequale erit reitangulo © K in KM. Sed reitangulum ©E in 
ZM datur, reitangulum igitur ©K in KM datum eft. Dein 
applicando ad rectam datam © M reitangulum illud deficiens 
quadrato, punitum k innotelcet. Dato autem punito H,reita 
quoque H K A politione datur. 

Quoniam autem ad conllruitionem oportet quod © H fit 
ad z M in ratione propofit^ ; quodque reitangulum aequale 
reitangulo © E in z M applicetur ad reitam © M deficiens 
quadrato, nempe ©k in km: applicatio illa non femper 
heri potell, ob caulas modo diitas, nili fuerit ratio intra 
certos limites : adeoque non femper effici potell problematis 
conllruilio. 

Fit autem modo lingulari, fi reperiatur punilum K in me- 
dio i piius ©M, eritque AnalyGs hujulmodi. Ad determi- 
nandam extremam rationem, ponamus rationem ©H ad ZM 
aequalem illi ; ac fecemus reitam 0M bifariam in medio ad 
punitum K, ita ut reitangulum ZM in 0 E aequale fit reitan- 
gulo 0 K in K M. Inveniendum eft igitur tale punilum M, 



in reila A Z, ut, feitsl reili 0 M bifariam in punito K , 
reitangulum Z M in 0 E aequale fuerit reitangulo © K in 
K M. Sit itaque Z M in © E aequale reitangulo 0 K in KM; 
ac ZM erit ad MK licut K©ad ©E; dividendo autem ZK 
erit ad K M ut K E ad 0 E. Cum autem reila 0 K aequalis eft 
ipli K M, erit Z K ad K © licut K E ad E 0 . Differentia vero 
antecedentium eft ad differentiam confequentium in eadem 
ratione; adeoque ZE erit ad EK licut BK ad E0: quare 
reita E K media proportionalis eft inter iplas Z E, E0. Ambae 
vero reilae z e, e 0 dantur, reita igitur E K datur magnitu- 
dine & politione. Dato autem punito 0, reda quoque 0 K 
datur, cui aequalis eft reita KM; adeoque KM datur magni- 
tudine 
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tudine & pofitione. Sed datur punitum K, punitum Mergo 
datum eft. Eft autem punitum M punitum quaefitum. 

Componetur autem propofitio hunc in modum. Manen- 
tibus defcriptis ac dulli relli paralleli ; capiatur E k media 
proportionalis inter ipfas z E, E © ; ac fiat relta k m ipfi K 0 
aequalis: & jungatur ipla K H. Dico quod reltangulum ZM 
in e 0 aequale erit rellangulo © K in K M, quodque ratio E a 
ad zk erit ut 0H ad ZM. Quoniam enim ZBeltadEK 
ut E k ad E ©, ac fumma antecedentium elt ad fummam con- 
fequentium m eadem ratione ; erit ZK ad K© ut E k ad E©. 
Sed K © aequalis eft reltae K M ; ergo z k erit ad K M ut K E 
ad E 0. Componendo autem Z M erit ad M K ut K 0 ad © E. 
Quare reltangulum ZM in © E aequale erit rellangulo MK in 
K 0 . Quinetiam cumZMlitadMK ficut K@ ad ©E, per 
converfionem rationis , erit ZM adi K ut K© ad K E, five ut 
©H ad E A • quare permutando, ©H erit ad ZM ut EA ad 
Z K. Quapropter rite conftruiiur, fi inveniatur media pro- 
portionalis interZE&E©, puta relta e k, ac jungatur ipfi 
H AK. 

Jam inquirendum eft an relta H K auferat rationem E a ad 
ZK, minorem vel majorem quivis alii relti per punitum 
H ducendi, quae ipfis z a, E A occurrat. 

Hoc autem determinatur in hunc modum. Manentibus 
quae prius, dultique relta paralleli; fitEK media propor- 



tionalis inter Z E &E©, ac jungatur H K. Oportet inquirere 
an relta H K auferat rationem B A ad Z K, majorem vel mi- 
norem quavis alii re&i, quae per H dulta fecet ipfas Z A, E A. 
Fiat relta KM aequalis ipfi K©, ac reltangulum Z M in E 0 
aequale erit rellangulo 0 K in K M ; & ratio E a ad Z K aequa- 
lis rationi 0 H ad Z M. Ducatur jam relta alia ut HN; & 
comparanda venit ratio E A ad Z K, five QH adi M, cum ra- 
c tione 
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tione Es d(/ZN ; jy alternando , conferenda ejl ratio 0 H ad 
S £, live © N ad N E, cum ratione M z ad Z N. Convertendo 
autem rationem, conferatur ratio ZM ad MN cum ratione 
©N ad ©E; unde redangulum ZM m ©E comparandum 
elicum redangulo MN m©N. Sed redangulum ©K m 
K M aequale eft redangulo ZM in ©E; comparandum efl ita- 
que redangulum ©k in K M cum reclangulo ©N in nm. 
Manifeltum efl autem redangulum ©K m KM majus elle 
redangulo ©N inNM; cunujue © K m K M aequale elt iplf 
ZM in ©E, redangulum ZjM in ©E majus erit redangulo 
eN in NM: ratio igitur ©N ad ©E minor erit ratione ZM 
ad M N. Per converlionera vero rationis, ratio © N ad N E, 
iive ©H ad E 2, major erit ratione MZ ad ZN ; alternando 
autem ratio ©H ad ZM ma|or erit ratione Es ad ZN : quare 
reda HK abfcindit rationem majorem quam reda hn, Unde 
conilat, quod prae omnibus redis quae duci poilint per pun- 
dum h, ita ut redas Z a, E a interfecent, reda H K aufert ra- 
tionem EA ad ZK maximam. 

Dico praeterea quod redae propiores ipfi HK abfeindunt 
rationes majores, quam redae quae remotiores luat ab eadem. 
Quoniam enim ratio E A ad Z K, (i ve © H ad Z M, major eft 
ratione Es ad ZN ; laciamus ut es ad ZN ita ©H ad re- 
dam aliam, nempe ad zo, quae proinde major erit quam 
ZM. Conltat autem ex praemillis redangulum ZO in ©E 
aequari redangulo © N in N o. Ducatur jam alia reda ut 
HP; & oportet comparare rationem Es ad ZN, live ©H 
ad Z o, cum ratione En ad ZP. Alternando comparanda 
eft ratio © H ad En, live © P ad r E, cum ratione o Z ad 
ZP. Per converlionem autem rationis, conferatur ratio ©P 
ad ©E cum ratione oz ad OP, ac proinde redangulum ZO 
in © E cum reclangulo 0 P in P O. Sed redangulum Z o in 
©E aequale eft redangulo ©N in N o, adeoque comparan- 
dum eft redangulum © N in N o cum redangulo ©PinPO. 
Conferatur etiam redangulum © K in K o cum redangulo 
©N ia NO. Eft vero .redangulum ©N in No aequale 
redangulo © E in Z O ; quare conferendum efl redangulum 
©K in KO cum redangulo © E inio. Conltat, autem red- 
angulum 0 K in K O majus effe redangulo © E in Z o ; quia 
redangulum OM in K© majus eft redanguloi < O M in E 0, 
Redangulum autem MK in K © aequale eft redangulo M Z ia 

e e. 
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E0, ideo totum redangulum K © in K o majus erit toto Z o in 
0 E, live redangulo © N in N o. Unde etiam probatur rcd- 
angulum © N in N o majus eflc redangulo © P mPO; adeo- 
que redangulum © E in Zo majus erit redangulo ©P in P o: 
quare ratio © P ad © E minor erit ratione z o ad P o. Con- 



vertendo autem rationem, ratio ©P ad P E,^Ive ©H ad En, 
major erit ratione Z a ad Z P. Alternando vero ratio © H 
ad zo, five Es ad ZN, major erit ratione En ad ZP. Qua- 
propter reda H N aufert rationem majorem quam h p. Adeo- 
que redae propiores ipfiKH abfcindunt majores rationes, 
quam quae longius diftant ab eidem. - 
Componetur autem problema modo lequente. Manenti- 
bus quae prius, dud&que redH paralleli, capiatur media pro-' 
portionalis inter redas E z, E 0, quae fit E K ; & jungatur II K. 
Hacc reda H k abfcindet rationem E A ad Z K ; majorem quam 
quaelibet alia' reda per'pundum h ducenda, ita ut redis Za, 
e A occurrat. Ratio autem ad conltruendum propofita, vel 
erit ratio E X ad z k, vel major erit ea, vel minor : ac fi ae- 
qualis fuerit rationi EA adZK, tum reda HAK fatisfacit 
problemati. Quod fi major fuerit ratio quam E A ad Z K, 
problema impollibile eft; quia ratio propofita major eft 
rtaximS. Sin ratio data N ad s minor fuerit quam ea ad J 
Z K ; fiat reda K M aequalis ipfi © K ; ac redangblum Z M in 
© e aequale erit redangnlo © K in K M, & E A erit ad Z K ut 
©ta ad Z M. Faciamus jam ut N ad H ita ©H ad redam 
aliam majorem ipsd ZM, ut ad zo: cumque redangulum 
0K in O M majus eft redtangulo ©E in OM, ac rebtangulom* 
© K in K M' aequale eft redangulo 0 E in ZM; totum redan- 
gulum ©K in ko majus erit redangulo © E in Z o. Adeo- 
que poffibilCeft applicarf redangulum 0 e m Z o deficiens 1 
quadrato ad redam 0O, duobus quidem modis - ad utramque '' 

H fcilicet 
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Icilicet partem pundti K. Quo fadlo habebuntur pundlaquae- 
fita N, P : jundlifque HN, HP, dico utramque dudlam HN, 
H P fatisfacere problemati ; five quod Es eil ad Z N ut Nad 
a ; vel quod E n efl ad Z P in eadem ratione N ad S. Quo-, 
niam enim redlangulum 0N in no aequale efl redlangulo 
Z o in 0 e j erit z o ad o N ficut N 0 ad 0 E ; ac per conver- 



fionem rationis Z O erit ad Z N ut 0 N ad N E, five 0 H ad 
Es: permutando autem erit © H ad zo ficut ES ad ZN. 
Sed ©H elt ad ZO ficut N ads; quare ES elt ad ZN ficut 
N ad S. Ac fimili argumento probabitur En efie ad ZP in 
eadem ratione n ad s. Ambae igitur h N, H P fatisfaciunt 
problemati. Manifeflum autem elt redlas utrinque propiores 
jpfi H K abfeindere rationes majores, quam redtae quae longius 
removentur ab eadem. 

Ratio autem maxima hunc in modum determinatur. Cum 
ratio illa maxima ea fit quae EA adZK, five ©H adZM; 
redla autem ZM conflat ex utrifque Z K, K© fimul furoptis, 
(quiaMK aequalis ell ipli K© : ) led & utraeque ZK, KQ ae- 
quales funt utrifque ZE, E© ac duplo ipfius E K fimul fura- 
ptis : duplum vero redii E K potelt quater redlangulum ZE, 
©E: erit igitur ratio ©Had ZM, vel ficut ©H ad redtani 
compofitam ex utrifque ZE, ©E & ex dl quae potefl quater 
rpdtangulum 0 E ad Z E fimul fumptis ; vel minor erit ell. 

Exhibuimus itaque compofitionem problematis juxta 
omnes cafus qui proponi poflint; oflendimufque an fieri 
pofiit conflrudlio, necne : capiatur enim media proportio- 
nalis inter redtas ze, e©; ac ponatur ea ab utraqjue parte 
pundti E, ut EK, EN. Dudtifque redlis HK, HN; fiat ipfi 
0 K redla K M aequalis: ac ipfi ©N xqualis fit redla N o. Erit 
igitur ratio ea ad Z K ratio minima, juxta cafum fecun- 
dum, five ut ©Had ZM: ratio autem E s adNZ,jfttf ©H 
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ad Z o maxima erit juxta modum quartum. Ac manifeftum 
eft quod, juxta modum fecundum, ratio ©H ad ZM major eft 
ratione ejufdem adzo. Jam ratio data vel erit ipfa ratio 
© H ad Z M ; vel minor erit ratione © H ad Z M, ac major 
quam ratio © H ad Z o ; vel major erit ratione 0 H ad Z M ; 
vel erit ipfa ratio © H ad z o ; vel minor erit e&dem. At fi 
fuerit ratio ut © H ad Z M, efficietur problema tribus modis, 
nempe primo ac tertio, ac modo lingulari juxta cafum fe- 
cundum ; non autem omnino juxta modum quartum, quia 
ratio © H ad Z M major eft ratione © H ad Z O. Si vero mi- 
nor fuerit ratione 0 H adi M, major autem quam © H ad Z O; 
tum componetur dupliciter , modo nempe primo & tertio \ non 



autem modo fecundo , quia ratio minor eji minima ; neque 
modo quarto , quia major ejl maxima. Si major fuerit ratio 
quamQH ad ZM, tum heri poteft quadrupliciter, nempe 
modo primo & tertio, & dupliciter juxta fecundum ; non 
autem modo quarto,quia ratio data, cum major fit ratione ©H 
ad ZM, multo major eft ratione ©H ad zo. Si vero aqualis 
fuerit rationi © H ad L o, jiet tribus modis , nempe primo & 
tertio , & modo Jingulari juxta cafum quartum ; non autem 
fieri poteft juxta cafum Jecundum , quia ratio © H ad Z O 
minor eft quam minima , five quam 0 H ad Z M. Denique fi 
minor fuerit ratione © H ad Z o, erit problema juxta quatuor 
modos folvendum, primum nempe ac tertium ; & dupliciter ad 
modum quartum : non autem omnino juxta modum fecun- 
dum, quia ratio propolita minor eft minima. Adeoque com* 
pofuimus problema juxta omnem varietatem ejus. 


' H x SCHO* 
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SCHOLION GENERALE.- 

Quaret fortajle , nec immeriti, Leflor Geometricus qua lege 
dijponi debeat refla Z M, quee in omni caju J umenda ejl ad 
© H in ratione propo/ita : Hoc enim neutiquam ojlenditur ab 
Apollonio. Quoniam vero in unoquoque cafu ek efl ad K© 
Jient K Z ad Z M, {Notis utor Loci Jeptimi ) punfla tria K, Z, 
M eodem ordine Jemper collocanda Junt inter Je, quo tria iffa 
E, K, 0 : adeoque in cafibus ubi punflum K Jupponitur inter 
punfla E fy o, punflum Z intermedium ejje debet inter K.& 
M ; ac proinde refla Z M ad contrarias partes i punflo K po- 
nenda ejl. Si vero E vel © intermedium fuerit , intermedium 
quoque erit punflum K vel M, refpeflive ; quocirca refla Z M 
collocanda erit ad eajdem partes vel ver Jus punflum K. Quod 
Ji, juxta profer iptum hujus Regula , ponatur refla ZM ad 
eajdem partes a puti flo Z, ad quas jacet punflum H a refla 
AB, applicandum erit r efl angulum ©E in ZM ad re fiam 
© M excedens quadrato . Si vero ad contrarias partes ponenda 
Jit Z M, applicandum ejl ad ipfam 0 M reflangulum 0 E in 
ZM dejiciens quadrato. Utriujque autem Applicationis effefii- 
otiem docet Euclides in i8 vl fy 29 ni Prop. Elem. VI. qua- 
fum ope conjlruxere H Heres problemata omnia plana ad has 
duas Formulas redafla\ nempe ut cognita dati reflanguli 
Jumttid vel differentia laterum , invenirentur latera Jigillatim. 
Ac Jane pro refoluto habebatur apud eos omne problema , pojl- 
quam ad harum alteram perdufium erat : ut vel ex hoc libro 
& ex Pappo videre ejl. Unde JubeJl mirari hac duo proble- 
mata gener alffme ab Euclide conjlrufla, a Tacquetto, Chale- 
lio eorumque Ajleclis , ut inutilia nuUtufque momenti rejici, nec 
Gemment ar io digna cenjeri. Etenim Ji , loco parallehgrammi 
dati, applicetur reflangulum ad reflam datam , quod deji- 
ciat vel excedat quadrato , loco figura parallelcgramma fpecie 
dat.c ; ( cum Reflangula jy Qiiadrata etiam parallelogramma 
Jiut ) res nimis manifejla ejl quam ut ulteriore indigeat ex- 
plicatione. Coincidit autem cum vulgata cyEquationum Qua- 
draticarum ( uti nunc loquimur ) effefiione : quae quidem com- 
modijjime jit ad hunc modum. ‘Proponatur applicandum ad 
reflam 0 M reflangulum aquale r efl angulo 0 E in z M im- 
primis excedens quadrato. Bjefia refla © M in medio ad A, 

eidem 
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eidem © M normalis Jit AN; faUijque A E, a z ipfis © E, z M 
ecqualibus , bifecetur E Z in H : fy arcus circuli centro H radio 
H Z de/cripti occurret normali A N in putillo N, ita ut A N Jit 
media proportionalis inter 0E^zm. Dein Jiant A K, A x, ab 
utraque parte punlii A, //>/£ © N aquales ; ac punita K, k 
erunt punita quajita. Si vero applicandum fuerit re&angu - 



•N 



hm i^ud dejiciens quadrato ; Centro N ac radio A © de fer i- 
batur arcus circularis qui tpfi © M occurret in putillis qua * 
Jitis k , k. Quod Ji A © »;wor fuerit media illa, proportionali 
A N, //rt ut circulis ille non interfecet , «<?c tangat rectam © M, 
impofftbilis erit cotijlrullio. Sed primis Elementis imbutum 
Leliorem fupponimus ; nec hujus eji loci ea docere. 

Caterum, ut in Scholiis praecedentibus , ‘Problema modo ma- 
gis generali trallavimus ; reliUo fcilicet putillo , unde ducan- 
tur relia rationem auferentes , indeterminato : ita etiam iti 
his quatuor Locis Jive Capitulis , invenimus rellas omnes , da- 
tam rationem abfeindentes , contingere Curvas binas Para- 
ho/icas {quas conjugatas appellare luet.) Simulque nobilem , 
ac, quantum (cio, novam Parabola; proprietatem , deferibenda ? 
Curva aptijjimam, patefecimus. ‘Demonflrat enim Apollo- 
nius rationes maximas Jy minimas ejle ut © H, jive relia 
parallela , ad E z -|- E G ± J 4 E Z r» E 0 : adeoque data ratione 
q ttAvis, ut m ad n, maximas ac minimas rellas parallelas, 
quales 0 H, reperiri, capiendo eas ad E z E © ± J 4 E Z in 
EO ut n ad m. Stante autem E z, ac fluente E © ; patet 

- x E Z -{- E 0 r ellam lineam Curva; diametrum defignare 

cum E © incipientem. Quadratum autem partis alterius five 

. m* 
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m * 

— x 4 E Z x E 0 augeri in ratione ipfius E 0 , ut Abfciffa ; adeo- 

que—f 4EZ 'ut E © ejl ordinatim applicata Curva, quam 

contingunt punfla omnia H ; qua proinde Tarabola ejl : ut- 
pote cujus notiffima eft proprietas , ut quadrata Applicatarum 
Jint in ratione Abjcijfarum. 

Quocirca Tarabolas binas , quas contingunt refla omnes a. 
datis reflis datam auferentes rationem , hunc in modum de- 
fignare licet. Sint refla dua pofitione data A B, r A feje in- 
ter fecant es in punflo E ; ac in r a fumatur punflum Z : oper- 
tet invenire Curvas illas quas contingunt refla omnes quo- 
vis modo abjeindentes rationem E A ad Z K five m ad n. Ca- 
piatur in refla E A quodvis punflum 0 ; ac per ©^>Z du- 
cantur ipfi A B parallela © H, Z N. Tonatur E 2 ipji E Z a- 
qualis , ac fiat E o =r E n ad E Z = E s ut m ad n\ ac datis 
punflis O Jy n ( in quibus continget refla A B utramque cur- 
vam ) junflijque Jy produflis H O, H n, erunt ipfa utriufque 
Tarabola diametri. Occurrat autem diameter 2 O parallelis 
© H, Z N in punflis 2 fy P ; ac 2 E erit ad E O, hoc ejl n ad 
rapit 2 e, five E Z -J- fi ©, ad 0 2 ; qua proinde aquabitur ipfi 

m .... - m . 

— x EZ-j- E 0; ac ZP aqualis erit ipfi — x 2 E Z : adeoque 

m 1 

ejus quadratum — - x 4 E Z x E Z. Ob Tarabolam autem erit , 

ut O P ad o 2 , hoc ejl E z ad E ©, ita quadratum e x Z P vel 
P N, ad quadratum ex 2 M vel 2 H ; quod proinde habebitur 

m 2 , , m ... 

— x 4 E Z tn E © : ejufque latus — y 4 E z x E 0 erit ipja 

2 M vel 2 h. Quapropter differentia ipfarum © 2, 2 M, five 
©M, w/«(/EZ+E0 — V 4 E Z xE 0 »/ «r««- 

demque Jumma y five © H, erit <*</EZ-{-E@ + V 4 E Z x E 0 
etiam ut m ad n. Efl igitur ratio m ad n, five EA ad Z K, 
extrema illa qua auferri pol ejl d reflis per punfla H, M du- 
cendis : quemadmodum ex determinationibus Apollonii tna- 
nifefium ejl. Tarabola autem deferibenda Latus reffum ha- 
bebitur capiendo illud ad P Z ut P Z ad P O ; unde Curvam 
ipjam per punfla ducere pronum efl , Aleta autem Tarabola. 

eajdem 
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eafdem omnino habet ordinattm applicatas cum prior e, ad ean- 
dem difiantiam reti* parallela H ©, a communi Tangente A B. 

2)efcriptis autem Curvis \ dico omnes retias eafdem con- 
tingentes abfcindere rationem aqualem rationi Eo ad ZE, 
juxta omnes modos quibus jieri potejl ; ubicunque fuerit 
puntium datum H, e quo educenda junt retia. Nam Ji pro- 



ponatur illud fupra Vertices Tarabolarumfive a retia A B ver- 
fus r ; Jemper duci pojlunt quatuor Tangentes ad modum 
quatuor cajuum Loci quarti. Si fuerit puntium H in retia 
Z N, habebuntur cafus tres Loci quinti ; ac patet quod 'm cajii 
tertio impojfibile fit Tangentem ducere , mfi Z H excejlerit 
ipjam Z N, vel major fuerit quam quater E O. Si fuerit pun- 
tium H infra retiam N Z T, verjus a ; Tangentes defignabunt 
omnes retias juxta quatuor Cafus Loci fexti ducendas. Quod 
fi fuerit h intra datas parallelas A B, N T ; habebimus omnes 
Cafus Loci Jeptimi ; ea ubique lege, ut fi puntium reperiatur 
intra ambitum alterutrius Curva, duobus tantum modis pof- 

fibilc 
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JibileJit Tangentes ducere ; nempe qux tangant alteram. St 
tangat punitum H ipfas Curvas , tantum modis fiet-' 

St vero extra Curvarum ambitus inveniatur punitum, tum 
quatuor modis duci pojiunt Tangentes : duobus nempe juxta 
Cajus primos jy tertios Locorum fextify Jeptrmi ; ac duobus , 
juxta caJus Jecundos eorundem Locor um,' quoties collocatur 
punitum in Jpatus inter utramque Parabolam intermediis : 
vel etiam duobus , juxta Cajus quartos eorundem , Ji in /pa- 
tiis externis tjy infinitis A o N, B n T punitum H inveniatur : 
quae omnia comciduut cum iis qua in cajiubus determinatis 
tradit Apollonius. 

Caveat tamen Leltor ne credat has Parabolas,quafi ad com- 
politionem requjitas , defer ibi oportere. Haud enim Geometra 
Curvas Conicas ad eff eltionem 'Planorum Problematum ( quale 
efi hoc ) adhibere convenit. At vero ad plenam Jolutionem , 
Locum, ut vocant , Jeu punita omnia rem propofitatn pra- 
Jlantia exhiberi petunt hodierni Artifices ; in quorum gratiam 
pracedentia Jubjunximus. 

Occafmie autem hujus Loci dejignandi , incidi in Propofi- 
tionem perpulchram , quaeque nova mihi vija efi. viz. Si 
tres reltat contingant Parabolam , ut H K, K Z, E A ; ac datum 
fit in altera punitum contaltiis ut L ; dantur etiam in reliquis 
punita contaltiis. Nam L K ejl ad E A ut E z ad E o ; ac E z efi 
ad K A ut K E ad A H : quia 7 angentes Parabola auferunt fem- 
per Jegmenta in data ratione. Latis etiam quatuor Tangen- 
tibus ab j que punito, dantur etiam in omnibus punita con- 
tuituum. ‘Ducatur enim Tangens quarta , ut i x 4>T, occur- 
rens ipfi A B m ‘t’, ac Curvam contingens in x. Dico quod 
A T erit ad E I ut A K ad E Z, ac in eadem erit ratione K E 
ad AH; data ergo junt punita Z jy H. Pariter K T : K A : 
E$:£0(^KA.:KT::i4:ix, Vel etiam E K: k i : :<*T: 
T x, *f\K E: JB it : r A <P ad A Q.- Qu<e omnia manife/la fiunt, 
ex eo, qmd reltas quatuor Parabolam contingentes, ita fiefe in - 
terfecare uecejfe fit, ut quaslibet Tangens Jimiliter dtvifa Jit , 
{ /ive in partes, proportionales ) ad punita interjeliionum jy 
cont altuum- •. ~ u.V"-' < i '.A-. *. v • . .1 

Datis' autem quatuor Tangentibus j Curva ipfias contingens ' 
fhitim, abjque omni praparattene , dejeribi potefi. Dtvija 
enim utroque relta E i, T a in partes quothbet numero asqua-' 
les, continuanda eji Jimitium pavtium dj punitio utnnque- 
• $ in 
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in infinitum ; partium Jcilicet ipfius E i verfus K <fy 1 : par- 
tium vero ipfius A T verfus H <q? K. Deinde jungendo omnia 
ordine punfla ad contrarias partes fumpta , nempe punfla in 
K T cum puti fi is in I Z ; illa vero in A H cum correjpondenti- 
bus in E K ; habebimus Curva Tangentes quot libet. Ad has 



vero manifefium efi, fi parum diftent Tangentium inter feffi- 
cnes inter Je, tutius duci pofie Curvam quafitam, quam per 
punfia methodo operofion invenienda , ut expertus fateberis. 
JLodemque omnino modo dejcribenda efi Tarabola, datis tri- 
bus Tangentibus fy punfio contafiis in aliqui earum. Sed 
ad Apollonium redeamus. 
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'De Sectione rationis , 

SIVE 

nEPI AorOT AIIOTOMH2, 
LIBER POSTERIOR. 

S INT duae redtae pofitione datae ut a b, a e, fele inter- 
lecantes in pundto M; fumatur autem in redla ab 
pundlum r, & in redta a e pundlum Z. Sit vero imprimis 
pundium datum H intra angulum amb. Ac duci poflunt 
redlae per pundlum H, ita ut legmenta in ratione dati re- 
ledlae fint juxta quinque modos : vel enim 'ablcindentur i 
redlisTB, ZE; vel i redtis rB, ZM; veli redlis Za, ta; 
vel i redis Z A, TM; vel denique i redlis a z, r B. 

Caf. I. Ducatur jam juxta modum primum redla HP au- 
ferens ab ipfis r b, z E rationem rnadzp aequalem rationi 
datae : jungatur redla 
HT. Quoniam vero ^ 
pundlum r datur, at* h 
que etiam pundlum Y 
h, erit redla r H po- 
fitione data ; dati au- 
tem politione redii 
EZ, datum erit pun- 
dlum occurjus 0. Per 
pundlum 0 agatur 
redla k a ipfi A b pa- 
rallela. Cum autem 
redla illa per pun- 
dlum datum 0 ducatur, redlaeque datae A B parallela Gt,ipla K A 
j pofitione 
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politione data eft : dantur autem redtx r H, © H, ob data 
pundta r,©,H; adeoque ratio TH ad H©, hoc eft ratio rn 
ad 0 N, etiam datur. Sed ratio r n ad ZP data eft, adeoque 
ratio © N ad Z P habetur. Jam redtx duae K A, a E po/itionc 
dantur, ac in redta K A notatur pundtum 0, in ips& vero a e 
pundtum Z; datum autem pundtum H eft intra angulum a ©A. 
Ducenda eft igitur redta ut h p, quae auferat ab ipfis ratio* 
nem datam 0 N ad Z P. Datur autem redta H P, dati ratione 
ill&; per ea quae demonltravimus in libro primo, JLx>co 
quarto & Cafu primo. Hoc eft quod voluimus oftendere in 
hoc Cafu. 

Componetur autem problema in hunc modum. Sit ratio 
data ficut N ad o : ac hat ut r H ad H © ita N ad 2. Dantur 
autem dux redta: in eodem plano, nempe K A, a E; & in 
redta k a fumitur pundtum ©, in redta vero A E pundtum 
Z: ac datum eft pundtum H intra angulum a© A. Ducatur 
igitur redta H n P, juxta modum deicriptum in cafu primo 
loci quarti, qux auferat rationem 0N ad ZP, ficut 2 ad o. 
Dico quod haec redta H np folvit problema. Quoniam enim 
h r eft ad h © ut r n ad © N ; ac n eft ad 2 ut H r ad h 0 : 
erit r n ad © N ficut N ad 2. Eft autem © N ad Z P ficut 
2 ad O; adeoque ex xquo r n erit ad Z P ficut N ad O : ac 
proinde redta H p folvit problema, eaque fola. Q^E. D. 

CaJ. II. Ducatur jam, juxta cafum fecundum, redta H P 
auferens a redtis Z M, r b rationem r n ad Z P xqualem ra- 
tioni datx. Jungatur redta r H occurrens ipji A E in punfto 
© ; ac per datum punftum © duc reSiam K A ipji A B paral- 
lelam , qua proinde pofitione data ejl. Datis autem pundtis 
r, 0 , H dabitur redta utraque r H, H © ; adeoque ratio ea- 
rundem datur. Quoniam vero r n eft ad 0 N ut r H ad 
H ©, ratio quoque r n ad 0 N data eft. Sed & ratio r n ad 
Z P datur ; ratio igitur © N ad Z P data eft. Datis autem po- 
fitione duabus redtis in eodem plano, nempe KA, AE; 
in redta k a fumitur pundtum ©, in redta vero a e pundtum 
Z : datum autem pundtum H cadit intra angulum a © A. Du- 
cenda eft igitur redta H P, qux data erit per ea qux demon- 
ftravimus in libro primo, ad Loci qnarti Cafum fecundum. 

Ad com politionem autem requiritur, ut ratio data majot 
iit ratione r M ad M z. Etenim cum redta r n major fit quam 
r M, ac Z P minor quam Z M ; erit ratio rxr ad r M major ra- 

1 2 tione 
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tioile 2 P ad Z M ; ac permutando erit ratio r n ad Z P major 
ratione TM ad MZ. Oportet igitur rationem datam majo- 
rem efle ratione r M ad M z. Conftruetur autem problema 
ad hunc modum. Manentibus prius delcriptis ; fit ratio data 
ficut N ad o, qus major fit ratione rM ad MZ. Jungantur 
H r, H M, ac fiat ut H r ad 0H ita N ad 2. Quoniam autem 

Hr eft ad ©HutN ad 2,& N , 

r Meft ad ©3 utHr ad ©H, 

erit r m ad ©2 ficut N ad 2. 

Sed ratio N ad o major eft ' 
ratione r M ad M z : quare e 
ex sequo ratio 2 ad O major 
erit ratione ©2 ad MZ. 

Igitur fi velimus ducere re- 
dlam per pundlum H, juxta 
cafum fecundum Loci quar- 
ti, quae auferat i redlis k a, © Z rationem aequalem rationi 
2 ad O ; occurret illa redis Z M, hoc eft, cadet ultra pun- 
dtum M. Nam fi propior fuerit pundlo ©, abfcinderetur ra- 
tio minor. Fiet autem compofitio ut in Cafu fecundo Loci 
quarti. Ac redii hp auferente rationem ©N ad PZ aequalem 
rationi 2 ad O; dico quod ipfa HP fatisfacict problemati. 
Quoniam enim rH eft ad H© in ratione N ad 2, ac r n eft 
ad ® N ut r H eft ad H ©, erit etiam r n ad © N ficut N ad 
2. 'Sed ©N eft ad PZ ficut 2 ad o : quare ex aequo rn 
erit ad PZ in ratione N ad o. Quapropter redta hp folvit 
problema, eaque fola. Qi E. D. 

' Caf. III. Ducatur jam, juxta modum tertium, redla HP au- 
ferens i redlis r A, Z a rationem FP ad ZN squalem rationi 
datae; dejungatur r H. Datis pundlis r & H datur etiam redla 
rH ' Sed redla a E politione datur, ergo datum eft pundlura 
©. Per pundlum ©ducatur redla parallela ipfi ab, ut ka ; 
igitur redla K A politione datur. Datis autem redii k a, pun- 
dlifque r, H,© ; utraque redla TH, H© datur, earundemque 
fatio. Sed ut rH eft ad H©, ita rp ad n©; ratio itaque 
r P ad n © datur : ratio autem r P ad Z N datur, adeoque ra- 
tio n© ad ZN data eft. Jam funt duae redis lines in eodem 
plano, nempe KA, At; ac notatur redla k a pundlo ©, redla 
vero A E pundlo Z : pundlum autem H, unde ducenda eft 
redla fecans, cadit intra angulum A © A. Ducenda eft igitur 

redla 
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refla H ri auferens rationem n 0 ad N z. At data erit refla 
H n P, juxta ea quas demonftrantur in Libro primo, Loco 
quarto ac Cafu tertia Q. E. I. 

Sic autem compo- 
netur problema. Sit 
ratio data licut N 
ad O ; ac manentibus 
defcriptis, Hat ut Hr 
ad H 0 ita N ad 2. 

Cumque K A , a E 
fint duae reflae in eo- 
dem plano politione 
datae; ac in refli K A 
fumatur punflum ©» 
in refli vero A E 
punflum Z; ac fit 
punflum datum H intra angulum A 0 A : ducatur igitur 
refla Hn, juxta Cafum tertium Loci quarti, quae auferat ra- 
tionem ©n adZN aequalem rationi 2adO; ac producatur 
eadem ad P. Dico quod refla hp fatisfacit problemati. 
Etenim rH eft ad H 0 ficut N ad 2 ; atque adeorP eft ad 
©n ut N ad 2. Sed ©n eft ad zn ficut 2 ad o : quare ex 
aequo erit r P ad Z N ficut N ad o. Refla igitur h p folvit pro- 
blema, eaque lola. Q. E. D. " . i ^ . 

Caf. IV. Ducatur jam refla HP, juxta Cafum quartutto, au- 
ferens h. reflis TM, Z a fegmenta TP, ZNm ratione dati. 
Junge rH, & cum punfta r & h dentur, data erit refla HT; 
ac dati refli a b, eft etiam punflum © datum. Per punctum 
© agatur refla K a ipfi ab parallela, ac refla ka datur po- 
Jitione. Quoniam autem punfla r, H, 0 data funt, reflae duae 
r H, ©H etiam dantur; unde ratio rH ad Hodata elf Sed ut 
TH ad H0 itarTPad ©n, ratio itaque rP ad ©n datur. 
Dati autem ratione r P ad ZN, dabitur quoque ratio on ad 
ZN. Jam duae reflae ka, a e dantur politione in eodem 
plano, ac refla K A notatur in punfto © ; refla vero a E in 
punflo Z : punflum autem datum eft punflum H, intra an- 
gulum A 0 a. Ducenda: elt igitur refla ut HP, quae auferat 
rationem ©n ad ZN. Datur autem refla HP per ea quae de- 
roonftrantur in Libri primi Loco quarto ac Cafu fecundo. 
Necefle eft autem ad Conftruflionem ut ratio propofita mi- 
nor 
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nor fit ratione r M ad MZ, Quoniam enim reita M r 
major elt quam rP, ac MZ minor quam ZN, erit ratio Mr 
ad TP major ratione MZ ad ZN; quare permutando, ratio 
Mr ad MZ major erit ratione TP ad ZN. Sed ratio rp ad 
ZN eft ratio data; oportet igitur rationem, ad conftruendum 
propofitam, minorem etfe ratione r M ad M Z. 

Componetur pro- 
blema hunc in mo- 
dum. Manentibus de- 
fcriptis, fit ratio data 
ficut N ad O, quae fit 
minor ratione TMad 
MZ. Jungatur hm, 
ac fiat ut r H ad H 0 
ita N ad 2. Quoni- 
am autem ut th ad 
H © ita r M ad 0 S ; 
ac r H ad H 0 efl ut 
Nad 2:rM igitur erit 
ad 0 s ficut N ad 2. Sed ratio r M ad M Z major efl ratione 
N ad o : quare collatis confequentibus erit ratio © s ad M Z 
major ratione 2 ad O. Reila igitur duita per punitura 
H, auae auferat k reitis © A, Z0 rationem aequalem rationi 
2 ad o, occurret r citae ©M. Expofitis enim duabus reitis 
K a, ^ e, fumitur in K A punitum 0 ; in reila vero a e pun- 
itura Z. Punitum autem datum H efl intra angulum a 0 a : 
quare, fi ducatur, per Cafum fecundum Loci quarti,reita H M, 
gus auferat rationem qs ad mz majorem ratione 2 ad O; 
ac deinde proponatur aliam ducere, ut reita h n, quae auferat 
rationem aequalem rationi 2 ad O; cadet illa citra punitum M, 
five inter punBa 0 M : quia juxta praefcnptum Cafus illius 

reitae propiores punito 0 auferunt rationes minores quam 
quae funt remotiores ab eodem. Produil4 autem reiti HN 
ad P, dico quod hp fblvit problema. Etenim ut r H efl ad 
H 0 ita r P ad 0 n ; adetque T V efl ad ® n ficut N ad 2. 
Sed 0 n efi ad ZN ficut 2 ad o : igitur ex aequo r.P erit ad 
ZN ficut N ad o. Quare reita HP fatisfacit problemati. 

a e. d. 'i ^ 

CaJ. V. Ducatur juxta Cafum quintum reila PN, auferens 
abipfis z a, r b rationem rw adZP aequalem rationi datae. 

Junge 
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Junge r H, ac datis punitis r & H reita th datur. Cumque 
reita A E politione datur, etiam punitum 0 datur. Duili 
dein per punitum 0 reili ipfi a b paralleli ut K A, iplius 
K A politio data erit. Quoniam autem punita r, h, 0 dan- 
tur, reitae etiam H r, H © habentur atque ratio earundem. 
Ut autem th ad H 0 ita r n ad ©n; quare ratio r n ad en 
datur. Sed & ratio rN ad ZP datur, adeoque ratione n ad 
z P data eft. Jam reitae duae K A, A E dantur poGtione, ac 
fumitur in reita K a punitum ©, in reita autem A E pun- 
itum Z ; punitum vero datum H e£l intra angulum a © A : 
ducenda eft igitur reita ut n P, auferens i reitis illis ratio- 
nem 0 n ad z p. PoGtione autem datur reita P n, per de- 
monftrata in Libri primi Loco quarto ac Cafu quarto. 
Quod erat inveniendum. 

Conftruetur 
autem proble- 
ma hunc in 
modum. Sit 
ratio data ftc- 
ut N ad . O ; 
ac manentibus e 
defcriptis, Gat 
utHr ad H0 
ita N ad 2.Da- 
tis autem po- 
Gtione in eo- 
dem plano du- 
abus reitis K A, A E ; in ipfa K A fumitur punitum 0 , in reita 
vero a E punitum Z. Punitum autem datum H eft intra an- 
gulum a © a, & ratio auferenda eft ut 2 ad o. Ducatur 
jgitur, juxta Cafum quartum Loci quarti, reita n P, quae au- 
ferat figmenta © n ad Z P, rationem habentia aequalem ra- 
tioni 2 ad o : datur itaque reita n P, quae producatur ad N. 
Dico quod reita PnN iolvit problema. Etenim ut HT ad 
H© ita r N ad ©n. Sed Hr eft ad H0 Gcut n ad 2; quare 
rNeft ad ©nut N ad 2. Eft autem ©n ad zpGcut 2 ad o: 
quare ex aequo erit r N ad P z Gcut N ad o. Q. E. D. 


LOCUS 

l ' . 
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LOCUS SECUNDUS. 

Sint jam duae redae infinitae pofitione datae, ut AB, a E, 
feje inter (ecantes in punSto M, ac fumatur in reda ab 
pundum r, in reda vero a e punctum Z. Sitque datum 
pundum H intra angulum em b. Cadat autem imprimis reda, 
perpundumHduda ipfiAB parallela, fuper ipfum pundum 
datum Z. Ac redae per pundum H dudae habebunt quatuor 
Cafus. Vel enim fegmenta abfciira erunt k redis tb, ZE; 
vel i redis TA, Z a ; vel i redis r M, M Z; vel denique ab 
ipfis TB, ZA. 

Caf. I. Cadat autem imprimis, juxta Cafum primum, reda 
NHP, fecans a redis tb, ze rationem r N ad ZP aequalem 
rationi datae. Junge rH; ac datis pundis r & H, ac redi 
Z E pofitione dati, ipfa rH ac pundum 0 dabuntur. Du£ti- 
que per pundum 0 redi ipfi AB paralleli, ut K A, ipfa quo- 
que K A pofitione datur. Dantur autem utraeque rH, ©h, 
atque adeo earundem ratio datur. Ut autem rH efl ad H0 
ita r N ad 0 n, quare ratio r N ad 0 n data eft. Dati au- 
tem ratione TN ad Z p, ratio quoque Q n ad Z P datur. Jam 
vero redae duae 
in eodem plano 
politione dan- 
tur, nempe K A, 
a E; ac fumitur 
in reda K A 
pundum 0, in ^ 
ipsi vero a E 
pundum Z. Da- 
tum vero pun- 
dum H ponitur 
intra angulum 
E 0 A ; cadit 

etiam reda per pundum H duda ipfi A B parallela, fupec 
pundum z. Ducenda elt igitur reda H P, quae auferat ratio- 
nem rationi ©n ad ZP aequalem. Reda autem PHN pofi- 
tione datur, per demonflrata in Libro primo, ad Cafum pri- 
mum Loci quinti. Q. E. 1 . 

Sic autem componetur problema hoc. Manentibus delcriptis 
ac juxta prsefcriptum propofitionis difpolitis 5 lit ratio data 

ficut 
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ficut N ad o, ac fiat ut r H ad H 0 ita N ad 2. Dantur autem 
duae redae in eodem plano, puta KA, A E, quarum KA nota- 
tur in pundo 0, A E vero in pundo Z ; pundum autem da- 
tum H eft intra angulum E© A ; ratio vero auferenda efl ut 
2 ad o. Ducatur itaque reda n P, juxta Cafum primum Loci 
quinti, (quia reda parallela cadit fuper pundum Z) aufe- 
rens rationem ©ri ad ZP aequalem rationi datae 2 ad O; ac 
produdtsl red4 PHri ad N, dico quod ipfa NHP fatisfacit 
problemati. Quoniam enim r H eft ad H 0 ut r N ad 0 n; ac 
r H eft ad H 0 etiam ut N ad 2 : idcirco r N eft ad © n ut N 
ad 2. Sed ©n eft ad PZ ficut 2 ad O; quare ex aequo erit 
TNadPZ ficut N ad O: reda itaque PHN folvit problema. 
Q. E. D. 


A — V 


Caf. II. Ducatur jam juxta modum fecundum reda H P, 
auferens \ redis r A, Z A rationem r P ad zn aequalem rationi 
datae. Junge r H, ac cum pundum © detur, ducatur per idem 
© reda parallela ipfi AB, ut K©A: reda itaque K 0 A poli- 
tione datur. Datur autem ratio Hr ad © H ; cumque TP efl 
ad © N ficut H r ad © H, ratio quoque TP ad © N datur : fed 
& ratio TP ad z n datur ; quare ratio 0 N ad z n etiam da- 
tur. Jam redae duae KA, a E dantur politione ; ac fumitur 
pundum © in reda KA, 
in ipfa vero A E pun- b' 
dum Z; ac datum pun- 
dum H eft intra angu- 
lum E © A: reda autem 
parallela cadit, fuper 
pundum Z Ducenda efl 
igitur reda utHN, au- 
ferens rationem illam 
©N ad zn k redis ©K, 

Z a. Hsc autem reda 
H n N politione datur, 
juxta demonftrata in 
Libro primo, ad Cafum fecundum Loci quinti. Q. E. I. 

Hoc autem problema fic conflruetur. Maneant jam de- 
fcripta quemadmodum docuimus; ac fit ratio data ficut N 
ad O. Fiatque ut HTad H0itaNad 2. Sunt autem duae 
redae datae in eodem plano, nempe KA,ae; & habetur in 
redit K A pundum 0, in ipsa vero a, E pundum Z; datum 

K quoque 
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quoque pundum h eft intra angulum E0A: reda autem 
parallela cadit fuper pundum datum Z, ac ratio data ea eft 
quae S ad O. Ducatur igitur reda H n N, juxta cafum fecun- 
dum Loci quinti, auferens rationem 0 N ad Z n aequalem 
rationi S ad O, ac producatur ea ad P. Dico quod reda HP 
folvit problema. Quoniam enim H r eft ad H0ut TP ad 

0 N ; atque etiam H r eft ad H © ut N ad S : erit quoque r P 
ad © N ficut N ad 2. Sed 0 N eft ad zn in ratione 2 ad O : 
quare ex aequo TP erit ad zn ficut N ad O. Reda igitur 
HriP fatisfacit problemati. Q. E. D. 

Caf. III. Ducatur juxta Cafum tertium reda HP auferens 

1 redis rM, zm rationem r P ad zn aequalem rationi datae.' * 
Jund! HT, per pundum © ducatur reda KA ipfi AB pa- 
rallela, ac reda K 0 a datur politione. Quoniam vero H r 

eft ad H © ficut P r ad 
© n, ratio P r ad © n 
datur ; ac data, ratione 
P r ad Z n, ratio etiam 
© N ad zn datur. Dan- 
tur autem politione duae 
redae in eodem plano 
nempe KA, af.; & in 
reda KA pundum 0, 
in A E vero pundum 
Z datur: datum autem 
pundum H eft: intra an- 
gulum E©A ; ac reda 

parallela cadit fuper pundum Z. Ducenda eft igitur reda 
H n, quae abfcindat rationem © N ad Z n aequalem rationi 
datae. Datur autem pofitione reda Hrr, quae folvet proble- 
ma, per ea quae demonftrantur in Libro primo, ad Cafum ter- 
tium Loci quinti. Q. E. I. 

Determinatur autem hunc in modum. Manentibus jam 
defcriptis, reda Z © vel minor erit quam redta © M, vel ma- 
jor di. Sit autem imprimis non minor el ; ac jungatur HM. 
Dico quod reda H M aufert rationem r M ad M Z majorem 
quavis alii ratione, quae ^ quibufcunque redis per pundum 
H dudis» redifque TM, m © occurrentibus abfcindi poffint. 
Ducatur enim alia reda ut HriP. Quoniam vero reda Z0 
non minor eft quam ©M, redaHM auferet rationem ez 
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ad ZM eo majorem quo propior efl redx ablcindenti ratio- 
nem maximam ; adeoque majorem e& quae relecatur ab H n P : 
juxta demonftrata in Libro primo ad Loci quinti Cafum terti- 
um. Ratio igitur esadZM major efi ratione © N ad zn, ac 
permutando ratio se ad © N major erit ratione MZad z n. 
Cum autem ratio 29 ad © N ett ut r M ad r P, ratio r M ad 
r P major erit quam MZ ad zn. Permutando itaque ratio TM 
ad M Z major erit ratione r P ad n Z : quare reda H M au- 
fert rationem TM ad MZ majorem quacunque alia ratione, 
quam abtcindere poflit reda quaevis per pundum H duda 
redilque ©M, mt occurrens. Q E. D. 

Quod fi Z © minor fit quam reda © M ; fiat e N ipfi Z © x- 
qualis : ac jundam H N ptoduc ad O : junge etiam H M Dico 
redam H N o auferre rationem r o ad ZN majorem quavis aliti 
ratione, ^ red& qualibet per pundum H ducenda, totique 
redx r M occurrente ablcifitl : quodque reda H M abfcindit 
rationem r M ad MZ minorem quilibet ratione, a redi per 
pundum h dudi ipGque o M occurrente, ablati. Ducatur 
enim redta alia ut 
H n p occurrens redx 
r o. Quoniam autem 
reda Z © xqualis efi 
ipfi ©N, politione da- 
tur reda H N o, aufe- 
rens rationem ©2 ad 
Z N maximam;per Lo- 
ci quinti Cafum ter- 
tium Lib. I. Ratio 
igitur ©2 ad ZN ma- 
jor cll ratione ©2 ad 
Z P, ut ibidem demon- 
ftratur. Permutando 
autem ratio ©2 ad 
0 s major erit ratione Z N ad Z P. Sed ratio 0 2 ad 0 s eft 
ut ro ad rri; quare ratio ro ad rn major efi ratione 
Z N ad ZP: ac permutando, ratio r o ad L N major erit ratione 
riW ZP. Ac pari modo probabitur quod, ii ducatur reda 
quxvisalia per pundum H, occurrens ipfi o M, reda HNO 
auferet rationem r o ad ZN maximam. Dico prxterea quod 
reda hm .aufert rationem tm ad mz minorem quavis alii 
, K 2 ratione. 
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ratione, qux refecari poflit i redti qualibet per punitum H 
dudti, iplifque O M, M N occurrente. Educatur enim redta 
aliaipfam OM interfecans, ut HTT*. Quoniam vero redta 
H N o abfcindit rationem maximam, ac redta HTT eidem 
propior elt quam redta H M ; ratio 0 T ad Z r major erit ra- 
tione © A ad Z M: ac permutando ratio 0 T ad 0 A major erit 
ratione Z T ad Z M. Sed © T eft ad 0 A ut r $ ad r M ; quare 
ratio r* ad TM major eft ratione ZT ad ZM, ac permutando 
ratio r <!> ad Z T major erit ratione r M ad M Z : adeoque ra- 
tio r M ad M Z minor eft ratione r * ad Z T. Redta igitur H N 
aufert rationem r o ad N Z majorem quavis ratione, quae ie- 
cari polfit & redtis per H dudtis, ipfique r M occurrentibus : 
redta vero H M aufert rationem r M ad M Z, minorem qualibet 
alia redti ipli o M occurrente. E. D. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus jam defcriptis, redta Z © vel minor erit quam 0 M vel 
major ea. Sit autem imprimis redta Ze non minor quam 
© M. junge HM, ac redta H M fecabit rationem TM ad M Z 
majorem quavis ali4 ratione, i redti quilibet per pundtum H 
dudti ipfique r m occurrente, abfcifsi. Jam fi ratio adcon- 
llruendum data 
fuerit ratio r M 
ad M Z,redta H M 
Jattsfacit proble- 
mati. At fi ma- 
jor fuerit ratio 

juam r M ad MZ ^ 

non componetur 
problema ; quia 
redta H M aufert p 
rationem r M ad 
M Z maximam, r 
Quod fi minor 
fuerit ratione r M ad M Z uno tantum modo conflruetur. Pro- 
pofiti autem ratione N ad O minore quam r M ad MZ; fiat 
ut r H ad H © ita N ad 2 : ac ducatur per pundtum © redta 
K © A ipfi ab parallela. Quoniam autem rH eft ad H© 
ficut r M ad © a» atque r H eft ad H © ut N ad 2, erit etiam 
r M ad 0 s ficut N ad 2 ; ac invertendo erit es ad r M ficut 
2 ad N. Sed ratio r M ad MZ major elt ratione N ad o ; 
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igitur ex sequo erit ratio 0 E ad M z major ratione 2 ad o. 
Jam dantur politione reitse duse K A, A E, quarum K A nota- 
tur in punito 0, A E vero in punito Z: cadit autem reita 
parallela fuper punitum Z, ac reita 0 Z non elt minor quam 
0 M ; reita vero H M aufert rationem maximam, nempe 0 & 
ad MZ, qua minor eft ratio 2 ad O. Ducatur itaque reita 
per punitum H, juxta Cafum tertium Loci quinti, quse aufe- 
rat k reitis 0 A, Z M rationem rationi 2 ad o sequalem. 
Quod quidem fieri poteft duobus modis ; fed una tantum b 
reitis occurret reitse 0M, alteri ultra punitum M cadente. 
Sit autem reita illa H N n, auferens rationem N0 ad zn 
sequalem rationi 2 ad o. Dico quod reita HNnP folvit 
problema. Nara r H eft ad H © ut r P ad © N, ac r H eft ad 
H © ut N ad 2 ; adeoque r P elt ad © N ut N ad 2. Sed © N 
elt ad zn ficut 2 ad o: quare ex sequo TP erit ad ZTl ficut 
N ad O. Igitur reita HP latisfacit problemati. E. D. 

Jam fit reita Z0 minor quam ©M. Fiat reita ©n aequa- 
lis ipfi Z ©, ac junita H n producatur ad O. Jungatur etiam 
HM ; ac reita Hno auferet rationem r o ad zn, majorem 
quavis ratione i* qualibet reitsl per punitum Hduiti ac reilae 
r M occurrente ablcilsS. Reita vero H M ablcindet rationem 
TM ad MZ minorem qualibet ratione i reitis per H duitis 
iplique M O occurrentibus auferenda. Reita enim H n o (per 
Cafum tertium Loci quinti ) lecat rationem ©N ad zn ma- 
jorem ratione © A ad M Z; ac alternando erit ratio 0 N«</ 0 A 
major ratione Z n ad M Z. Sed 0 N elt ad 0 A ficut r O ad 
r M ; quare permutando ratio r o ad zn major erit ratione 
TM ad Z M. Reita igitur H o abfcindit rationem r o ad zn, 
majorem quavis alia ratione k reiti ipfi TM occurrente ab- 
fcifsst. Reita vero HM aufert rationem TM ad MZ minorem 
ratione quavis quse fecatur i reitis ipli o M occurrentibus. 
Ducatur enim reita HTT ; cumque ea propior fit reitse ma- 
ximam rationem auferenti quam HM, reita HTT majorem 
auferet rationem quam H M ; adeoque ratio © T ad Z T major 
erit ratione © A ad M Z, ac permutando ratio © T ad<3> A ma- 
jor erit ratione ZT^MZ. Sed © T elt ad 0 A ut r * ad r M ; 
quare alternando ratio r* ad ZT major eft ratione TM ad 
M Z : adeoque reita H M aufert rationem minimam. Igitur 
fi proponatur ratio ad componendum, quse fit sequahs ra- 
tioni r o ad Z n, fola reita H o fatisfacit problemati, quia 
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.ratio efl maxima. Qu4 Ii major fit ratio, non componetur,quia 
major efl maxima. Quod fi fuerit minor quam ratio ro ad 
Zn, major vero quam TM ad M Z; tum problema duobus 
modis effici potefl, nempe ab utroque parte redtae H NO. Si 
-vero non fuerit major ratione r M ad M Z, tum uno tantum 
modo componetur, nempe inter O & r. Imprimis autem fit 
ratio data,ficut n ad o, minor ratione ro ad zn, major vero 
quam r M 
ad M z : & 
fiat ut F H 
ad h 0 ita 
N ad 2,ad- 
teoque r o 
ad N 0 e- 
rit ut N ad 
2; ac in- 
vertendo 
;erit n 0 
ad r o fie- 
nt 2 ad N. 

Sed ratio 
r o ad n z 
major efl 

ratione N ad O : quare ex aequo ratio N © ad n Z major erit 
ratione 2 ad o. Quinetiam cum ratio r h ad H 0 fit ut N ad 2, 
atque etiam ut r M ad 0 A ; erit r M ad 0 A ficut N ad 2 ; ac 
invertendo © a ad r M ut 2 ad N. Sed ratio r M ad M Z mi- 
nor efl ratione N ad o : quare ex aequo ratio 0 A ad M Z 
minor erit ratione 2 ad O. Probavimus autem rationem © N 
ad nz majorem efle ratione 2 ad o ; ac redla Hn maximam 
aufert rationem per demonflrata in Cafu tertio Loci quinti. 
Si itaque ducantur, ad modum Cafus tertii Loci quinti, redtae 
.per pundlum H, quae auferant ab ipfis © A, z a fegmenta quae 
iint inter fe ut 2 ad o, habebuntur duae redtae, ab utraque 
fciiicet parte ipfius HO; quarum altera ut HSP occurret 
redlae ©n. Dico quoque alteram redtae riM occurfuram. 
iQuoniam enim redtae propiores ipfi H o femper auferunt 
rationes majores quam redlae remotiores ab e fidem ; ac ratio 
2 ad o major efl ratione ©A ad Mz: redla illa, quae per 
pundlum h dudta abfeindit rationem 2 ad 0, propior erit ipfi 

«-• . ; OH 
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OH quam redta HM. Duili igitur redii HTT ac produdii 
in *: dico hanc quoque fatisfacere problemati. Nam Hr eft 
ad H 0, hoc eft r * ad 0 T, ficut N ad 2 ; ac © T eft ad Z T 
fictu 2 ad O ; quare ex sequo erit r $ ad ZT licut N ad O. 
Redta igitur HTt fatisfacit problemati; ac manifeftum eft 
redlam alteram, five HSP, tantundem praeftare. 

Manentibus autem omnibus jam delcnptis; (it ratio N ad 
o non major ratione r M ad M z : ac fiat ut r H ad H 0 ita 
N ad 2. Per inquiiitionem autem praemiliaro, conflat ratio- 
nem % ad o majorem non effe ratione 0 A ad M z ; atque 
adeo certe minorem ratione 0 N ad n z. Quoniam vero ratio 
2 ad O minor eft ratione N 0 ad Z n, five maximi: ducantur! 
juxta defcripta in Cafu tertio Loci quinti, redlae duae ab utri- 
que parte iplius H N o, auferentes rationem aequalem rationi 
2 ad o ; quarum altera quidem cadet inter ipfas H n, h T, alte- 
ra vero occurret redlae n M A. Quoniam autem redta quae 
propior eft ipfi Hn femper aufert rationem majorem remo- 
nore : ac ratio 2 ad O, cum jam non fit major quam ratio 
©A ad MZ, vel aequalis erit illi vel minor ei. Si itaque 
aequalis fuerit, rem praeftat redta HM Quod fi minor fuerit 
ratione 0 A ad M Z, cadet redla ultra ipfam H M ; adeoque 
patet quod non fatisfacit problemati, quia non occurrit 
redtae TM. Altera autem redla quae tranut inter ipfas HT, 
H n o folvit problema. Q. E. D. 

Caf. IV. Ducatur jam, juxta Cafum quartum, redta HP au- 
ferens abi pfis r B, z a rationem rn ad ZP aequalem rationi 
datae. Jungatur 
Hr; ac per pun- 
dtum 0 jam cog- 
nitum , ducatur 


.S 



redla ipfi a b pa- 
rallela, ut K0 a; 
ac redla K A poli- 
tione datur. Cura 
autem ratio Hr 
ad h 0 , fivern 
ad © N, data eft, 
ac ratio m ad ZP 
datur, ratio quoq\ 

N q ad ZP datur. Jam dantur pofitione duae redtae K A, A E; fu 
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mitur autem in K A pundum 0, in ips& vero a e pundum Z : 
pandum autem cognitum H eft intra angulum E0A; ac 
reda parallela cadit fuper ipfum pundum Z. Ducenda eft 
igitur reda HNP quae auferat rationem 0N ad PZ. Reda au- 
tem illa HP pofitione datur, per demonftrata in Libro primo 
ad Cafum tertium Loci quinti. 

Determinatur autem problema hunc in modum. RedaZ© 
poteft elfe vel major vel minor quam 0 M: imprimis autem 
non fit major quam ©M Junge HM, ac dico quod reda 
H M aufert rationem r M ad M Z majorem quavis aM redi 
per punctum H dudi, ipfique a m occurrente. Ducatur enim 
reda alia, utHNP; cumque reda Z0 non eft longior quam 
0 M, reda HM vel auferet rationem 02 ad MZ maximam, 
vel propior erit redae rationem maximam abfcindenti quam 
iftaHP. Quare ratio ©h ad mz major erit ratione ©N ad 
ZP, ac permutando ratio 02 ad ©N major erit ratione MZ 
ZP. Quoniam vero 0 2 eft ad 0 N ut TM eft ad rn, erit 
ratio TM ad rn major ratione MZ ad ZP; ac permutando 
ratio r M ad M Z major erit ratione r n ad Z P. Reda igitur 
HM aufert rationem TM ad MZ, majorem quavis ratione a 
reda qualibet per pundum H tranfeunte, redzque a m oc- 
currente abfcifsl. Q. E. D. 

Manentibus defcriptis, jam fit reda Z 0 major quam 0M, 
ac fiat redaGP ipfiz© aequalis: acjundslHP, dico quod 



reda H P aufert rationem r n ad r Z majorem quavis rati- 
one, quam abfeindit reda quaelibet alia per pundum H duda, 
redaeque M a occurrens. Ducantur redae duae ab utrfoue 

parte 
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I larte ipGus H P, ut H2,H T. Quoniam vero reda Z © aequa- 
iseft ipfi 0P, reda HP auferet rationem N© ad zp maxi- 
mam, juxta Cafum tertium Loci quinti. Etenim redae k a, 
a E dantur politione; ac notatur in reda ka pundum 
ac in a fi pundum Z; ac parallela per Hdudta cadit fu per 
pundum Z: &reda©P aequalis eft ipfi Z©. Ratio igitur 
N0 ad Z P major eft ratione © T ad zr ; ac permutando erit 
ratio ©N ad ©T major ratione ZP ad zr. Sed Ne eft ad 
©T Utra adro. Quare ratio r n ad r o major eft ratione 
Z P ad Z T, ac permutando ratio n r ad Z p major ejl ratione 
ro ad ZT. Simili argumento demonftratur redam alte- 
ram H2 auferre rationem minorem quam reda HP. Reda 
igitur H P aufert rationem r n ad z P, majorem quavis redi 
per H tranfeunte ipfique MA occurrente. Dico praeterea 
redam hm ablcindere rationem r M ad M z, minorem qua- 
libet ratione» i redi quavis per h tranfeunte, ipfique PM foli 
occurrente, abfcifsi. Etenim reda H2 propior eft redae ma- 
ximam rationem auferenti, live redae HP, quam eft HMj 
erit igitur ratio 02 ad Z2 major ratione 0 * ad Z M : ac per- 
mutando ratio © 3 ad 0 ® major erit ratione Z 2 ad z M. 
Sed es eft ad 0 * ut r x ad r M, adeoque ratio r x ad r M 
major erit ratione Z2 ad ZM; ac permutando rx erit ad 1% 
in majore ratione quam r M ad M Z. Reda igitur H M aufert 
rationem rM ad MZ minorem redi quivis per h dudi ac 
ipfi PM foli occurrente. Q. E. D. 

Sic autem componetur problema hoc. Manentibus deleri- 
ptis, reda Z© poteft efle vel major redi ©M, vel minor 
illi. Imprimis autem lit Z 0 non major quam 0 M. Jundi 
igitur H M, reda H M auferet rationem r M ad M z, majorem 
qualibet ratione, i redis per H dudis ipfique am occurren- 
tibus, ablati. Ac fi fuerit ratio data aequalis rationi r M ad 
MZ, reda HM fola lolvit problema, auferendo Icilicet ra- 
tionem illam maximam. Si major fuerit ratio propolita, tum 
componi non poteft problema, quia ratio data major eft 
maximi. Si vero proponatur ratio minor, tum fieri poteft 
unico tantum modo. Sit jam ratio propolita licut N ad O 
minor ratione r M ad M z. Fiat ut r h ad H © ita N ad 2 : 
cumque Hr eft ad H© licut r M ad©n, erit etiam TM ad 
©n ficut N ad 2, ac invertendo ©n ad tm erit ut 2 ad N* 
Sed ratio TM ad MZ major eft ratione N ad O; quare ex 

L sequo 
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aequo erit ratio 2 ad o minor ratione © n ad M Z, hoc eft 
ratione maximi. Igitur, juxta Cafum tertium Loci quinti, 
ducantur, ab utraque parte ipfius H M, redae duae auferentes 
i redis Za, 



Dico quod reda hp folvit problema. Etenim HTeft ad 
H© ut N ad 2 ; & r 3 eft ad 0 N utHTad h 0 : adeoque r s 
eft ad 0 N iicut N ad 2 Sed N 0 eft P Z ficut 2 ad O. Quare 
ex aequo r 5 erit ad Z P ficut N ad O. Redta igitur HP fol- 
vit problema. Altera autem reda non occurret ipfi M A» 
adeoque non folvit problema ; quod nullo alio modo con- 
ltrui poteft praeter didum. Q. E. D. 

Manentibus deferiptis ; fit reda Z© major quam ©M. 
Fiat reda ©P aequalis illi, ac jungantur ipfx H M, HP. Quo- 
niam reda Z 0 aequalis eft ipfi © P, reda H P auferet rationem 
rn ad PZ, majorem quavis ratione quam abfcindere poflit 
reda quaelibet perH duda iplique ma occurrens: ac reda 
HM auferet rationem tm ad mz, minorem auivis alii redii 
ipfi MP occurrente. Jam fi ratio data aequalis fuerit rationi 
m ad PZ, fola redta HP folvit problema. Si vero propo- 
natur ratio major quamrn ad PZ, tum problema conftrui 
non poteft ; quia ratio data major eft maximi. Quod fi pro- 
ponatur ratio minor quam r II ad PZ, major vero quam TM 
ad MZ, conflruetur problema duobus modis ;quia duci pofi 
funt redtx duae ab utroque latere ipfius HP, quae occurrentes 
ipfi M a fatisfacient propofito. Si vero ratio non fuerit 
major ratione TM ad MZ, tum problema unicam tantum for- 
titur folutionem. Sit jam ratio data ficut N ad o, quae mi- 
nor fit ratione r n ad P z, major vero quam ratio r M ad 

MZ. 
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MZ. Fiat ut rH adH0 ita N ad 2. Quoniam autem, ut 
r h ell ad h 0 ita r n ad © N, erit quoque r n ad 0 n fient 
N ad 2 ; ac invertendo ©N erit ad rn ficut 2 ad N. At 
ratio rn ad PZ major efl ratione N ad O ; quare ex aequo ra- 
tio 0 N ad PZ major erit ratione 2 ad o. Quinetiam cum 
ratio r H ad h 0 iit ut r m ad © 2 ; ac r h fit ad h © ut N 



in ratione minore quam n ad o ; quare invertendo & ex 
aequo, ©s ad MZ erit in ratione minore quam 2 ad o. Ratio 
igitur 2 ad o minor erit ratione 0 N ad P Z, ac major ra- 
tione © 2 ad M z. Sed ratio © N ad P Z maxima efl:, per Ca- 
fum tertium Loci quinti. Ducantur ergo redae duae per 
pundum H, ab utraque parte ipfius HP, quae occurrentes ipfi 
A M auferant a reSlts 0 A, Z A rationes aequales rationi 
datae, ii ve rationi 2 ad O. Sint autem ipfae redae HT, HS. 
Dico harum utramque problema fblvere. Quoniam enim 
Hr efl; ad H© ficut N ad2; ac r T efladeA ficutHr ad 
H 0 : erit etiam r T ad 0 a ficut N ad 2. Sed ©A ell ad ZT 
ficut 2 ad O; quare ex aequo TT erit ad ZT ficut N ad O, 
adeoque reda HT lolvit problema. Ac pari argumento pro- 
babitur alteram etiam redam h 2 fatisfacere problemati. 
Quod autem reda H 2 non cadat ultra redam H M,fic demon- 
ftratur. Quoniam ratio 2 ad o minor efl ratione © N ad P Z, 
quae nempe aequalis elt rationi maximae; (juxta Cafum tertium 
Loci quinti ) major vero ratione ©2 ad M Z & redsl H Mab- 
Icifsl ; redae autem, quae propiores funt rationem maximam 
•auferenti, majores abfeindunt rationes quam remotiores ab 
t . ; Li eadem : 
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aequo erit ratio 2 ad o minor ratione © n ad M Z, hoc eft 
ratione maximi' Igitur, juxta Cafum tertium Loci quinti, 
ducantur, ab utraque parte ipfius H m, redae duae auferentes 
i redis Z A , 
on, rationem 
aequalem rati- 
oni 2 ad o. 

Sed altera tan- 
tum fe redis ^ 
illis occurret P 
ipfi M a, ut re- 
da H P, quae 
auferet ratio- 
nem © N ad 
Z P aequalem 
rationi 2 ad o. 

Dico quod reda hp folvit problema. Etenim Hr eft ad 
H © ut N ad 2 ; & r s eft ad 0 N ut h r ad H © : adeoque r S 
eft ad 0 N ficut N ad 2 Sed N © eft P Z licut 2 ad O. Quare 
ex aequo r S erit ad Z P ficut N ad O. Re6la igitur H P fol- 
vit problema. Altera autem reda non occurret ipfi M a, 
adeoque non folvit problema ; quod nullo alio modo con-; 
ftrui poteft praeter didura. Q. E. D. 

Manentibus deferiptis ; fit reda Z0 major quam ©M. 
Fiat reda ©P aequalis illi, ac jungantur ipfx H M, HP. Quo- 
niam reda Z © aequalis eft ipfi 0 P, reda H P auferet rationem 
rn ad PZ, majorem quavis ratione quam abfeindere poliit 
reda quaelibet perH duda iplique MA occurrens: ac reda 
HM auferet rationem rM ad mz, minorem quivis alii reda 
ipfi MP occurrente. Jam fi ratio data aequalis fuerit rationi 
rn ad PZ, fola reda HP folvit problema. Si vero propo- 
natur ratio major quararn ad PZ, tum problema conftrui 
non poteft ; quia ratio data major eft maximi. Quod fi pro- 
ponatur ratio minor quamrn ad PZ, major vero quam r M 
ad MZ, conftruetur problema duobus modis ;quia duci pok 
funt redae duae ab utroque latere ipfius HP, quae occurrentes 
ipfi M a fatisfacient propofito. Si vero ratio non fuerit 
major ratione TM ad MZ, tum problema unicam tantum for- 
titur folutionem. Sit jam ratio data ficut N ad o, quae mi- 
nor fit ratione rn ad PZ, major vero quam ratio rMad 

MZ. 
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MZ. Fiat ut rH adH© ita N ad 2. Quoniam autem, ut 
r h efl ad H 0 ita r n ad 0 N, erit quoque r n ad 0 N fient 
N ad 2 ; ac invertendo ©N erit ad rn ficut 2 ad n. At 
ratio rn ad PZ major eft ratione N ad O ; quare ex aequo ra- 
tio ©n ad PZ major erit ratione 2 ad o. Quinetiam cum 
ratio r h ad h © fit ut r m ad ©h ; ac r h fit ad h © ut N 



in ratione minore quam n ad o ; quare invertendo & ex 
aequo, ©H ad MZ erit in ratione minore quam 2 ad o. Ratio 
igitur 2 ad o minor erit ratione 0 N ad P Z, ac major ra- 
tione © H ad M Z. Sed ratio © N ad P Z maxima efl, per Ca- 
fum tertium Loci quinti. Ducamur ergo redtae duae per 
pundtum H, ab utraque parte ipfius HP, quae occurrentes ipfi 
n m auferant a reftn ©A, Z a rationes aequales . rationi 
datae, live rationi 2 ad O. Sint autem ipfae redlae HT, H2. 
Dico harum utramque problema folvere. Quoniam enim 
H r eft ad H © ficut N ad 2 ; ac r T eft ad © A ficut H r ad 
H 0 : erit etiam r T ad 0 a ficut n ad 2. Sed ©A eft ad ZT 
ficut 2 ad O; quare ex aequo TT eritad ZT ficut N ad O, 
adeoque redta HT folvit problema. Ac pari argumento pro- 
babitur alteram etiam redlam H 2 fatisfacere problemati. 
Quod autem redla H 2 non cadat ultra redlam H M,fic demon- 
ftratur. Quoniam ratio 2 ad o minor eft ratione © N ad PZ, 
quae nempe aequalis eft rationi maximae; (juxta Cafum tertium 
Loci quinti) major vero ratione ©s ad MZ i redtU HMab- 
fcifsS ; redtae autem, quae propiores funt rationem maximam 
• auferenti, majores abfeindunt rationes quam remotiores ab 
1 . i L z eadem : 
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eadem : igitur reda, quae aufert rationem 2 ad o, occurret 
redae P M. Q. E. D. 

Manentibus autem deicriptis, fit ratio data, nempe ratio 
N ad o, jam non major ratione r M ad M Z. Manifeftum 
eft rationem 2 ad o non ellc majorem ratione © s ad M Z, 
adeoque minorem ede ratione ©N ad ZP, five maximi. Du- 
cantur igitur, juxta Cafum tertium Loci quinti, redae dux, 
ab utraque parte redx H P, qux abfcindere pofiint rationem 
«qualem rationi 2 ad o; quarum altera occurret redae M A, 
adeoque fatisfaciet problemati ' ut demonflratur in prxmillis : 
altera vero non folvet problema, quia non occurret re£be 
P M, fed redae M ©. Quoniam enim redx propiores ipfi H p 
auferunt rationes majores quam redx remotiores ab eadem ; 
ac ratio 2 ad o minor eft ratione ©* adMZ; erit reda 
illa altera remotior ab ipfaHP quam eft reda HM, adeoque 
ipli M © occurret. Q^ E. D. 

LOCUS TERTIUS. 

Occurrat jam reda, per pundum H duda ipfique AT 
parallela, re6tx alteri MB citra pundum Z; five inter illud 
ac punctum M, ad modum redx HK : ac manifeftum eft re- 
das duci polle per pundum H, juxta quinque diverfos Cafus. 

Caf. I. Ducatur autem imprimis reda AB, juxta Cafum pri- 
mum, auferens fegmenta r A ad BZ in ratione data. Junge 
fH; ac per pundum © ducatur reda ipfi TA parallela, ut 
reda 2 © O. Quo- . 

:niarn ratio TH ad A \ O 

H© datur, ratio - 
:TA ad A © data eft. 

Cumque ratio r A 

b z data eft, da- 

.bitur quoque ratio 

A © ad zb. Sunt au- m/ 
tem redx dux po- / 

(itione datx, 2 0, Ti' . > 

>! B; ac fumitur in 1 ' 

reda MB pundum Z, in reda autem 2 O pundum 0 ; da- 
tum autem pundum H eft intra angulum o © B. Ducenda 
pft igitur reda A H b, auferens rationem a © ad Z b datam, 
ftcda autem AHp politione datur, juxta Cafum primum 

Loci 
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Loci feptimi, neque habet limites. Conftruetur autem per 
ea quae ibidem docentur. 

CaJ.U. Ducatur reda a b, juxta Cafum fecundum, aufe- 
rens rationem 
r A ad B z da- 
tam. Manenti- 
bus autem de- 
fcriptis ; cura 
ratio rA ad a o 
dataeft, atque 
etiam ratio © A 
ad ZB datur, 
reda quoque 
AB dabitur po- 
litione; perCa- r 
fum fecundum 
Loci feptimi. 

Determinatur autem hunc in modum. Capiatur 0B me- 
dia proportionalis inter ipfas Z@, ©K; jundlque HB ac pro- 
dud& ad A, dico quod reda ab aufert rationem TA ad bz, 
minorem quavis aliU ratione, quae refecari poflit h redis per 
pundum H dudis, ipfique K z occurrentibus. Ducatur enim 
alia, ut a H n. Cumque reda © b media proportionalis eft 
inter Z 0 , © K ; erit ratio 2 0 ad B z minor ratione o 0 ad 
ZN: ac permutando, erit ratio 2 ©ad 00 minor ratione 
B z ad ZN. Sed 2 0 efl ad © o ut A r ad r a ; adeoque ratio 
at ad I' A minor erit ratione bz adZN: quare permu- 
tando, ratio Ar ad bz minor erit ratione TA ad ZN. Reda 
igitur A B aufert rationem A r ad B z minorem qualibet ra- 
tione, h redis per H tranfeuntibus redaeque K Z occurenti- 
bus, abfcifsL 

Componetur autem problema hunc in modum. Manen- 
tibus jam defcriptis ; fit © B media proportionalis inter re- 
das Z0, ©K; j undaque HB producatur ad A. Dico quod 
reda AB auferet rationem r A ad BZ, minorem quavis alii 
ratione, quam abfcindere poteft reda auzvis alia per pundum 
H duda, ipfique K Z occurrens. Quod fi ratio ad conftruen- 
dum propofita aequalis fuerit rationi r a ad z B ; tum reda 
ab fola folvit problema; fi minor fuerit e&, compofitio 
Jieri nqn poteft. Si vero major fuerit e&, componetur duo- 
: , i buS 
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bus modis, ab utroque parte ipfius a b. Sit autem ratio data 
licutN ad 
T,quae ma- 
jor fit ra- 
tione r a 
adBZ.Fiat 
ut r h ad 
H 0 iu N 
ad 2: ac 
manifcftii 
eft ex ae- 
quo, quod 
ratio s ad 
T major e- 

rit ratione © 2 ad B Z. Sed ratio 0 o ad N z major eft ei 5 quia 
©b media proportionalis eft inter z© & ©K: unde confiat 
redas duas duci polle per pundum H, ab utraque parte ipfius 
a b, quae fecent i redis 0 2, z k, rationes aequales rationi 
s ad T^i Confiat autem ex praemiflis redas hunc in modum 
ductas lolvere problema. 

C*f. IIL Ducatur jam, 
juxta Cafum tertium , 
reda auferens rationem 
X E ad A Z datam. Quo- 
niam ratio £ r ad B 0 m 
datur, ac ratio quoque B0 
ad A z data eft; reda E H r 
politione datur: per Ca- 
ium tertium Loci fepti- ^ i/ 
mi, qui quidem non ha- . . . : j .. 1 q ■<. • 

bet limites, adeoque manifefta eft compofitio. 

CaJ.lW. Ducatur jam, ad modum quartum, reda H N au- 
ferens, rationem tn ad a z datam. Quoniam ratio r N ad 
© 2 datur, etiam ratio 2 0 ad A z data eft ; unde reda H N 
politione datur; Reducitur enim ad Cafum quartum Loci 
leptimi. i.\ ■ • • •. ■> « • ii.icxr , r 

Determinatur autem problema hunc in modum. Manen- 
tibus prius deferiptis, capiatur, media proportionalis inter 
Z0 & 0 k. Haec vel minor erit reda © M; vel non minor 
ci : ac pruqo non fit minor ei. Junge um, ac dico quod 

reda 
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redaHM aufert rationem rM ad MZ, majorem quavis ra- 
tione, i redst qualibet per punitum H dudfjf iplique r M oc- 
currente, abfcifsS. Ducatur enim alia ut HN. Quoniam me- 
dia proportionalis inter Z 0, © K non elt minor quam ©M; 
redta H M vel auferet rationem 0 a ad Z M maximam, 'vel 


propior erit redae rationem maximam auferenti: adeoque 
ratio a © ad Z M major 

erit ratione © 2 ad A Z ; ^< 7 ' i 

permutando autem A© | ,/ /'/ \ 

ad 0 2 major erit rati- 1 ^ / / 

one ZM ad AZ. SedA© 1 /< / 

eft ad © 2 ut eft M r ad J - r ■ ' 

r N; quare ratio MT ad m <1 71 © K z 
r N major erit ratione 1 / i 

MZ ad AZ: ac permu- N| / 1 

tando iterum, ratio Mr I / 
ad M Z major erit rati- / 

one r N ad a z. Reda r 1 7 
igitur H M aufert ratio- 
nem r M ad M Z, majorem quavis ratione quam aufert reda 
quaelibet alia per pundum h duda iplique r m occurrens. 


Q. E.D. 

Sit jam media proportionalis inter Z © & © K minor quam 
©M, ut ©A. Jungantur HM, HA, ac producatur ha ad 
a. Dico quod reda h a aufert rationem r a ad a z, majorem 
quavis alia ratione, quam abfeindit redta quaelibet per H 
duda, totique redae r M occurrens : quodque redta HM au- 
fert rationem TMad MZ, minorem qu&vis aM redtd ipfi 
am occurrente. Ducantur enim reda; duae ut Hn, hb. 


Quoniam autem ©a media proportionalis eft inter Z©, ©K, 
auferet redta H a rationem 0 N ad A z maximam. Eft igitur 
ratio ©N ad AZ major ratione 2 © ad ZO; & permu- 
tando ratio ©N ad 2 0 major erit ratione AZ ad Zo. 
Sed N © eft ad 0 2 ut at ad r b, quae proinde ratio ma- 
jor eft ratione AZ ad ZO: permutando autem ratio at 
ad a Z major eric ratione r B ad z o. Ac pari modo de- 
tnonftratur rationem illam majorem efle ratione rn ad PZ. 
Quapropter reda h a aufert rationem r a ad a z, majorem 
omnibus rationibus a redtis per H dudtis redtaeque rM 
occurrentibus, abicillis. Dico praeterea quod redta h m au- 
$ fert 
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fert rationem r M ad MZ, minorem ratione quacunque, \ 
red& quavis per H ipfamque a m intermeante, abfcifsfl. 



Quoniam enim reda H n propior eft ipfi H a, maximam ra- 
tionem auferenti, quam cft reda H M ; ac redae quae pro- 
piores funt illi lemper abfeindunt rationes majores : igitur 
ratio 0 E ad P Z major erit ratione A © ad M z. Permutando 
autem ratio E ©ad ©A major erit ratione PZ ad ZM. Sed 
E e eft ad © A ut n r ad r M ; ratio igitur n r ad r M major 
erit ratione PZad ZM: ac permutando ratio nrad PZ 
major erit ratione r M ad MZ. Quocirca reda HA aufert 
rationem r a ad A Z, majorem quavis ratione quam abfein- 
dere poteft reda aliqua alia per H duda, ita ut redis r M, 
AM occurrat. Reda vero HM aufert rationem minorem 
quavis alii redam a M folam interfecante. 

Sic autem componetur problema hoc. Maneant jam de- 
lcripta ; ac media proportionalis inter Z 0 , © K vel minor 
erit quam M 0 ; vel non erit minor ea. Imprimis autem 
non fit minor ea. Junge HM; ac reda HM abfeindet ra- 
tionem r M ad M Z, majorem quam reda quaevis per H duda 
ipfamque r M interfecans. Igitur fi ratio ad condruendum 
data fuerit aequalis rationi TM ad MZ; reda HM eaque 
fola folvit problema. Si vero ratio minor fuerit, conftrue- 
tur problema unico tantum modo. Quod fi ratio data, quas 

fit 
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fit ut P ad T, minor fuerit ratione r M ad MZ; fiat ut r H 
ad H © ita P ad 3 ; ac 
demonflrari potell 
ex aequo, quod ratio 
3 ad T minor erit ra- 
tione a 0 ad M Z : 
unde patet quod pof 
fibilefitper punitum 
H ducere duas reitas, 
quae auferant k redtis 
r Mi MZ rationem 
aequalem rationi 3 ad 
T. Hae fi ducantur, 
cadent ab utraque 
parte ipfius hm; ac manifefium eft alteram ex his redtis 
ut H o, quae per punihfti H tranfit ac produita occurrit 
ipfi r M, folvere problema ; alteram vero non item : adeoque 
unico tantum modo efficitur. Q. E. D. 

Jam fit media proportionalis mter Z© & © K minor quam 
reitaQM; fit ea ©N. Junge reitas HM, HN; & produca- 
tur HNadS; ac reita haec h 2 auferet rationem r 2 ad N Z, 
majorem quavis, quae refecari poifit k redtis per punitum H 
duitis, iplique r m occurrentibus. Reita vero H M auferet 
rationem r m ad M z, minorem quavis ratione \ redtis per 
H duitis, iplique 2 M foli occurrentibus, abfcifsst. Propo- 
fitl autem ratio- 
ne conftruendU . 


quae aequalis lit 
rationi r 2 ad 
N Z ; manifefium 
efl quod fola re- 
ita H 2 folvet 
problema. Si ra- 
tio propofita ma- 
jor fuerit ea, tum 
componi non po- 
tefl. Quod fi mi- 
nor fuerit ratione 
r 2 ad N z,major 
vero quam rM ad MZ; hoc in cafu dupliciter folvi poteft 

M problema 
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problema per praecedenti* : * redis fcilicet ab utroque parte 
lpfius H 2 ducendis, ipfifquc r 2,2 M occurrentibus. Quod 
ii ratio data aequalis fuerit rationi r M ad M Z ; conflat etiam 
ex determinatione praemifsa, quod duobus modis folvi pofi 
fit, nempe reda HM, ac rectU alisl ut HP. Si vero ratio mi- 
nor fuerit quam r M adH Z ; tum cadet altera b redis ultra 
ipfam HM, adeoque non fatisfaciet problemati. Manifefla 
autem funt haec omnia ex iis quae jam pridem demonftra- 
vimus. 


Caf. V- Ducatur jam reda HA, juxta Cafum quintum, au- 
ferens rationem r a ad az datam. Quoniam ratio r a ad 
©N datur, ratio etiam N 0 ad AZ datur ; unde reda quo- 
que HA politione data elt, per demonftrata in Cafu quarto 
Loci Jeptitni , qui quidem determinationem habet. Determi- 
natur autem hunc in modum. Quoniam media proportionalis 
inter Z©, 0 K, vel 
major elle potell . 

quam reda © M, vel ' \ \ 

minor eS ; primum / \ 

non fit major ell. \ 

Junge HM, ac mani. : • {Tz 

Feftumeflex limita- , y- 1 *- 1 • / \ 

tion ibus praecedenti- • ju-\ / 
bus,quod redaHM •* /’• ' ■ 1 

au feret rationem TM ■' > « 

adMZ majorem ra- ' 

tionibus omnibus, * redis per pundum H dudis redaeque 
AM occurrentibus, abfciflis. Si vero media proportionalis 
inter Z 0, © K major fit quam reda 0 M ; ut eft reda 0 A : 
jungantur HA, HM; ac patet ex limitationibus praeceden- 
tibus, quod reda H A auferet rationem r A ad A Z, ma- 
jorem omni ratione , quam auferunt redae quaevis per H 
dudac, iplique AM0 occurrentes. Reda vero HM aufe- 
ret rationem rM adMZ, minorem quavis ratione, * redis 
per ii dubiis, folique redae AM occurrentibus, ablcilsi. 
QE.D. v 

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti- 
bus jam delcriptis, erit media proportionalis inter Z0 & 
© K, vel major quam © M, vel non major ea. Primo autem 
non fit major ea. Junge hm auferentem rationem rM ad 

MZ, 
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M Z, majorem omni ratione, 4 redis per H dudis, iplique A M 
occurrentibos, abfcifsS : ' ^ • . 
ac fi fuerit ratio ad com- 
ponendum data ut r M 
ad M z, fola reda h m 
folvit problema. Si ma- 
jor fuerit e&, tum con- 
firui non poteft. Quod 
fi ratio minor fuerit esi, 
ex praecedentibus con- 
fiat unam folam redam 
duci polle, quae occur- 
rens ipfi A M problemati 
fatisfaciat. Q. E. D. 

Quod fi ©A, media proportionalis inter Z© & ©K, major 
fuerit quam ©M; jungantur HM, HA; ac reda HA aufe- 
ret rationem r A ad A Z, majorem omni ratione quam ab- 
fcindunt redae aliae per H dudae, ipfique © M continuat <e oc- 
currentes: reda vero HM auferet rationem minimam, nempe 
rationem r M ad MZ. Jam fi proponatur ratio ad conftru- 
endum, quae fuerit ut r A ad A Z ; patet quod reda H \ loia 
folvet problema : ac fi major fuerit ratio, non coniti ucuir. 
Quod fi minor fuerit ratione r A ad A Z, major vero quaui 
TM ad MZ, manileftum elt ex pruemiljis, problema efiici 
polle duobus modis; dudjs redlis, ab utraqne parte: ipf.us 
HA, redae A M occurrentibus. Si vero minor luent ratione 
r M ad M Z, ex praecedentibus limitationibus confiat, unico 
lolum modo folvi polle problema ; Icilicet redU jplam a M 
interlecante. Denique fi ratio aequalis fuerit rationi r M ad 
. MZ, duplicem habebit folutionem. Reda enim HM, atque 
etiam alia ipfi A M occurrens ultra pundum A, rem prtefiani. 
Totum hoc patet ex prius demonfiratis. 

LOCUS CLU ARTUS. 

Cadat jam reda, quae per H ducitur ipfi a f parallela, ul- 
tra pundum z ; ita ut Z fit inter illam & punctum M: Iit- 

2 ue ea reda HK. Redta vero per punda H, Z ducta & pro- 
uda, vel incidet fuper ipfum pundum r ; vel inter illud & 
pundum A; vtl inter illud & pundum M. Cadat autem in? 

M 2 primis 
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primis inter illud & pundum A, ut reda h ©; & manifeftum 
efl redas per pundum H dudas dilponi polle juxta quinque 
diyerfos Cafus. 

CaJ. I. Ducatur autem modo primo, reda NH2 auferens 
rationem r N ad Z 2 datam. Per pundum © ducatur redta 
parallela ipfi MZ; ac producatur reda N2 ufque ad pun- 
dum A. Quoniam autem pundum Z datur, etiam reda 
©z H politione datur ; ac red& ab politione dati, pundum 
© etiam datur : adeoque reda O 0 A ipfi A E parallela pofiti- 



dantur redae duae A B, © A ; ac furoitur in reda 0 A pun- 
dum ©, in reda autem a b pundum r ; pundum autetu da- 
tum H eft intra angulum A © B ■ cadit etiam reda parallela 
ultra pundum r. Ducenda eft icitur reda nha, auferens 
rationem © A ad r N datam. Recta autem h a politione da- 
tur, per demonftrata in Cafu primo Loci fexti; qui quidem 
Cafus determinationem non habet. 

Componetur autem problema hunc in modum. Manen- 
tibus quae fupra, fit ratio data ficut P ad T. Dico quod 
reda N A fatisfacit problemati. Quoniam enim ZH ad H©, 
five Z 2 ad © A, eft ut P ad H ; ac © A ad r N eft ut H ad T ; 
ex aequo erit Z2 ad TN ficut P ad T, adeoque reda NHA 
folvit problema. Q. E. D. 

Caf. II. Ducatur jam, juxta Cafum fecundum, reda ha 
auferens rationem TN ad Z A datam ; ducatur per pundum S 
reda parallela ipfi EA, ut 02 P : ac dato utroque pundo H 
& Z, reda H z 2 etiam pofitione datur. Dat& autem politione 
fed! AB, pundum S datur; dudi vero redi o2P p?r 

datum 


Digitized by Google 



De Settione rationis Lib. II. 93 


datum pundlum 2, dataeque redlae A E parallela, ipfa O P po- 
litione datur. Duc etiam redlam ipli A E parallelam, per 
pundlum H, ut H 0 : adeoque pundlum 0 datur. Denique 
ducatur redla HA. Quoniam autem pundla HZ2 dantur, 
ratio ipfius 2Had HZ datur ; adeoque ratio P2 ad Z A da- 
tur. Sed data ell ratio A z ad r N, quare ratio P 2 ad r N da- 
tur. Jam dantur politione redlae duae OP, AB; ac in redla 
O P fumitur pundlum 2, & in a b pundlum r ; redla autem 
parallela H 0 cadit ultra pundlum datum r. Ducenda ell 
igitur redla H P, juxta Calum fecundum Loci fexti Lib. I. 
auferens rationem 2P ad tn datam; quare redla hp poli- 
tione datur. Deter- 
minationem autem 
habet. Quoniam ve- 
ro media propor- 
tionalis inter 02 & 

2 r major elle po- ^ ' 
teli quam redla 2 M, 
vel non major ea: 
primum non lit ma- 
jor eS; ac ducatur 
redla H M.Dico quod 
H M auferet ratio- 
nem r M ad M Zj ma- 
jorem quavis ratione, quae refecari polfit £ redlis per pundlum 
H dudlis redlaeque r M occurrentibus. Troducatur autem 
retia HM ad pundlum n. Jam quia media proportionalis 
inter 0 2, 2 r non ell major quam 2 M, potell elle vel aequa- 
lis illi, vel minor e&. Et li fuerit aequalis ipli 2M, cum 
demur politione duae redlae o P, A b ; ac in o P fumatur 
pundlum 2 , in AB vero pundlum r; cadat autem redla pa- 
rallela 0 H ultra pundlum r ; redla H M produdla ad n ( per 
Cafum fecundum Loci fexti ) auferet rationem n 2 ad r M, 
minorem quavis ratione quam refecat redla quaevis alia lic 
dudla. Si vero media proportionalis inter 0 2, 2 r minor fu- 
erit quam 2 M, retia H M propior erit redlae rationem mini- 
mam abfcindenti, quam redla quaevis HP; quare ratio tl2 
ad r M minor erit ratione P 2 ad r N ; ac permutando ratio 
112 ad P 2, hoc ell Z M ad A Z, minor erit ratione r M ad r N. 
Atque iterum permutando, ratio ZM ad Mf minor erit ra- 

' uone 
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tione Z A ad r N. Invertendo autem rationem, erit ratio r M 
ad zm major ratione rN ad ZA. Unde patet redam hm 
auferre rationem r M ad MZ, majorem omnibus redis per 
pundum H dudis iplique M A occurrentibus. 

Sin autem media proportionalis inter redas © 2, 2 r, ma- 
jor fuerit quam eft 2 M ; fit ea reda 2 N. Junge H N, quae pro- 
ducatur in diredum. Junge etiam HM. Dico quod reda HN 
aufert rationem TN ad ZA, majorem quavis alii ratione i 
redis per H dudis, totique redae M A occurrentibus, ablati. 
Producantur redae hm, ha ad n & P, ac ab utraque parte 
ipfius HP ducantur redx H s, H$ ad pundta x & * conti- 
nuandae. Jam re- 
dae dux OP, AB 
politione dan- 
tur; ac in o P fu- 
mitur pundura 
2, in AB vero 
pundum r; ac 
reda h ©, qux 
per pundum da- 
tum h ducitur 
ipfi O P paralle- 
la , cadit ultra 
pundum r: reda 
autem 2N media 
proportionalis 

eft inter ©2 &2r. Quocirca reda HNP duda & pro- 
duda (per Cafum fecundum Loci fexti) auferet rationem 
P2ad TN minimam. Dudll igitur alii redi, ut HX; ra- 
tio P 2 ad rN minor erit ratione 2 x 4</r T ; ac permutan- 
do P 2 ad 2 x minor erit ratione r N ad r T. Sed P S eft ad 
2X ut Z A ad zs; adeoque ratio AZ ad Z s minor erit ra- 
tione r n ad r T ; permutando autem ratio A Z ad rN minor 
erit ratione z s ad r T. Invertendo itaque, ratio r N ad A Z 
major erit ratione' r T ad z s: quare reda H a aufert ratio- 
nem majorem quam quaevis reda H 3 ; nempe rationem r N 
ad ZA, quse major eft quavis ratione, I reda qualibet per 
pundum H tranfeunte, totique redx A M occurrente, abfcifsl. 
Dico prxterea quod reda H m aufert rationem r M ad M Z, 
minorem quacunque ratione, I redis per H dudis, folique 
e..-., l; ledae 
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redx M A occnrrcntibus, abfcifsil. Quoniam enim reda H P 
aufert rationem minimam P 2 ad r n (per Cafum fecundum 
Loci fexti) ac redae propiores ipG hp femper abfcindunt 
rationes minores quam remotiores ab eadem ; ratio igitur 
2* ad TT minor erit ratione n 2 ad rM; ac permutando 
ratio 2 •i' adn2 minor erit ratione rr ad rM. Sed 2* 
eft ad n 2 ut * z ad ZM : quare ratio <t»Z ad ZM minor erit 
ratione rx ad r m. Dein pet mutando, ratio *Z ad rr mi- 
nor erit ratione Z M ad r M. Invertendo itaque, ratio TT ad 
* Z major erit ratione r M ad Z M. Reda igitur H M aufert 
rationem minorem quam quae refecatur k reda H*. Unde 
patet redam H M auferre rationem r M ad MZ, minorem qua- 
vis ratione, 'i redtis per H duitis, lpfique M A occurrentibus, 
abfdfsi. Q. E. D. 

Componetur autem problema in hunc modum. Maneant 
jam deferipta; ac primum iit media proportionalis inter @2, 
2 r» non major quam 2M. Jungatur hm, ac reda HM au- 
feret ratio- 
nem r 4 M ad ,E * 

MZ, majo- 
rem omni 
ratione , a 


redsi qua- 
vis per H 
duditotiq; 
redae M a 
occurrente, 
abfeinden- 
dsf Erit au- 
tem ratio 

ad conftruendum propofita vel aequalis rationi rM ad MZ; 
vel major erit di ; vel minor. Si aequalis fuerit ei, tum reda 
H m folvet problema. Si vero major fuerit ratione ill&, non 
componi poteft, quia ratio propofita major eit maximi. 
Quod fi ratio minor fuerit, uno tantum modo efficietur. Sit 
autem data ratio ficut 3 ad N, quae minor fit ratione r M ad 
MZ. Fiat ut 2 H ad H z ita riadN; ac producatur HM ad T. 
Jam c6nftat,ex determinatione Cafus fecundi Loci fexti, quod 
ratio T 2 ad T M vel minima eft ; vel propior erit rationi 
minimae, quam ratio quaevis alia k red& ipfi PT occurrente 
..i f abfcifs^. 
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abfcilsi. Quoniam autem 2 H eft ad H Z ut n ad N ; ac 2 H 
eft ad H Z ut 2 T ad ZM; erit etiam n ad N ficut 2 T ad Z M. 
At vero ratio N ad a major eft ratione MZ ad rM; quare 
ex aequo erit ratio n ad s major ratione 2 T ad r M. Cum 
autem ratio 2 T ad r M vel minima iit ; ( per Cafum fecun- 
dum Loci fexti ) vel minor ratione quavis, quam abicindit 
redta quaelibet lpfi T P occurrens ; ei vero major fit ratio 
riad 2 ; duci poliunt redlae duae, ab utroque latere ipfius 
HM, quae auferant rationes aequales rationi n ad a. Harum 
Vero altera non folvit problema, quae fcilicet dudta occurrit 
redlae M Z ; altera autem occurrens redlae M a fatisfacit pro- 
blemati. Dudti igitur redii HP auferente rationem P2ad 
r N aequalem rationi Ii ad Z; dico redlam illam HP folvere 
problema, five tn efie ad Z A ficut H ad N. Quoniam enim 
2 H ell ad H Z utn ad N, ac2H elt ad H z ficut P 2 ad A Z, 
erit etiam P 2 ad A Z ficut n ad N. Sed r N eft ad P2 ut a 
ad n ; quare ex aequo r N erit ad A Z ficut S ad N : adeoque 
redla HAP, eaque fola, folvit problema. Q; E. D. 

Quod fi media proportionalis inter ®.2, 2 r major fuerit 
quam 2 M ; fit illa aequalis ipfi 2 N ; ac jundtae H N, H M pro- 
ducantur ad pundta P & n. Redla igitur HP auferet ratio- 
nem r N ad A Z, majorem quavis ratione, quae refecari pofllt 
i redtis per punctum H dudtis iplifque r b,za occurrentibus : 
ac redta HM au- 
feret rationem TM 
ad M Z, minorem o 
quavis ratione 
quam abfeindunt 
redtae quaevis per 
H dudtae ipfique A 
MA occurrentes. 

Ratio autem data 
vel erit aequalis 
.rationi NT ad Z A; 
vel major erit ei ; 
vel minor. Vel • 
major erit ratione r M ad MZ; vel aequalis ; vel minor ei. 
Jam fi ratio fuerit aequalis r N ad Z A, fola redta H N A fatif- 
facit problemati; ac fi major fuerit ei non componetur. 
Quod fi minor fuerit ei» fed major ratione r M ad M z, con- 

ftruetui 
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ftruetur problema duobus modis, ab utraque [edicet parte 
ipfius H A. Si vero minor fuerit ratione r M ad M Z, uno tan- 
tum modo componetur, fcilicet ultra pundum A. 

Caf III. Ducatur jam, juxta modum tertium, reda H A au- 
ferens rationem n r ad az datam. Datur autem ratio A z ad 


B e : quare ratio 
B 0 ad N r datur. 
Datur igitur po- 
litione reda H A, 
per ea quae haben- 
tur ad Cafum fe- 
cundum Loci fex- 
ti Lib. I. 

Determinatur 
autem ad hunc 
modum. Quoni- 
am media propor- 
tionalis inter ©2 
& © r vel minor 



ede poteft quam reda ©m, vel non minor ei: primum 
non lit minor ea ; ac jungatur redta H m, quae producatur 
ad P. Manifeftum eft, ex jam demonftratis, redam HM au- 
ferre rationem TM ad MZ, majorem quavis ratione, quam 
abfcindunt rectae quaevis per H dudae iplique r M occurrentes. 
Q. E. D. 


Quod fi media proportionalis inter ©2 & ©r minor fu- 
erit quam©M; iit illa redta ©N. Jungantur HM, HN,quao 
producantur ad P & B ; & patet, per ea quse in praecedenti- 
bus demonltrantur de limitibus , quod redta H N aufert ra- 
tionem r N ad AZ, majorem quivis ratione, i redis quibufi 
libet per H dudtis, lpliq; TM occurrentibus, ablcilsi ; quodque 
redta HM aufert rationem r M ad M z, minorem quavis ra- 
tione i redis ipfam M N interfecantibus ablati. 

Componetur autem problema in hunc modum. Mane- 
ant quae fu pra ; ac capiatur media proportionalis inter 0^ 
&©r. Hsec minor erit quam 0M, vel non minor erit ei. 
Ac primum non fit minor ei. Jundta reda hm producatur 
ad P ; ac reda H M P auferet rationem r M ad M z, majorem 
ratione quavis, i redtis per H dudis, ipfique tm occurren- 
tibus, ablcilsi. S i igitur proponatur ratio conltruenda, qux 

N aequalia 
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xqualis fit rationi r M adMZ, patet folara redlam HM fa- 
tisfacere problemati. Si vero major e& fuerit ratio propo- 
fita, non componi poteft. At fi minor fuerit e£, patet ex 
compofitionibus jam delcriptis, quod uno tantum modo fieri 
poflir, redla, fcilicet ipfi r M occurrente. 

Quod fi media 
proportionalis in- 
ter ipfas 2 0, 
er minor fuerit 
quamiplaOMjUt 
© n : junge redtas 
H M,H N,qux pro- 
ducantur ad pun- 
dla n & A; ac 
redla ha auferet 
rationem TN ad 
AZ majorem qua- 
vis ratione qiiam 
lecant redlx quae- 
vis aliae per pundlum H dudlx, totique redlx TM occur- 
rentes ; vel quam redlx quae foli redlx M n occurrunt. Redta 
vero H n ablcindet rationem r M ad M Z minorem quavis 
ratione quam auferunt redlx qualibet Joh M N occurrentes. 
Quare fi proponatur ad conftruendum ratio xqualis rationi 
r N ad A Z, manifeftum eft redlam H N fatisfacere proble- 
mati ; ac fi major fuerit eU, componi non polle. Quod fi 
ratio data minor fuerit quam ratio r N ad A Z, major vero 

J piam r M ad MZ; confiat, b determinationibus modo de- 
criptis, problema duobus modis componi polle, ab utraque 
parte ipfius H a, redtis ipfis rN & N m occurrentibus. Si vero 
ratio minor fuerit quam r M ad M Z, patet ex iifdem limi- 
tationibus, unam fiolara redlam ipfi r N occurrentem fol- 
vere problema. Si denique ratio data xqualis fuerit rationi 
r M ad M z, ex iifdem prxmiflis confequitur, componi polle 
duobus modis ; redtamque HM foivere problema, atque etiam 
redlam aliam ipfi r N occurrentem. Q^E. D. 


Caf.lV< 
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r Caf. IV. Ducatur jam 
recta H A N, juxta Cafum 
quartum, auferens ratio- 
nem TN ad AZ datam. 

Producatur haec ad pun- 
itum B ; & ob datam ra- 
tionem AZ ad B 0» ra- 
tio quoque bq ad Nr 
datur : re&a igitur H A N 
politione datur, juxta de- 
monitrata in Cafu tertio 
Loci lexti, qui non habet 
limites. Conftrudlio au- 
tem manifella eft. 

Caf. V. Ducatur jam modo quinto relia H A N, auferens ra- 
tionem A Z ad r N datam. Quoniam ratio A Z ad b 0 datur, 
data quoque eft ratio 0 B ad N r ; unde etiam relta HAN 
pofitione datur. Reducitur enim ad Cafum quartum Loci fexti. 

Determinatur autem hunc in modum. Manentibus de- 
fcriptis ; fit 0 N media proportionalis inter © 2 , or. Jun&l 
HN, dico quod haec relta H A N aufert rationem ZAadNr, 
majorem quacunque ratione, quam abfcindere poteft relta 
quaevis per H dulla, totique reltae © A oceurrens. Ducatur 
enim relta alia ut H(i; quoniam autem relia ©N media 




proportionalis eft inter © 2, © r, erit ratio © B ad n r major • 
ratione ©P ad rri; ac permutando erit ratio ©B ad op 
major ratione r N ad r n. Sed © b eft ad ©P ut Z A ad zl 5 ; 
quare ratio Z A ad Z o major eft ratione r Nf ad r n : ac per- 
mutando ratio ZA ad rN major erit ratione zo ad rn, 

N z Rcft* 
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Redla igitur Han aufert rationem A 2 ad N r, majorem qua- 
vis alii redii per H dudti, ipfique QA occurrente. Q. E. D. 

Sic autem componetur problema. Maneant jam defcripta, 
ac fiat redta © n media proportionalis inter 2 ©, © r. Junga- 
tur H N, ac redta H n auferet rationem Z A ad r n, majorem 
quivis alii ratione, quam abfcindct redta quxvis per H ducta 
totique ©A occurrens. Si itaque ratio ad componendum pro- 
pofita aequalis fuerit rationi AZ ad rN, fola redta han 
folvet problema. Si vero ratio data major fuerit ei, tum non 
conftrui potefl problema. Quod fi minor fuerit ei, patet ex 
jam demonllratis, duas redtas duci polle quae problema fol- 
vant, nempe occurrentes iplis an,n©. 

LOCUS QUINTUS. 


- Cadat jam redta H ©, i pundlo H per pundtum Z dtidia, ci- 
tra pundlum r ,Jive inter illud fypunttum M; acmanifeltum 
eft redtas duci polle per pundtum H juxta quinque Cafus. 

Caf. I. II. Imprimis autem ducantur redtae nh ad modum 
Cafus primi & fecundi, auferentes rationes Z A aa r n datas. 
Quoniam ratio A z ad ©B datur, dabitur quoque ratio B© 
ad N r. Dantur autem politione redtx dux, quarum altera 
© B notatur in pundlo 0, altera vero mn in pundlo T; ac 
pundtum datum H efl intra angulum B © M. Ducendx funt 
igitur redtx Hn, juxta Cafus primum & fecundum Loci 
quarti, auferentes rationes datas © B ad r N - } ac proinde datx 
erunt politio- u 

ne redtx hn, xr 
per regulas eo- 
rundem Cafu- a 
um; qui qui- 
dem non ha- 
bent limites. 

Componen- 

tur autem pro- N T N ©\ 
blemata hunc in modum. Manentibus qux prius, fit ratio 
data ficut N ado; ac fiat ut ZH ad H© ita N ad z. Jam 
dantur politione redtx dux, nempe © B, rM; ac jumiturun 
© b pundtum © ; in alteri vero M N ; pundtum F ; pundtum 
sutem datum Hcft intra angulum M©B. Redtx igitur hn, 
dudtx juxta C&fus primum & fecundum Loci quarti, auferent 

rationes 
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rationes ©B adTNsequalas rationis ad o; nnde patet re- 
6tam HN fatisfacere problemati. 

< CaJ. III. Ducatur, juxta Caliim tertium, reita HN aufe- 
rens rationem ZA ad r N datam ; ac producatur ea ad pun- 
itum E. Dati autem ratione ZA ad E ©, data quoque erit 
ratio E © ad r N : unde reita hne politione datur, fecundum 
demonflrata in Calu tertio Loci quarti. Determinatur au- 
tem hunc m modum. Junge reilani hm, quas producatur ad 
K: dico reilam hk auferre ritionem ZM ad MF, majorem 
quivis ratione, i reita qualibet per punitum Hduiti, ipfique 
Z M occurrente, abfcilsi. Ducatur enim recta alia ut HEj 
ac manifeltiun elt reitam, punito © propiorem, lemper ab- 
icindere ra- 1 



E © major erit ratione r M ad r N. Sed K © eft ad E © ut 
ZM ad Z A; quare ratio ZM ad Z A major erit ratione r M 
ad r N ; .ac permutando iratio ZMad r m major erit ratione 
ZAadrN/i Quocirca reila H K aufert rationem MZ ad r M 
majorem quavis ratione,, i reili quacunque per punitum 
H duita, ipfique © M occurrente, ablati. 

Componetur autem hunc in modum. Manentibus jam>de- 
fcriptis, jungatur HM, ac producatur ad k. Reita haec HK 
auferet rationem <ZM ad MF, majorem quavis ratione, quam 
aufert reita alia quaevis per H duita reitaeque ©M occur- 
rens. Si itaque ratio ad componendum data aequalis fuerit 
rationi M Z ad r M ; fala reila H K folvet problema. Si 
vero ratio data major fuerit ei, non componetur. Quod fi 
minor fuerit ei, manifeltum eft b determinationibus praece- 
dentibus, uno tantum modo problema effici pofTe, reiti fci- 
licetipfi ©M occurrente. CaJ IV 
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Caf. IV. Ducatur rcdla h a, juxta modum quartum, aufe- 
rens rationem Z a ad te datam ; ac producatur ea ad pun- 
ctum B. Quoniam ratio Z a ad B 0 datur, ratio etiam B 0 
ad r E data erit, adeoque reda H B dabitur politione : redu- 
citur enim ad, eundem Cafum cum problemate praecedente. 

Determinatur autem hunc in modum. Maneant jam de- 
fcripta, ac j unita redta HM producatur ad A: dico redlam 
HA auferre rationem Z M ad Mr, minorem quavis ratione, 
zfc redt^l qualibet per punitum H du£l& ipfique M 3 occurrente, 
abfcifsa. Ducatur enim reita alia ut hb. Quoniam vero 
re6ta? propiores pundto 0 auferunt rationes minores, quam 
qua» abfcinduntur i remotioribus abeo; ratio 0 A adrM 
minor erit ratione ©b ad TE; ac permutando, erit ratio 
©A ad ©B minor ratione TM ad TE. Sed©Aeftad©B ut 



Z M ad Z a ; adeoque ratio z m ad z a minor erit ratione 
TM ad r e. Permutando autem ratio z M ad M r minor erit 
ratione Z a ad TE : quare redta ha aufert rationem MZ ad 
r M, minorem quavis ratione quam abfcindere poteft alia 
quaelibet redta per H dudta ipfique M a occurrens. 

Componetur autem problema ad hunc modum. Jungatur 
redla H m ac producatur ad a ; ac redta H A auferet rationem 
^ M ad M r, minorem quavis aliU £ redtis per H dudtis ipfi- 
que s m occurrentibus abfeifsS. Igitur fi ratio ad conftru- 
endum propofita aequalis fuerit rationi ZM ad Mr, fola 
redla h a fatisfacit problemati. Si vero minor fuerit ea, non 
componetur. Quod fi major fuerit e&, demonftratum eft in 
praemiflis, unam folam redtatg ipfi 5 M occurrentem fol- 
vere problema. &/. V« 
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* CaJ. V. Ducatur, juxta modum quintum, redta a b aufe-; 
rens a redtis r a, 

Z B rationem ZB ^ 

ad r A datam ; ac 
producatur ea ad 
pundtum A. Quo- 
mam data eit ra- 
tio ZB ad 0 a, da* 
tur etiam ratio 
©A ad r A; adeo- 
que redta a a po- 
litione datur; juxta refolutionem Cafus quarti Loci quarti, 
qui non habet limites. Compofitio autem manifelta eit. 

LOCUS SEXTUS. 



Incidat jam redta, per pundta h, z dudta, fuper ipfura pun- 
dtum r in redta altera fumptum, ut redta H z r : ac manifeitum 
eit redtas per pundtum H duci polle juxta quatuor modos. 

Caf. I. Ducatur autem imprimis redta hb, juxta Cafum 
primum, auferens rationem Z a ad r a datam, ac producatur 
ea at/ A. Quoniam ratio Z A ad r B datur , dabitur etiam ratio 
r b ad r a, adeoque redta B a politione datur, per ea quae de- 
monltrantur in Cafu primo Loci tertii Lib. I. Oportet autem 
rationem datam minorem elle ratione K z ad r N. Ducatur 
enim recta ipfi mzk parallela, ut HN, ac producatur utra- 
que HK,rB ad 
©. Quoniam 
autem ratio 
© r ad r b ma- 
jor eit ratione 
© B ad r B ; ac 
© r eit ad r b 
iicut K Z ad 
Z A ; atque et- 
iam 0 B eit ad 

B r ut 0 H ad r A ; redta vero © H aequalis eit ipfi TN : ratio 
igitur K z ad Z A major erit ratione r N ad r a. Permutando 
autem, ratio K z ad r N major erit ratione z a ad r a. Opor- 
tet itaque rationem ad componendum datam minorem elle 
latione KZ ad r n. 

Compo- 
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Componetur autem problema in hunc modum. Efto rdtio 
propofita ficut K ad A, quae minor fit ratione KZad TN, 
Fiat ut ZH ad TH ita Kad o; cumque Z H eft ad r H ficut 
K Z ad K M, erit etiam Z K ad K M ficut K ad O. Sed reda K M 
aequalis eft ipfi H N : quare Z K eft ad H N fiait K ad O ; ac 
invertendo o erit ad K ficut H N ad K Z. Ratio autem K ad 
A minor eft ratione KZ ad TN; igitur ex tequo ratio O ad A 
minor erit ratione HN ad Nr. Quocirca fi fiat ut O ad A 
ita HN ad NA, major erit illa quam reda Nr. Jundi autem 
HA, dico redtam H A folvere problema. Etenim K eft ad O 
ut z h ad h r, ac z h eft ad h r ficut z a ad b r ; adeoque z a 
eft ad b r ut K ad o. Sed N h eft ad N a, hoc eft Rr ad r a, 
ficut O ad a : igitur ex aequo erit Z A ad r a ficut K ad A j 
adeoque reda ha folvit problema. Q. E. D. 

Caji II. Ducatur jam, juxta modum fecundum, reda HA 
auterens rationem bz ad ta datam. Producatur ea ad pun- 
dum a. Quoniam autem ratio BZ ad ta datur, data eft 
quoque ratio r A ad ta ; quapropter reda HA politione da-» 
tur : reducitur enim ad Calum fecundum Loci tertii. Deter- 
minatio autem haec eft. Junda HM producatur ad E, ac dico 
quod reda H M auferet rationem Z M ad M r majorem quavis 
ratione quam refecant redae per H dudae ipfique r M occur>< 
rentes. Dudiemm redi ^ H 

HA ; cum redae propiores ' v 

pundo r ablcindunt lem- 
per rationes minores,quam 
quae auferuntur i remoti- 
oribus ab eo : manifeftum 
eft rationem Er ad r M 
majorem efle ratione A r 
ad r A • ac permutando, 
rationem E r ad r a majo- 
rem efle ratione M r ad r a Sed E r eft ad r a ficut M Z ad 
ZB ; adeoque ratio M z ad Z B major erit ratione M r ad r A. 
Permutando autem ratio MZadrM major erit ratione ZB 
ad r a ; quare reda HM aufert rationem ZM ad M r majorem 
quavis ratione -quam auferant redae per H. dudae, totique 
redae r m occurrentes. . • :• . . 

Componetur autem problema ad hunc modum. ManeanO 
jam delcripta, ac junda HM producatur ad E. Reda haec. 
- s HM 
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HM auferet rationem ZM ad M r, * majorem quacunque ra- 
tione quam refecant redtae quaevis aliae per H dudtae, totique 
redtae TM occurrentes. Si igitur ratio propofita aequalis fue- 
rit rationi ZM ad ME, ibla redta HM folvit problema. Si 
major fuerit data ratio, non componi poteft. Quod fi mi - 
toor fuerit ei, patet quod, juxta Cafum praedidtum, duci pofi 
fit redta, quae Occurrens redtae r M folvat problema. Q. E. D. 

Caf. III. Ducatur, juxta modum tertium, redta H A aufe- 
rens rationem ZAad TB datam, ac producatur ea ad pun- 
dtum a. Quoniam ratio az ad ra datur, ratio ipfius Bf 
ad r A etiam data eft : unde redta H a pofitione datur. Re- 
ducitur enim ad eundem Cafum cum problemate praecedente. 
Determinatur autem hunc in modum. Junge HM, quae pro- 
ducatur ad E. Cum autem redtae propiores pundto r aufe- 
runt femper rationes * minat es quam quae refecantur i remo- 
tioribus ab eo 
(per nuper de- 
monilratas li- 
mitationes)con- 
■ flat redtam H M 
auferre ratio- 
nem Z M ad M r 
minorem qua- 
vis alii i redis 
per pundtum 
H dudtis, toti- 
que redtae M B 
occurrentibus , 
abfcillis. 

Sic autem componetur 1 problema. Manentibus deferiptis, jun- 
gatur H M que producatur ad B ; redta haec R M auferet ratio- 
nem MZ ad rM, minorem quavis ratione, i qualibet alii per 
H dudti, totique M B occurrente, abfcifsi. Si igitur proponatur 
ratio componenda quae aequalis fit rationi ZM ad Mr ; fola 
redta H M fatisfacit problemati. Quod fi minor fuerit ei, noh 
componetur. St vero * major fuerit, manifdtum eftex limi- 
tationibus praemiffis redtam ptoblema iolventem ocCurrer* 
ipfi M B. ■ Q. E. D. 

CaJ. IV. Ducatur, juxta Cafum quartum, redta AHBaufc- 

* InCaJ. II. & III, ubi<jm fer* contrarium haiet friS- Coi «, manifefu tntndi. 

O 1 : rc^s 
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reas rationem BZ ad r a datam. Producatur ea ad a. DatU 
autem ratione BZ ad r a, datur quoque ratio TA ad r A : 
jam redtx duae r A, r A dantur politione; ac in utroque ea- 
rum fumitur punitura r ; punitum autem datum H eft intra 
angulum A r a. Ducenda eft igitur redta a a, juxta Cafum 
tertium Loci 
tertii.auferens 
rationem r a 
ad r a datam ; 
adeoque redta 
A a datur po- 
litione , ( per 
eaquaeinprx- 

didto cafu demonftrantur ) neque habet determinationem. 

Componetur autem problema hunc in modum. Maneant 
defcripta, ac Iit ratio data licut N ad s. Fiat ut h z ad rH 
ita N ad o. Jam dantur politione redtae duae r A, r a invi- 
cem occurrentes in punito r ; punitum autem datum h eft 
intra angulum A r a. Ducatur itaque redta A a (per Cafum 
tertium Loci tertii ) quae auferat rationem r A ad r A aequa- 
lem rationi O ad 3 ; ac manifcftum eft reitam A a fatisfacere 
problemati. 

LOCUS SEPTIMUS. 

Sit jam punitum datum H intra angulum AMB; ac du- 
cantur per h redtae duae parallelae redtis datis A M, mb, utr h, 
H Z ; quae occurrant ipfis datis in punitis r & Z. Ac mani- 
feltum eft quod redtae duci pollint per punitum H juxta tres 
Cafus. 

Caf. I. Ducatur autem im- 
primis redta ab, ad modum 
primum, auferens rationem z b 
ad a r datam. Quoniam Z B 
eft ad Ar ut reitangulum ZB 
in a r ad quadratum ex A r ; 
data eft ratio reitanguli b z 
in a r ad quadratum ex a r. 

Sed reitangulum BZ in AT da-, 
tur, quia aequalis eft redlan- 
gulo z H in H r • adeoque redta r A datur. Dato autem punilo 
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r, punitum a etiam datur : ac ob datum punitum H reiia A b 
politione datur. Q E. I. 

Componetur autem problema ad hunc modum. Maneant 
defcripta, ,ac fitratip propofita ficut K ad A. Fiat ut K ad A 
ita reilangulum HZinHT ad quadratum ex TA; acjunita 
reita H A producatur ad B : dico reitam A B fatisfacere pro- 
blemati. Quoniam enim reitangulum ruinHZ eft ad qua- 
dratum ex r A ut K eft ad A , ac reitangulum Z b in r a 
aequale eft reitangulo r h in h z ; erit reitangulum Z B in r A 
ad quadratum ex r A pt K ad A : adeoque erit Z B ad r A ficut 
K ad a. Reita igitur a b folvit problema. Q. E D. , i 

Caf.lt. Ducatur, juxta Cafum fecundum, reita hk aufe- 
rens rationem T A ,ad K z datam. Quoniam ratio r a ad kz 
datur, data erit ratio reitanguli r a in K Z ad quadratum ex 
K Z. Sed reitangulum r A in K Z aequale eft reitangulo r M 
in MZ, qdeoque ratio reitanguli TM in MZ ad auadratum 
ex kz datur. Reitangulum autem rivi in MZ datur, ob 
cognitam utramque reitam ; quadratum igitur ex KZ datum 
eft, adeaque & ipfa K Z datur mag- „ 
nitudine & politione : ac dato pun- 
ito Z punitum k datur, unde & ipfa 
KH pofitione datur. Quoniam au- 
tem reita Mr major eft ipsii r A, 
ac reita MZ minor eft quam KZ; m 
erit ratio M r ad r A major ratione • 1 
MZadZK; ac permutando, ratio p 
M r ad M z major erit ratione r A 
ad z k. Sed ratio r A ad Z K eft ra- K 
tio data ‘ oportet igitur rationem 
conflruendam minorem ede ratione TMad MZ. 

Componetur autem problema in hunc modum. Manenti- 
bus defcriptis, fit ratio data ficut N ad s, minor ratione tm 
ad MZ. Quoniam autem jatio r M ad M Z major eft ratione 
N ad s, ratio reitanguli rM in MZ ad quadratum ex MZ 
major erit ratione N ad s. Ponatur igitur ut N ad S ita 
reitangulum tm ad MZ ad reitangulum aliud ; quod pro- 
inde majus erit quadrato ex MZ, nempe aequale quadrato ex 
KZ. Dico quod reita KH folvit problema ; five quod rA 
eft ad k Z ut N ad h. Etenim ut N eft ad H ita reitangulum 
r M in M Z ad quadratum ex K Z. Sed reitangulum r M in m z 

0 z aqualc 
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aequale eft redangulo r a in K z ; adeoque erit ut N ad 2 ita 
redangulum r A in KZ ad quadratum ex kz, hoc eft, ita 
r A ad K Z. Reda igitur KH folvit problema ; ac dico quod 
ea Ibla. Nam fi ducatur reda alia, ut H p ; manifeftum eft il- 
lam latisfacere problemati, hanc vero non item. 

Caf. III. Manentibus quae prius, ducatur reda H K A, juxta 
modum tertium, auferens rationem r A ad K Z datam. Quo- 
niam ratio r A ad K z data eft, dabitur quoque ratio redan- 
guli r A in K Z ad quadratum ex K Z. Sed redangulum r A 
in K Z aequale eft redangulo r M in M Z : quare ratio r M ip 
MZ ad quadratum ex kz datur. Redangulum autem i'M 
in M Z datum eft, ob datam utramque r M, MZ; adeoque 
quadratura ex KZ datur, atque ipla KZ tam magnitudine 
quam politione ; ac dato puqdo Z, pnndum K datur. Reda 
igitur KH A politione datur. Cum autem reda r a major eft 
quam r M, ac K Z minor quam Z M ; ratio r A ad r M major 
erit ratione K Z ad Z M ; & permutando ratio r a ad k Z 
major erit ratione r M ad Z M. ^ H 

Eli autem ratio r A ad K Z ra- 
tio data ; oportet igitur ratio- 
nem ad componendum propo- K ' 

firam majorem efle ratione r M 
ad MZ. ", ! \ 

Componetur autem problema * A . 
hunc in modum. Iildem de- 3 

fcriptis, fit ratio data ficut N » ' 

ad s ; quae major fit ratione r M ad M Z, fi ve ratione red- 
anguli r M in MZ ad quadratum ex MZ. Fiat igitur ut N 
ad 2 ita redangulum r M in MZ ad redangulum aliud; 
quod minus erit quadrato ex MZ. Sit autem illud aequale 
quadrato ex KZ ; acjundaHK producatur ad A. Dico re- 
ddam HA folvere problema, fi ve quod r A eft ad K 7. ficut 
N ad 2. Quoniam enim redangblum t M in M Z eft ad qua- 
dratum ex K Z ut N ad s ; ac fedangulum r M in M Z ae- 
quale eft redangulo r a in KZ: erit redangulum r a in 
KZ ad quadratum ex K Z, hoc eft r A ad K Z, ficut N ad 2 . 
Reda igitur H A folvit problema, eaque fola. Nam fi duca- 
tur reda alia, illa quidem fatisfacit problemati, altera vero 
non item. ' " ' . 

*'• : - ^ocus; 
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Cadat jam reda per pundum H du£la, reflatque Z M pa- 
rallela, fuper ipfum pundum r; quae vero alteri redae MA 
parallela ducitur, cadat citra pundum Z, ut HA. -Acma- 
nifeftura eft redas duci polle per pundum H fecundum qua- 
tuor formas. V " ;,li '■} 

Caf. I. Ducatur autem imprimis reda ahb, juxta modum 
primum, auferens rationem rA ad ZB aequalem rationi datae. 
Quoniam ut Ar eft ad ZB ita redangulum Ar in ab ad 
redangulum B Z in A B, ratio redanguli Ar in a'b ad redan- 
gulum a b in bz datur. Sed redangulum A r in ab aequale eft 
redangulo Hr in 
r M vel H4 quare 
redangulum ab in 
BZ datur, applican- 
dum ad redam datam 
AZ excedens quadra- 
to ; adeoque reda 
B z datur, ipfumque 
pundum B datum. 

Dato autem pundo 
H, reda AHB politi- 
one data eft. 

Componetur au- 
tem hunc in modum Manentibus deferiptis, fit ratio data 
ficut K ad A. Fiat ut K ad A ita redangulum Hr in HA ad 
redangulum s ; & applicetur ad redam a z redangulum 
aequale redangulo 3 excedens quadrato. Sit illud redangu- 
lum ab in BZ. Jungatur HB ac producatur ad a: dico 
redam a b folvere problema. Quoniam enim K eft ad A ut 
redangulum r H in H a ad redangulum s ; ac redangulum 
3 aequale eft redangulo ab in bz, uti redangulum TH in 
HA aequale eft redangulo a B in Ar: erit itaque redangu- 
lum a b in A r ad redangulrim a B in B Z, hoc eft, a r ad B Z, 
ficut K ad A. Reda igitur ab folvit problema. • Q. E. D. 

Caf. II. Ducatur jam reda A B, juxta modum lecundum, 
auferens rationem A r ad B Z datam. Ob datam rationem 
AT adBZ, data quoque eft ratio redanguli AT inBA ad 
redangulum B z in b a. Redangulum autem A r in B a da- 
*•' . tur, 
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abfcifsft. Quoniam autem 2 H eft ad h z ut n ad N ; ac 2 H 
eft ad H Z ut 2 T ad ZM; erit etiam n ad N ficut 2 T ad Z M. 
At vero ratio N ad h major eft ratione M Z ad r M ; quare 
ex aequo erit ratio n ad s major ratione 2 T ad r M. Cura 
autem ratio 2 T ad r M vel minima lit ; ( per Cafum fecun- 
dum Loci fexti ) vel minor ratione quavis, quam abfeindit 
reda quaelibet lpfi T P occurrens ; ei vero major fit ratio 
n ad 3 ; duci poftiint redae duae, ab utroque latere ipfius 
HM, quae auferant rationes aequales rationi n ad s. Harum 
Vero altera non folvit problema, quae fcilicet duda occurrit 
redae MZ ; altera autem occurrens redae M A fatisfacit pro- 
blemati. Dudi igitur rediHP auferente rationem P2ad 
r N aequalem rationi n ad z ; dico redam illam HP folvere 
problema, five TN efte ad Z A ficut a ad N. Quoniam enim 
2H eft ad HZ utn ad N, ac 2H eft ad hz ficut P2 ad AZ, 
erit etiam P 2 ad A z ficut n ad N. Sed r N eft ad P2 ut a 
ad n ; quare ex aequo r N erit ad A Z ficut S ad N : adeoque 
reda HAP, eaque fola, folvit problema. Q E. D. 

Quod fi meaia proportionalis inter 0 2, 2 r major fuerit 
quam 2 M ; fit illa aequalis ipfi 2 N ; ac jundae H N, H M pro- 
ducamur ad punda P & n. Reda igitur H P auferet ratio- 
nem TN ad A Z, majorem quavis ratione, quae refecari poflit 
i redis per pundum H dudis ipfifque r b, z a occurrentibus : 
ac reda HM au- 
feret rationem TM 
ad M Z, minorem o 
quavis ratione 
quam abfeindunt 
redae quaevis per 
H dudae ipfique ^ 

MA occurrentes. 

Ratio autem data 
vel erit aequalis 
jrationiNTad Z A; 
vel major erit el ; 
vel minor. Vel • 
major erit ratione r M ad M Z ; vel aequalis ; vel minor eft. 
Jam fi ratio fuerit aequalis r N ad Z A, fola reda H N A fatifc 
facit problemati; ac fi major fuerit eft non componetur. 
Quod fi minor fuerit e£> fed major ratione r M ad M z, con- 

ftruetui 
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ftruetur problema duobus modis, ab utraque fcilicet parte 
ipfius H A. Si vero minor fuerit ratione r M ad M Z, uno tan- 
tum modo componetur, fcilicet ultra punflum A. 

Caf. III. Ducatur jam, juxta modum tertium, refla HA au- 
ferens rationem n r ad az datam. Datur autem ratio A z ad 
B 6 : quare ratio 
B 0 ad N r datur. 

Datur igitur po- 
litione refla HA, 
per ea quae haben- 
tur ad Cafum fe- 
cundum Loci fex- 
ti Lib. I. 

Determinatur 
autem ad hunc 
modum. Quoni- 
am media propor- 
tionalis inter ©2 
& 0 r vel minor 
efle potefl quam refla 0M, vel non minor el: primum 
non fit minor ea; ac jungatur refla Hm, quse producatur 
ad P. Manifeftum eft, ex jam demonflratis, reflam H M au- 
ferre rationem TM ad MZ, majorem quavis ratione, quam 
abfeindunt redtse quaevis per H duflse ipfique r M occurrentes. 
Q. E. D. 

Quod fi media proportionalis inter ©2 & ©r minor fu- 
erit quam ©M; fit illa refla ©N. Jungantur hm, H N, quse 
producantur ad P & B ; & patet, per ea quse in praecedenti- 
bus demonffrantur de limitibus , quod refla H N aufert ra- 
tionem r N ad AZ, majorem quivis ratione, i reflis quibufi 
libet per H duflis, ipfiq; r M occurrentibus, abfcifsi ; quodque 
redta H M aufert rationem r M ad M z, minorem quavis ra- 
tione i reflis ipfam M N interfecantibus ablati. 

Componetur autem problema in hunc modum. Mane- 
ant quse fupra ; ac capiatur media proportionalis inter 0S 
& ©r. Hsec minor erit quam 0M, vel non minor erit ei* 
Ac primum non fit minor ei. Jundta refla hm producatur 
ad P ; ac refla H M p auferet rationem r M ad M Z, majorem 
ratione quavis, i redfis per H duflis, ipfique TM occurren- 
tibus, abfcifsi. Si igitur proponatur ratio conftruenda, quse 

N aequalia 
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squalis fit rationi tm adMZ, patet folara redtam HM fa- 
tisfacere problemati. Si vero major ei fuerit ratio propo- 
fita, non componi poteft. At fi minor fuerit ei, patet ex 
compofitionibus jam delcriptis, quod uno tantum modo fieri 
poflit, redta fciiicet ipfi r M occurrente. 

Quod fi media 
proportionalis in- 
ter ipfas 2 0, 
er minor fuerit 
quamipfa©M,ut 
© N : junge redtas 
H M,H N,qus pro- 
ducantur ad pun- 
dta n & a; ac 
redta H a auferet 
rationem rN ad 
AZ majorem qua- 
vis ratione qiiam 
fecant redfoc quae- 
vis aliae per pundlum H dudbe, totique redbe rM occur- 
rentes ; vel quam redbe quae foli redlae M n occurrunt. Redta 
vero H ri abicindet rationem r M ad MZ minorem quavis 
ratione quam auferunt redbe qualibet Job M N occurrentes. 
Quare fi proponatur ad conftruendum ratio aequalis rationi 
r N ad A Z, roanifeftum eft redtam H N fatisfacere proble- 
mati ; ac fi major fuerit ei, componi non poffe. Quod fi 
ratio data minor fuerit quam ratio r N ad A Z, major vero 
quam r M ad M Z ; confiat, & determinationibus modo de- 
icriptis, problema duobus modis componi polle, ab utraque 
parte ipfius H a, redtis ipfis r N & N M occurrentibus. Si vero 
ratio minor fuerit quam r M ad M Z, patet ex iifdem limi- 
tationibus, unam folara redtam ipfi r n occurrentem fol- 
vere problema. Si denique ratio data squalis fuerit rationi 
rM adMZ, ex iifdem praemittis confequitur, componi poffe 
duobus modis ; redtamque HM folvere problema, atque etiam 
redtam aliam ipfi rN occurrentem. Q^E. D. 


Caf.lV< 
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r Caf.VJ. Ducatur jam 
recta h a n, juxta Cafura 
quartum, auferens ratio- 
nem r N ad AZ datam. 

Producatur haec ad pun- 
itum b ; & ob datam ra- 
tionem AZ ad b ©, ra- 
tio quoque B 0 ad N r q 
datur : reda igitur H A N 
politione datur, juxta de- B 
monitrata in Cafu tertio 
Loci lexti, qui non habet 
limites. Conftrudio au- p 
tem manifefta elt. 

Caf. V. Ducatur jam modo quinto reda H A n, auferens ra- 
tionem a z ad r N datam. Quoniam ratio A z ad b 0 datur, 
data quoque efl ratio 0 B ad N r ; unde etiam reda H AN 
politione datur. Reducitur enim ad Cafum quartum Loci fexti. 

Determinatur autem hunc in modum. Manentibus de- 
fcriptis ; fit 0 N media proportionalis inter © 2, 0r. Jundi 
HN, dico quod haec reda H A N aufert rationem ZAadNr, 
majorem quacunque ratione, quam abfcindere poteft reda 
quaevis per H dudia, totique redae © A occurrens. Ducatur 
enim reda alia ut Hfi; quoniam autem reda ©N media 




proportionalis eft inter © 2, 0 r, erit ratio © B ad n r njaior * 
ratione ©P ad rn; ac permutando erit ratio ©B ad <=»P 
major ratione r N ad r n. Sed 0 b elt ad © P ut Z a ad z15 ; 
quare ratio Z A ad Z o major eft ratione TN ad r n : ac per- 
mutando ratio Z A ad r N major erit ratione z o ad r n. 
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Redta igitur HAN aufert rationem A Z ad N r, majorem qua- 
vis ali& redi per h dudtsl, ipfique QA occurrente. Q. E. D. 

Sic autem componetur problema. Maneant jam defcripta, 
ac fiat redta 0 N media proportionalis inter 2 ©, 0 r. Junga- 
tur H N, ac redta H n auferet rationem Z A ad r N, majorem 
quilvis alid ratione, quam abfcindct redta quaevis per H ducta 
totique © A occurrens. Si itaque ratio ad componendum pro- 
pofita aequalis fuerit rationi AZ ad r N, fola redta han 
folvet problema. Si vero ratio data major fuerit esi, tum non 
conflrui poteft problema. Quod fi minor fuerit eS, patet ex 
jam demonltratis, duas redtas duci polle quae problema fol- 
vant, nempe occurrentes ipfis a n, N 0. 

LOCUS QUINTUS. 


- Cadat jam redta H 0, 1 pundto H per pundlum Z dudla, ci- 
tra pundtum T>Jive inter illud & puntium M ; ac manifeltum 
cft redtas duci polle per pundtum H juxta quinque Cafus. 

Caf. I. II. Imprimis autem ducantur redlae nh ad modum 
Cafus primi & fecundi, auferentes rationes Z A ad tn datas. 
Quoniam ratio A z ad 0 b datur, dabitur quoque ratio B@ 
ad N r. Dantur autem pofitione redis duae, quarum altera 
0 B notatur in pundto ©, altera vero mn in pundto T; ac 
pundtum datura H efl intra angulum B 0 M. Ducendae fiint 
igitur redis Hn, juxta Cafus primum & fecundum Loci 
quarti , auferentes rationes datas © B ad r N j ac proinde datae 
erunt pofitio- 
ne redlae HN, H 
per regulas eo- 
rundem Cafu- H 
um; qui qui- 
dem non ha- 
bent limites. 

Componen- 

tur autem pro- N r N ©\ 
blemata hunc in modum. Manentibus quae prius, fit ratio 
data licut N ad O-; ac fiat ut ZH ad He ita N ad s. Jam 
dantur pofitione redtse duae, nempe 0 B, rM; ac fumitur in 
€> B pundtum © ; in alteri vero M N 1 pundtum F ; pundlum 
autem datum H-eft intra angulum M 0 B. Redis igitur HN, 
dudtae juxta C&fus primum & fecundum Loci quarti, auferent 

rationes 
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rationes © B ad r N aequales rationi s ad o ; unde patet re- 
ftam HN fatislacere problemati. 

CaJ. III. Ducatur, juxta Caltun tertium, refla HN aufe- 
rens rationem ZA ad rN datam ; ac producatur ea ad pun- 
ftum E, Dati autem ratione ZA ad E 0, data quoque erit 
ratio E 0 ad TN : unde refla HNE politione datur, fecundum 
demonflrata in Cafu tertio Loci quarti. Determinatur au- 
tem hunc in modum. Junge reflani HM, quae producatur ad 
K: dico reftam HK auferre ritionem ZM ad MT, majorem 
quivis ratione, i refla qualibet per punflum Hdufti, ipfique 
Z M occurrente, abfcifsi. Ducatur enim refla alia ut HE; 
ac manifvftuxn ell reflam, punfto © propiorem, lemper ab- 
fcindere ra- 



E © major erit ratione r M ad r N. Sed K © efl ad E © ut 
ZM ad Z A; quare ratio ZM ad Z A major erit ratione r M 
ad r N ; '.ac permutando ratio Z M ad r M major erit ratione 
Z A ad r n.-j Quocirca refla H K aufert rationem MZ ad r M 
majorem quavis ratione,, i refli quacunque per punflum 
H dufla, iplique 0 M occurrente, ablati. 

Componetur autem hunc in modum. Manentibus jam.de- 
fcriptis, jungatur hm, ac producatur ad k. Refla haec HK 
auferet rationem ZM ad MT, majorem quavis ratione, quam 
aufert refla alia quaevis per H dufla reflaeque ©M occur- 
rens. Si itaque ratio ad componendum data aequalis fuerit 
rationi MZ ad r M ; fala refla HK folvet problema. Si 
vero ratio data major fuerit ei, non componetur. Quod fi 
minor fuerit ei, manifefhun efl f determinationibus praece- 
dentibus, uno tantum modo problema effici pofle, refli fci- 
iicet ipfi © M occurrente. Caf. IV 
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Caf. IV. Ducatur rcdta ha, juxta modum quartum, aufe- 
rens rationem z a ad rfi datam ; ac producatur ea ad pun- 
ttum b. Quoniam ratio ZA ad bo datur, ratio etiam b@ 
ad r e data erit, adeoque reda hb dabitur poGtione : redu- 
citur enim ad. eundem Cafum cum problemate praecedente. 

Determinatur autem hunc in modum. Maneant jam de- 
lcripta, ac jundta redta H M producatur ad A : dico redtam 
a ^ erre rat i° nem ad Mr, minorem quavis ratione, 
ur- - ^ qualibet per punitum H dudtsl ipfique M 3 occurrente, 
abfcifsa. Ducatur enim redla alia ut HB. Quoniam vero 
recta? propiores punito © auferunt rationes minores, quam 
quae abfcinduntur 1 remotioribus abeo; ratio 0 A adrM 
minor erit ratione ©b ad rE; ac permutando, erit ratio 
©A ad ©B minor ratione TM ad Te. Sed©Aeltad©B ut 



Z M ad z a ; adeoque ratio z m ad z a minor erit ratione 
r M ad r E. Permutando autem ratio Z M ad M r minor erit 
ratione z a ad r E : quare reita ha aufert rationem MZ ad 
r M, minorem quavis ratione quam abfcindere poteft alia 
quaelibet redta per H dudla ipfique mh occurrens. 

Componetur autem problema ad hunc modum. Jungatur 
redla h m ac producatur ad A ; ac redta h a auferet rationem 
ZM ad Mr, minorem quavis ali& k redlis per H du&is ipfi- 
que sm occurrentibus abfcifsil. Igitur fi ratio ad conftru- 
endum propofita aequalis fuerit rationi ZM ad Mr, fola 
redla h a fatisfacit problemati. Si vero minor fuerit ei, non 
componetur. Quod fi major fuerit ed, demonftratum eft in 
prxmiflis, unam folam redtaqj ipfi s M occurrentem fol- 
vere problema. . Caf.V. 
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v CaJ. V. Ducatur, juxta modum quintum, re6ia ab aufe- 
rens a redis r a, 

ZB rationem ZB 
ad r A datam ; ac 
producatur ea ad 
pundum a. Quo* 
mam data eft ra- 
tio Z B ad 0 a, da- 
tur etiam ratio 


i 

r & m A 

» i 

ta refolutionem Cafus quarti Loci quarti, 
qui non habet limites. Compolitio autem manifefta eft. 


©A ad r A; adeo- 

J pie reda a a po- 
ltione datur ; iu: 



LOCUS SEXTUS. 

Incidat jam reda, per punda H, Z duda, fuper ipfura pun- 
dum r in reda altera fumptum, ut reda H z r : ac manifeftum 
eft redas per pundura H duci polle juxta quatuor modos. 

Caf. I. Ducatur autem imprimis redta H B, juxta Cafutn 
primum, auferens rationem Z a ad r a datam, ac producatur 
ea ad a. Qgoniam ratio Z A ad r B datur ^ dabitur etiam ratio 
r B ad r a, adeoque reda B a politione datur, per ea quae de- 
monltrantur in Cafu primo Loci tertii Lib. I. Oportet autem 
rationem datam minorem elle ratione kz ad tn. Ducatur 
enim recta ipji MZK parallela, ut HN, ac producatur utra, 
que H K,r B ad 
©. Quoniam 
autem ratio 
© r ad r b ma- 
jor eft ratione 
© B ad r B ; ac 
© r eft ad r B 
iicut K z ad 
Z A ; atque et- ' 
iam 0 B eft ad 

B r ut © h ad r a ; reda vero © h aequalis eft ipfi tn : ratio 
igitur K z ad z a major erit ratione r n ad r a. Permutando 
autem, ratio K z ad r N major erit ratione Z a ad r a. Opor- 
tet itaque rationem ad componendum datam minorem elle 
aratione kz ad tn. . . 

Compo- 
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Componetur autem problema in hunc modum. Efto ratio 
propolita ficut K ad A, quae minor fit ratione K£ad TN» 
Fiat ut ZH ad TH ita Kad O; cnmqueZH eft adrH ficu* 
K Z ad K M, erit etiam Z K ad K M ficut K ad O. Sed redta K M 
aequalis eft ipfi H N : quare Z K eft ad HN ficut K ad O ; ac 
invertendo o erit ad K ficut h N ad K Z. Ratio autem K ad 
A minor eft ratione K Z ad r N ; igitur ex aquo ratio O ad A 
minor erit ratione HN ad Nr. Quocirca fi fiat ut O ad A 
ita H N ad N A, major erit illa quam redta N r. Jundii autem 
HA, dico redtam H A folvere problema. Etenim K eft ad O 
ut Z h ad h r, ac z H eft ad h r ficut Z a ad b r ; adeoque Z A 
eft ad bt ut K ado. SedNH eft ad na, hoc eft Br ad ta, 
ficut O ad A : igitur ex aequo erit Z A ad r a ficut K ad A j 
adeoque redta ha folvit problema. Q. E. D. 

CaJ. 'II. Ducatur jam, juxta modum fecundum, redta HA 
auterens rationem bz ad ta datam. Producatur ea ad pun- 
dtum A. Quoniam autem ratio BZ ad ta datur, data eft 
quoque ratio r a ad r a ; quapropter redta ha politione da« 
tur: reducitur enim ad Caliim fecundum Loci tertii. Deter- 
minatio autem haec eft. Jundta H M producatur ad E, ac dico 
quod redta H M auferet rationem Z M ad M r majorem quavis 
ratione quam refecant redbe per H dudtae ipfique r M occur- 
rentes. Dudtiemm recti 
11A; cum redtae propiores 
pundto r ablcindunt fem- 
per rationes minores, quam 
quae auferuntur i remoti- 
oribus ab eo : manifeftum 
eft rationem Er ad r M 
majorem efle ratione A r 
ad TA; ac permutando, 
rationem E r ad r a majo- 
rem efle ratione M r ad r a Sed E r eft ad r a ficut M Z ad 
Z B ; adeoque ratio M Z ad Z b major erit ratione M r ad r A* 
Permutando autem ratio MZadrM major erit ratione ZB 
ad r a ; quare redta hm aufert rationem zm ad M r majorem 
quavis ratione quam auferant redtae per H. dudtae, totique 
rediae r m occurrentes. • • . • ■ , i \ :• > . • • . >: 

Componetur autem problema ad hunc modum. Maneant! 
jam deicripta, ac jundta hm producatur ad E. Redta haec 
. ,)■ ? HM 



Digitized by Googl 



De Settione rationis Lib. II. iof 

HM auferet rationem ZM ad M r, * majorem Quacunque ra- 
tione quam refecant redx quxvis alix per H dudx, totique 
redxrM occurrentes. Si igitur ratio propofita aequalis fue- 
rit rationi ZM ad Mf, iola reda HM folvit problema. Si 
major fuerit data ratio, non componi poteft. Quod fi mi- 
tior fuerit ei, patet quod, juxta Cafum prxdidum, duci pofi 
fit reda, quae Occurrens redae r M folvat problema. Q. E. D. 

Caf. III. Ducatur, juxta modum tertium, reda HA aufe- 
# rens rationem Z A ad r B datam, ac producatur ea ad pun- 
dum a. Quoniam ratio AZ adrA datur, ratio ipfius Bf* 
ad r A etiam data eft : unde reda H A politione datur. Re- 
ducitur enim ad eundem Cafum cum problemate praecedente. 
Determinatur autem hunc in modum. Junge HM, quae pro- 
ducatur ad E. Cum autem redae propiores pundo r aufe- 
runt femper rationes * miriones quam quae refecantur i remo- 
tioribus ab eo 
(per nuper de- 
monllratas li- 
mitationes)con- 
ftat redam H M 
auferre ratio- 
nem t M ad M r 
minorem qua- 
vis alii i redis 
per pundum 
H dudis, toti- 
que redae Mb 
occurrentibus , 
abfcillis. 

Sic autem componetuf problema. Manentibus defcriptis, jun- 
gatur H M que producatur ad B : reda haec M auferet ratio- 
nem M Z ad r M, minorem quavis ratione, i qualibet alii per 
H dudi,totique M b occurrente, abfcifsi. Si igitur proponatur 
ratio componenda qux aequalis fit rationi ZM ad Mr ; fola 
reda HM fatisfacit problemati. Quod fi minor fuerit ei, noft 
componetur. Si vero * major fuerit, manifeftum eft ex limi- 
tationibus praemifiTis redam problema iolventem ocCurrer* 
ipfi M B. ■ Q. E. D. 

Caf. IV. Ducatur, juxta Cafum quartum, reda AHBaufe- 
* JnCaJ. II. & III. vbiqut fer* contrarium haia fltS. Codex, maniftfu mendi. 

O reus 
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reus rationem BZ ad r a datam. Producatur ea ad a. Dati 1 
autem ratione BZ ad r a, datur quoque ratio ta ad r A : 
jam redae duae rA, TA dantur pofitione; ac in utrique ea- 
rum fumitur punitum r ; punitum autem datum H eft intra 
angulum a r a. Ducenda elt igitur reita a a, juxta Cafum 
tertium Loci ^ 
tertii.auferens 
rationem r A 
ad r a datam ; 
adeoque reita 
a a datur po- 
litione , ( per 
ea quae in prae- 

diito cafu demonftrantur ) neque habet determinationem. 

Componetur autem problema hunc in modum. Maneant 
deferipta, ac fit ratio data fient n ad s. Fiat ut H z ad r h 
ita N ad O. Jam dantur pofitione reibe duae r A, r a invi- 
cem occurrentes in punito r ; punitum autem datum H eft 
intra angulum A r A. Ducatur itaque reita A A (per Cafum 
tertium Loci tertii ) quae auferat rationem r A ad r A aequa- 
lem rationi o ad 3 ; ac manifcftum eft rcitam A a fatisfacere 
problemati. 

LOCUS SEPTIMUS. 



! A / 


Sit jam punitum datum H intra angulum amb; ac du- 
cantur per H reitae duae parallelae reitis datis A M, MB, utr H, 
H z ; quae occurrant ipfis datis in punitis r & Z. Ac mani- 
feftum eft quod reitae duci polfint per punitum H juxta tres 
Cafus. 


Caf. I. Ducatur autem im- 
primis reita ab, ad modum 
primum, auferens rationem Z b 
ad a r datam. Quoniam Z B 
eft ad a r ut reitangulum Z B 
in A r ad quadratum ex A r ; 
data eft ratio reitanguli b z 
in AT ad quadratum ex Ar. 
Sed reitangulum B z in a r da-- 
tur, quia aequalis eft reitan- 
gulo Z H in H r • adeoque reita i 



A datur. Dato autem punito 
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r, pundtum a etiam datur : ac ob datum pundlum H redla a b 
politione datur. Q E. I. 

Componetur autem problema ad hunc modum. Maneant 
defcripta, ,ac fitratip propofita ficut K ad A. Fiat ut K ad A 
ita redtangulum H Z in HT ad quadratum ex r A ; acjundta 
redla H a producatur ad B: dico redlam ab fatisfacere pro- 
blemati. Quoniam enim redlangulum r H in H Z eft ad qua- 
dratum ex r A ut K efl ad a , ac redtangulum Z b in r a 
aequale efl redtangulp rn in H Z; erit redtangulum ZB in r A 
ad quadratum ex r A pt K ad A : adeoque erit Z B ad r A ficut 
Kad A. Redla igitur AB folv it problema. Q.E. D. 

Caf.ll. Ducatur, juxta Cafum fecundum, redla hk aufe- 
rens rationem TA ,ad kz datam. Quoniam ratio ta ad kz 
datur, data erit ratio redlanguli r A in K Z ad quadratum ex 
K Z. Sed redlangulum r A in K Z aequale eft redlangulo r m 
in adeoque ratio redlanguli rM in MZ ad quadratum 
ex kz datur. Redtangulum autem tm in M Z datur , ob 
cognitam utramque redlam ; quadratum igitur ex KZ datum 
elt, adeoque & ipfa K Z datur mag- ■_ 
nitudine & politione : ac dato pun- 
dlo Z pundlum K datur, unde & ipfa 
K h pojitione datur. Quoniam au- 
tem redla Mr major eft ips& r A, 
ac redla MZ minor efl quam kz ; m 
erit ratio M r ad r A major ratione ! 

MZ ad ZK ; ac permutando, ratio P 
M r ad m z major erit ratione r a 
ad Z k. Sed ratio r A ad Z K efl ra- K 
tio data : oportet igitur rationem 
conflruendam minorem efie ratione TMad MZ. 

Componetur autem problema in hunc modum. Manenti- 
bus defcriptis, fit ratio data ficut N ad 2 , minor ratione rM 
ad MZ. Quoniam autem jatio r M ad M Z major efl ratione 
N ad s, ratio redlanguli tm in MZ ad quadratum ex MZ 
major erit ratione N ad 2. Ponatur igitur ut N ad 2 ita 
redlangulum rM ad MZ ad redtangulum aliud ; quod pro- 
inde majus erit quadrato ex MZ, nempe aequale quadrato ex 
KZ. Dico quod redla kh folvit problema ; five quod ta 
efl ad k z ut N ad 2. Etenim ut N efl ad 2 ita redlangulum 
r M in M Z ad quadratum ex K z. Sed redtangulum r M «n m z 

O z aequale 
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aequale eft redlangulo r a in K z ; adeoque erit ut N ad 3 ita 
redlangulum r A in KZ ad quadratum ex kz, hoc eft, ita 
TA ad K Z. Reda igitur KH folvit problema ; ac dico quod 
ea fola. Nara fi ducatur redla alia, ut H p ; manifeftum eft il- 
lam latisfacere problemati, hanc vero non item. 

Caf. III. Manentibus qiue prius, ducatur redta H K A, juxta 
tnodum tertium, auferens rationem r A ad K Z datam. Quo- 
niam ratio r A ad K Z data eft, dabitur quoque ratio redtan- 
guli r A in KZ ad quadratum ex KZ. Sed redlangulum r A 
in K Z aequale eft redlangulo r m in M z : quare ratio r M ip 
MZ ad quadratum ex KZ datur. Redlangulum autem l'M 
in M Z datum eft, ob datam utramque r M, M Z ; adeoque 
quadratum ex kz datur, atque ipfa KZ tam magnitudine 
quam politione ; ac dato pundlo Z, pundtum K datur. Redla 
igitur KH A politione datur. Cum autem redla r A major eft 
quam TM, ac KZ minor quam ZM; ratio r A ad TM major 
erit ratione K Z ad ZM; & permutando ratio r a ad k Z 
major erit ratione r M ad Z M. 

Eft autem ratio r A ad k Z ra- 
tio data ; oportet igitur ratio- 
nem ad componendum propo- 
firam majorem efle ratione r M 
ad MZ. ' : ’ 

Componetur autem problema * A . 

hunc in modum. Iildem de- 
fcriptis, fit ratio data ficut N 
ad E\ quae major fit ratione r M ad ^IZ, fivc ratione redt- 
anguli r M in MZ ad quadratum ex MZ. Fiat igitur ut N 
ad h ita redlangulum TM in MZ ad redlangulum aliud; 
quod minus erit quadrato ex M Z. Sit autem illud sequale 
quadrato ex K Z ; ac jundlaHK producatur ad A. Dico re- 
dtamHA folvqre problema, five quod r A eft ad KZ ficut 
N ad s. Quoniam enim redlangblum r M in M z eft ad qua- 
dratum ex K Z ut n ad s ; ac Redlangulum r M in M Z ae- 
quale eft redlangulo rA in KZ: erit redlangulum TA in 
K z ad quadratum ex k Z, hoc eft r a ad k z, ficut N ad 3. 
Redla igitur H A folvit problema, eaque fola. Nam fi duca- 
tur redla alia, illa quidem fatisfacit problemati, altera vero 
yion item. ‘ '. 

• ^ocus: 
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. Cadat jam refla per punflum H dufla, refbeque Z M pa- 
rallela, fuper ipfum punflum r; quse vero alteri reflae MA 
parallela ducitur, cadat citra punflum Z, ut HA. Ac ma- 
nifeftum efl reflas duci polle per punflum H fecundum qua- 
tuor formas. 

Caf. I. Ducatur autem imprimis refla AH B, juxta modum 
primum, auferens rationem ta ad ZB aequalem rationi datae* 
Quoniam ut Ar ell ad ZB ita reflangulum at in ab ad 
reflangulum b z in A b, ratio reflanguli Ar in a’b ad reflan- 
gulum a b in B Z datur. Sed reflangulum A r in a b aequale eft 
reflangulo Hr in 
r M vel H 4 : quare 
reflangulum ab in 
BZ datur, applican- 
dum ad reflam datam 
AZ excedens quadra- ^ 
to ; adeoque refla 
B z datur, ipfumque 
punflum B datura. 

Dato autem punflo 
H, refla AH B pofiti- 
one data eft. 

Componetur au- 
tem hunc in modum Manentibus defcriptis, fit ratio data 
iicut K ad A. Fiat ut K ad A ita reflangulum H r in HA ad 
reflangulum 2 ; & applicetur ad reflam a z reflangulum 
aequale reflangulo 2 excedens quadrato. Sit illud reftangu- 
lum ab in BZ. Jungatur HB ac producatur ad A: dico 
reflam a b folvere problema. Quoniam enim k eft ad A ut 
reflangulum r H in ha ad reflangulum 2 ; ac reflangulum 
2 aequale eft reflangulo ab in BZ, uti reflangulum rH in 
HA aequale eft reflangulo a B in Ar: erit itaque reflangu- 
lum a b in A r ad reflangulum a B in B Z, hoc eft, A r ad B Z, 
ficut Kad A. Refla igitur ab folvit problema. Q. E. D. 

Caf. II. Ducatur jam refla A B, juxta modum fecundum, 
auferens rationem A r ad B Z datam. Ob datam rationem 
AT adBZ» data quoque eft ratio reflanguli AT inBA ad 
reflangulum B z in b a. Reflangulum autem a r in B a da- 
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tur, quia aequale efl: redangulo r H in h a : adeoque redan- 
gulum bz m *A datum eft. Applicando itaque ad re- 
tiam A Z redangulum illud deficiens quadrato, habebitur 
reda ab. Datis autem pundis h, b, reda a b politione da>‘ 
tur. Quop jam autem • , 

requiritur ut fiat, in J_ 
ratione ad componen- ' 1 
4um propofitS, redan- e 
gulum IH iu ha ad 
re&jngulum «iliucl ; & 
ut applicetur ad redam 
£Z redjngulurp aequale 
huic redangulo defici- 
ens quadrato : fieri non 
poteft ut applicetur ad 
quamvis redam datam 
redangulum datum de- 
ficiens quadrato. Impofiibile efl igitur producere redam li- 
neam ad punduru A, quae auferat a quibuflibet duabus redis 
Tegmenta quae fint inter (e in ratione data. 

Hoc autem determinatur in hunc modum., Manentibus 
quae prius, fecetur reda a z bifariam in pundp © ; ac jun- 
gatur e H quae producatuf-ftd E. Dico redam : 0 E auferre 
rationem r H ad © Z, minorem quavis ratione a qualibet ali£ 
red& per H dud^ totique a z occurrente, abfcifsa. Ducatur 
(Cnim alia ut ab. Qupniam reda a 0 aequalis eft ipfi ©Z, 
jerit redangulum © a in © Z majus redangulo ZB in ba. 
.Redaqgulum autem cr in a« aequale eft redangulo,Ajr in 
.BA, quja utrumque aequale eft redangulo r H in H A. featio 
( jgjjur yedanguli £ r in a © ad rpdangulum ® a in 0 Z mi- 
,pqr |eft fwipqe redanguli AT in b a ad redangulum ZB in 
r BA. $ejl redangulum Er in a© eft ad redangulum ao 
lin^p pt E r ad Z © * ac : redangulum at in BA efl ad red- 
. angulum AB in BZ u$ ^T, ad BZ: ratio igitur Er ad ze 
tnjnor 41 ratione AT ; ad flz. Quocirca reda . E 0 aufert ra- 
' tipnem e f ad 0 Z, minorem quavis ratione quam abfcindit 
r reda quseppnque alia per .H duda, totique rpdae za oc- 
f curreps.' J ; . \ " rt j.‘. Ya Y. I- ; 

! Coraponetur; autem pjoblema in hunc modum. Manenti- 
bus defpriptiSj dividatur reda A Z bifariam inpundo 0 , ac 
-• , jungatur 
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jungatur H 0 ad pundtum E producenda. Hax redta ©te au- 
feret rationem TE ad © Z minorem qualibet ratione quam 
abfcindere potelt alia quaevis reda per H dtidla totique kZ 
occurrens- Jam li ratio ad componendum data aequalis fu- 
erit rationi rB ad ©z, fola redta E @ lolvit problema. Si 
ratio minor luerit dl, componi non poteih Quod fi ratio 
propofita major fu- 
erit ratione Er ad j 3 ' ' O 

©Z, ut 3 ad O; fiat zf " • 1 4 1 ** 

ut 3 ad o ita redi- B/ > 
angulum r Hin ha ®/\N x 
(aequale redtangulo ,r I 

Er in a 0) ad redi- a / I n 

angulum n. Quo- / / 

niam vero ratio 3 / / 

ad O major elt ra- ^7 ^ 

tione Er ad ©Z, *"* A ^ A 


erit ratio redlanguli E r in a 0 ad redtangulum n major ra- 
tione E r ad © z. Sed E r elt ad © Z ut redtangulum E r in 
A © ad redtangulum 0 Z in A 0 ; adeoque ratio redtanguli E r 
in a ©ad redtangulum n major elt ratione redtanguli Er 
in A© ad redtangulum A © in © Z : unde redtangulum n mi- 
nus erit redtangulo a 0 in ©Z. Pofiibile elt igitur applicare 
ad redtam a z redtangulum aequale redtangulo n deficiens 
quadrato. Fiet autem applicatio illa duobus modis, ita ut 
pundta applicationum fuerint b&k. Jungantur bh, kh quae 
producantur ad A & a. Dico utramque redtam ab, ka 
iol vere problema. Quoniam enim redtangulum rH in ha 
elt ad redtangulum n ut s ad o; ac redtangulum th in ha 
aequale elt redtangulo r A in ak ; uti redtangulum n aequale 
elt redtangulo ak in KZ; erit redtangulum ta in ak ad 
a K in K Z, hoc ell r A ad a»k, ut 3 ad o. Redta igitur A K 


fatisfacit problemati. Ac pari argumento demonllratur re- 
dtam a B idem praeltare. Confiat itaque duobus modis com- 
poni polle problema. Q^E. D. 

CaJ. III. Ducatur redta H B, juxta Cafum tertium, aufe- 
rens rationem r A ad BZ datam. Quoniam ratio redtanguli 
r a in B a ad redtangulum b z in b a data elt, atque etiam 
redtangulum ba in r a datur; datum quoque erit r e ft angu- 
ium bz in ba, applicandum ad redtam A z excedens qua- 
drato, 
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drato, ut habeatur redta B a, pundtumque B datum. Adcom- 
pofitionem autem requiritur rationem propofitam minorem 
efle ratione r M ad M Z Nara redta M r major eft quam r a, 
acMZ minor e£t quam BZ, adeoque ratio r m ad ta major 
erit ratione MZadBZ: ac permutando ratio TM ad MZ ma- 
jor erit ratione r A adEZ. Sed ratio l'A adBZeft ratio 
data : quare oportet ad conftrudtionem quod ratio data mi- 
nor Gt ratione r M ad M z. 

Componetur autem problema ad hunc modum. Manenti- 
bus delcriptis, Gt ratio data, quae minor Gt ratione r M ad 
MZ, Gcut N ad s : ac Gat ut N ad 5 ita redtangulum th in 
H a ( aequale redtangulo r M in M a ) ad redtangulum O. Eft 
autem ratio N ad 3 
minor ratione r m 
ad M Z ; quare ra- 
tio redtanguli r M 
in M a ad redlan- 
gulum o minor e- 
rit ratione TM ad 
MZ. Sed r M eft 
ad M Z ut redlan- 
gulum TM in M a 
ad redtangulum ZM 
in MA : quare redtangulum o majus erit redtangulo ZM in 
MA. Si igitur applicetur ad redtaro Z a redtangulum ipG O 
aequale excedens quadrato, pundtura b cadet ab alteril parte 
pundti M ; adeoque G fiat redtangulum Z B in B a redtangulo 
o aequale, ac jungatur redta hb : dico redtam hb folvere 
problema. Quoniam enim N eft ad s ut redtangulum r H in 
H a ad redtangulum o ; ac redtangulum o aequale eft redtan- 
gulo Z B in B a : erit N ad h ut redtangulum r H in ha ad 
redtangulum Z B in B a. Sed redtangulum r H in H a aeauale 
eft redtangulo A r in B a ; adeoque N eft ad s ut rectan- 
gulum A r in ba ad redtangulum ZB in B a. Redtangulum 
autem AT in BA eft ad redtangulum ZB inBA ut AT ad 
Z B. Ergo AT eft ad Z B ut N a as, ac redta H b folvit pro- 
blema. Q^E. D. 

Caf.YV. Ducatur, juxta Cafum quartum, redta HA aufe- 
rens rationem TA ad ZB datam. Quoniam ratio redtanguli 
r a in ba ad redtangulum z B inBA datur: ac redtangu- 
^ Ium 



Digitized by Google 



De Se Bione rationis Lib. II. 1 1 3 

lum r A in BA aequale eft redangulo r h in H a : igitur re- 
dangulum ZBin Ba datur, applicandum ad redam datam 
A Z excedens quadrato ; unde reda B a datur. Ob datum au- 
tem pundlum H, reda HB politione datur. Oportet vero ra- 
tionem ad conilruendum propofitam majorem efle ratione 
r M ad M Z, Nam reda r a major cft quam r M, ac b z 
minor eft quam 
reda M Z ; adeo- 
que ratio r A ad 
r M major erit ra- 
tione BZ ad MZ. 

Permutando au- 
tem ratio r A ad 

B Z major erit ra 

tione r M ad M Z. A M r 

Sed ratio A r ad b Z eft ratio data, quae proinde major efle 

debet ratione r M ad M Z 

Sic autem componttur problema hoc. Maneant quae prius, 
ac fit ratio data licut N ad 2, quae major iit ratione r M ad 
M Z. Fiat ut N ad 2 ita redangulum r H in H a ( aequale re- 
dangulo rMinMA) ad redangulum o. Jam ratio N ad z 
major eft ratione r M ad M Z, ac ratio N ad 2 eft ut redan- 
gulum r M in A M ad redangulum O ; ratio autem rM ad 
MZ eft ut redangulum rM in MA ad redangulum M a in 
MZ. Ratio igitur redanguli r M in MA ad redangulum o 
major eft ratione redtanguli r M in M a ad redangulum Z M 
in M a ; adeoque redangulum o minus erit redangulo Z M 
in M A. Si itaque applicetur ad redam Z A redangulum ae- 
quale redangulo O excedens quadrato, pundum applica- 
tionis B cadet citra pundum M. Sit redangulum O aequale 
redtangulo ZB in B a, ac jundta HB producatur ad A. Dico 
redam ha iolvere problema. Quoniam enim redangulum 
TH in H a, hoc eft redangulum r a in b a, eft ad redangulum 
ZB in B a ut N eft ad 2 ; ac redangulum r a in ba eft ad 
Z B in B a ut r A ad Z B : erit igitur r A ad bz ficut N ad 2. 
Q^E. D. 


P LOCUS 

CJ 
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LOCUS NONUS. 

Cadat jam altera & duabus parallelis extra pundum Z, ad 
modum redae HA, ac manifeftum dt quod habebuntur qua- 
tuor Callis, hoc dt, quod duci poliunt redlae per pundum H 
fecundum quatuor modos. 

Caf. I. Ducatur autem reda B A, juxta Cafum primum, 
auferens rationem AT ad BZ datam. Quoniam redangulum 
AT in B A datur, redan- 
gulum quoque ZB m BA u 
datur , applicandum ad 
redam datam ZA exce- 
dens quadrato; redla igi- 
tur B A ac pundum B dan- 
tur : unde reda A H B po- 
litione datur. Conftrudio 
autem problematis mani- 
fefta dt ex praemiflis. 

Ca[. II. Ducatur jam juxta Cafum fecundum, reda H B 
auferens rationem r A ad BZ datam. Quoniam ratio redan- 
guli AT in B A ad redangulum B A in B Z data dt, ac redan- 
gulum ipfum AT in B a datum ; ideo redangulum B a in BZ 
datur, applicandum ad redam datam A Z excedens quadrato ; 
unde pundum B datur. Dato autem pundo H, reda AH B 
politione datur. Oportet autem rationem ad componendum 
datam minorem efle ratione r M ad MZ. Quoniam enim r M 
major dt ipsi ta, & MZ minor ipsi ZB, erit ratio VIA. ad 
r A major ratione 
MZ adi B,ac per- I- 
mutando ratio rA a 
ad Z b minor erit 
ratione TM ad MZ. z 
Componetur au- 
tem ad hunc mo- 
dum problema. - M 
Manentibus quae 
prius, efto ratio 
data ficut N ad s, 
quae fit minor ratione r M ad M Z. Fiat ut N ad 3 ita red- 
angulum h r in H a, five redangulum M r in M a, ad redan- 

guiutn 
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gulum O. Quoniam autem ratio N ad s minor efl ratione 
r M ad M Z ; ac r M eft ad M Z ut redlangulum r M in M a 
ad redlangulum m a in M z, igitur ratio rcdlanguli tm in 
M a ad redlangulum O-nunor erit ratione redlanguli r M in 
MA ad redi angulum am m MZ, adeojne r e tt angulum o ma- 
jus erit reti angulo A M in M Z. Applicetur itaque ad redlam 
AZ redlangulum aequale rediangulo o excedens quadrato, 
fitque illud redlangulum AB in BZ ; puntium B cadet ul- 
tra puntium M. Ac manifellum efl redtam H B fatisfacere 
problemati. 

CaJ. III. Ducatur, juxta Cafum tertium, redla H A aufe- 
rens rationem r A ad B Z datam. Quoniam ratio reti anguli 
B Z in B A ad retiangulum r a in B a datur, ac redlangulum 
TA in BA datum elt, iplum quoque redlangulum BZ in B a 
datur, applicandum ad redtam AZ excedens quadrato; unde 
pundlum B datur, ac ob datum pundlum H redla H A poli- 
tione datur. Oportet autem rationem ad componendum da- 
tam majorem effe ratione r M ad M Z. Quoniam enim ratio 
•A r ad rM major efl 
ratione B Z ad Z M , 
permutando erit ra- 
tio at ad BZ major 
ratione TM ad MZ. Efl 
vero ratio A r ad B Z 
ratio data; quare ma- 
nifeftum efl oportere 
rationem datam majorem efle ratione r M ad M Z. Conflat 
autem ex praemiflis quo padto fieri pollit conftrudtio. 

Caf. IV. Ducatur jam redla HA, juxta Cafum quartum, 
auferens rationem r A ad bz datam. Quoniam ratio redl- 
anguliTA in ba ad redlangulum ZB in ba datur } ac redl- 
angulum r A in B a datum efl ; igitur redlangulum Z B in B a 
datur. Applicando itaque redlangulum illud ad redlam Za 
deficiens quadrato, dabitur pundlum B. Dato autem pundlo 
H, ipfa ABH pofitione datur. Determinatur autem hunc 
in modum. Maneant deferipta, & dividatur redla Z A bifa- 
riam in pundlo B; ac jundla HB producatur ad A: dico 
redlam ha auferre rationem r A ad bz, minorem quavis ra- 
tione quam refecant redlae quaelibet aliae per H dudlae, toti- 
que redtae AZ occurrentes. Ducatur enim redta alia ut 
1 ■ e P z H E K. 



H 
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HEK. Quoniam vero reda ZB aequalis ell ipfi ba, erit 
redangulumZB in ba majus redangulo ZEmEA. Sed 
redangulum ta inBA aequale ell redangulo r k in E A, 
(quia ucrumque 
aequale eft red- 
angulo TH in 
H A) jgitur ratio 
redanguli r a in 
B a ad redtangu- 
lura ZB in ba 
minoreli ratione 
redanguli r k in 
E a ad redangulum Z E in EA. Sed redangulum TA in BA 
ell ad redangulum Z B in B A, ut r A ad L B ; ac redangulum 
r K in E a ad redangulum Z E in E A efl ut r K ad Z E. Ratio 
jgitur r A ad ? B mmor ell ratione r K ad Z E : adeoque reda 
I' A aufert rationem Ar adZB, minorem quavis alii a redi 
qualibet per H dudi, totique redae A Z occurrente, abfcifsi ; 
adeoque habentur limites. Gonitat autem ex jam traditis, 
compofitioncm fieri polle duobus modis, utrinqup k ieda 
HA; Icilicet redis B z. B a occurrentibus. 

LOCUS DECIMUS. 

* < __ ■ • i 

Cadant jam redae duae, quae per pundum H ducantur ipfis 
AM, MK parallelae, ultra punda data Z&r, ad modum 
redarum ii a, h E. Ac manifeltum eit redas duci polle per 
pundum H, juxta quinque diverfos Cafus. 

Caf I. Ducatur autem imprimis, juxta modum primum, 
reda A K auferens rationem KZ ad Ar datam. Jungatur HZ 
quae producatur 
ad 0;ac per pun- 
dum 0 ducatur 
reda b 0 ipfi k m 
parallela. Conti- 
nuetur etiam re- 
da A H K ad pun- 
dum b , in re- 
da © b pofitione 
dati. Quoniam vero ratio ZK ad A r datur, atque etiam 
ptio ZK ad © B data efl, ratio quoque ©b ad at datur. 

. H 




1 

1 

1 

1 
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Jam damur politione redx dux a ©, © B; ac fumitur in A © 
pundum r, in ipsi vero b© pundum © ; pundum autem 
datum H elt intra angulum a©B; ac reda parallela H E 
cadit ultra pundum r. Ducenda efl igitur reda, juxta Ca- 
fum primum Loci Jexti, auferens rationem ©Bad r A da- 
tam; quare reda a b politione datur per regulas Cafus prx- 
didi : qui quidem non habet Diorifmum. 

Componetur autem problema in hunc modum. Sit ratio 
data ficut N ad o. Fiat ut ZH ad H© ita N ad s ; ac duca- 
tur reda A b, ad modum Cafus primi Loci lexti, auferens ra- 
tionem ©B ad Ar xqualem rationi s ad o : ac manifeftum elt 
redam AB folvere problema. Q. E. D. 

CaJ. II. Ducatur jam reda hk, juxta Cafum fecundum, 
auferens rationem K Z ad at datam. Producatur reda Z h 
ad ©, ac per pundum © ipfi k m parallela ducatur reda, qux 
occurrat ip(i H K in pundo b. Quoniam ratio K Z ad A r da- 
tur, atque etiam ratio K z ad B © ; datur quoque ratio B © ad 
AT: atque adeo ipfa reda HB politione datur, per Cafum 
fecundum Loci fexti, qui determinationem habet. 

Limitatur autem ad 
hunc modum. Manenti- 
bus delcriptis, capiatur 
reda ©A media propor- 
tionalis inter ipfas ©e, 

© r ; ac junda reda H A 
producatur ad B. Dico re- 
dam h b auferre rationem 
K Z ad r A, minorem qua- 
vis ratione, i redis per 
H dudis, totique redx r A 
occurrentibus, abfcilsi. Ducatur enim alia, ut HP. Jam quo- 
niam reda © A media proportionalis elt inter ipfas ©E, ©T; 
ac redx dux b ©, e © politione dantur ; ac in redi b © fu- 
mitur pundum @, in ipsi vero E© pundum r ; ac reda pa- 
rallela ipfi b cadit ultra pundum r, nempe reda H E : ratio 
igitur © B ad A r erit ratio minima, per ea qux demonllra- 
vimus ad Cafum fecundum Loci fexti. Hmc racio 0 B ad 
AT minor erit ratione P© ad rs ; ac permutando ratio B 0 
ad © P minor erit ratione A r ad r s. Sed b © elt ad 0 P ut 
# Z ad l O ; quare ratio K z ad Z Q minor erit ratione a r ad 

rs; 
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r 3 ; ac permutando ratio KZ ad AT minor erit ratione zo ad 
T3. Redta igitur HB aufert rationem KZ ad TA minorem 
quavis ratione, i rcdft qualibet per H dud&, abfcifsll. 

Componetur autem problema ad hun: modum. Manenti 
bus delcriptis, fit redta ©A media proportionalis inter Et^ 
© r, ac junda H A producatur ad B. Reda H KB auferet ra- 
tionem K Z aclr A, minorem qualibet ratione, \ redis per H 
dudis, totique redae r A occurrentibus, abfcindendL Jam fi 
ratio ad componendum propofita aequalis fuerit rationi KZ 
ad TA, fola reda hkb fatisfacit problemati. Ac fi minor 
fuerit dt, non conffcruetur. St vero ratio major fuerit e&, 
conftat ex praemiflis problema componi polle duobus modis, 
ab utraque parte redae H K ; ablciilis ex utrique E A, A r feg- 
mentis. Efto autem ratio data ficut Pad N, quae major Iit 
ratione K Z ad r A ; & fiat ut Z H ad H 0 ita P ad n ; unde 
P erit ad n ut KZ ad ©B. Sed ratio P ad N major eft ra- 
tione KZ ad r A, adeoque ex sequo ratio n ad N major erit 
ratione ©B ad TA. Ratio autem ©B ad TA ratio minima 
eft, per Cafum fecundum Loci fexti; quare duci poliunt 
redae duae ab utraque parte iplius HB, ut reda HP quae au- 
ferat rationem PQ ad rs aequalem rationi n ad N : ac ma- 
nifeflura eft redam illam folvere problema. Eodemque modo 
demonflrabitur redam alteram tantundem praeflare. Q E. D. 

CaJ. III. Ducatur jam, ad modum tertium, reda hak, 
auferens rationem KZ ad TA datam ; ac producatur ea ad 
pundum P. Quoniam ratio KZ ad P0 datur, etiam ratio 
PQadrAdata eft; ac proinde reda HP politione datur : 
refolvitur enim per Cafum 
tevtium Loci fexti. Deter- \ 
minatur autem ad hunc mo- \ 
dum. Manentibus defcri- 
ptis, jungatur H M quae pro- 
ducatur ad B; ac inanife- 
ftum eft oportere rationem b 
Z m ad M r minorem ede ra- 5 
tione ad conftruendum pro* 
pofid, five ratione KZ ad 1 ' 
r A. Jam dat^ quavis ratione 1 ! 
majore quam ratio Z M ad : MT, componetur hujufmodi Ma- 
nentibus delcriptis, fit ratio dara, five ratio P ad N, major ra- 
tione 
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tione ZM ad MT ; ac fiat ut Z M ad ©B ita P& n: & ex xquo 
conltabu rationem © B ad M r minorem cile ratione n ad N. 
Duita igitur reita per punitum H, qux auferat ab ipfis P ©, 
© r legmcnta, quae lint inter fe in ratione n ad N ; mani* 
ftftum cft illam reitx i'M occurrere: quandoquidem reitx 
puncto © propiores ablcindunt femper rationes minores 
quam quae auferuntur i remotioribus ab eodem. Si igitur 
reita H P auferat rationem P© ad TA xqualem rationi n 
ad N, clarum tli reitam illam folvere problema. Q. E. D* 

< aj. IV. Ducatur jam, juxta Cafum quartum, reita HP ab* 
fcindens rationem AZ ad Br datam. Quoniam ratio AZ ad 
P 0 datur , ratio quoque P 0 ad B r data elt ; adeoque reita 
HP politione datur : relolvitur enim eodem omnino modo 
cum praecedente. Sic autem determinatur. Maneant defcri- 


pta ac jungatur H M quae 
producatur ad B; ac mani- • 
ici tum elt componi polle 1 
problema, fi ratio data mi- l„ 
nor fuerit ratione ZM ad to 
M r. pl 

Componetur autem ad ’ 
hunc modum. Sit ratio data E 
licut P ad N, quae minor fit 



m r 


ratione MZ ad MT; ac fiat ut ZH ad h©, hoc eji ZM ad 
© E, ita P ad n ; & ex aequo demonflrabitur rationem © E ad 


TM majorem ede ratione n ad N. Igitur fi jubeatur re- 
itam ducere per punitum H, quae refecet i reitis r©, ©E 
Tegmenta habentia inter fe rationem n ad N ; clarum eft 


reitam illam ipfi M © occurfuram : quia jam demonflratura 
eft reitas puncto © propiores auferre rationes minores ratio- 
nibus, quae auferuntur & remotioribus ab eodem. Duita igi- 
tur reita H P, quae auferat rationem P 0 ad TB aequalem ra- 
tioni n adN. patet iplam HAP folvere problema. 

CaJ. V. Ducatur |am, juxta Cafum quintum, reita A B au- 
ferens ratienem ZAadrB datam. Quoniam ratio ZA ad 


©O data eft, atque etiam ratio ©O ad TB; reita quoque 
HB politione datur. Relolvitur enim per Cafum quartum Loci 
fexti ; qui quidem cafus limites habet. Determinatur autem 


hunc m modum. Manentibus deferiptis, capiatur media pro 
portionalis inter reitas E ©, © r, ut reita © b. J unita autem 
• i ■ ' • reita 
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redii H b, auferet illa rationem 0 o ad b r, majorem quavis 
ratione quam refecant redtae quaelibet aliae per H duitae, toti- 
que M 2 occurrentes: 
unde patet redtam il- 
lam H B abfeindere 
etiam rationem Z A 
ad Br, majorem qua- 
vis allii i redta qua- 
libet ipli z a occur- , 
rente, ablati. 

Componetur au- 
tem problema in hunc modum. Maneant jam deferipta, ac 
Hat redta 0B media proportionalis inter iplas E©, ©r; ac 
jungatur h b. Haec redta h b auferet rationem z a ad b r, 
majorem quacunque ratione, quam ablcindere potefi alia 
quaevis per H dudla, totique redtae Z A occurrens. Manifcltum 
autem elt, ex jam demonltratis, duobus modis componi 
polle problema, redtis fcilicet ab utraque parte iplius H B 
ducendis, iplilque AZ, A A occurfuris. Q^E. D. 



LOCUS UNDECIMUS. 

Incidant jam redtae duae per pundtum H dudlae, iplilque 
Z M, M r parallelae, citra pundta data Z & r, ad modum lpla- 
rum H E, a H ; jundtifque pundtis Z & H producatur redta H Z 
in diredtum. Cadet autem illa vel luper ipfum pundtum r, vel 
ultra, vel citra illud. Imprimis autem cadat luper illud ; ac 
patet redtas duci polle per pundtum H, fecundum quatuor 
diverfos modos. 

Caf. I. Ducatur redta ab, juxta Cafum primum, auferens 
rationem BZ ad r A datam : & agatur per H redta H E ipfi 
MZ parallela. Jam quoniam ratio BZad TA datur, atque 
etiam ratio B z ad r © data elt, quae nempe aequalis elt rati- 
oni ZH ad Hi’ ; ipla quoque ratio r© ad r A datur. Haben- 
tur autem redtae duae politione datae, viz. A M, r N ; ac in 
utrique earum lumitur commune pundtum r; & pundtum 
datum H elt intra angulum MTN. Ducenda elt igitur redta 
B h a auferens datam rationem © r ad r A. Redta autem A b 
politione datur per Cafum primum Loci tertii, qui determi- 
nationem habet. Oportet enim rationem componendam mi- 
norem efle ratione a z ad B r. Producatur redta A H ad K, 
2 Quo- 
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ratione r 0 ad r E. Sed a r elt ad r K ficut b z ad ZA; quare 
ratio B Z ad Z A major erit ratione r 0 ad r E, ac permutanda 
erit ratio n i ad ro major ratione ZA ad r E. Elt autem 
ratio B z ad l' 0 ratio data ; quare ratio illa data major elle 
debet ratione Z A ad E r. 

Componetur autem problema in hunc modum. Manen- 
tibus deferiptis, fit ratio data ficut P ad N, major ratione 
Z a ad E r ; ac fiat ut H r ad H Z, five r K ad L A, ita ri ad P. 

Cum autem ratio P ad N major elt ratione z a ad E r, ex 
aequo erit ratio n ad N ma jor ratione r R ad r E, hoc elt ra- 
tione E H ad Er. Dantur jam politione redtae duae, nempe 
ET, r A; ac fumitur in concurlu utriufque pundtum r ; ac 
ratio data major elt ratione EH ad Er. Redta igitur dudta, ita 
ut auferat rationem aequalem rationi n ad N, occurret ipfi 
r E. Hoc autem fi praeltet redta AB per H dudta, man lic- 
itum elt iplam A0B latisfacere problemati. 

CaJ. III. Ducatur redta AH, juxta Cafum tertium, aufe- 
rens rationem A Z ad r o datam. Producatur ea ad pundtum 
B; ac datii ratione A Z adrB, ratio quoque r B ad O r da- 
tur; adeoque redta ab politione datur, per demonllrata in 
Cafu tertio Loci tertii. Determinatio autem manilelta elt : 
nam manentibus deicri- 
ptis, ratio componenda 
major elle debet ratione 
ZM ad M r ; quia ratio 
AZ ad or evidenter ma- 
jor elt ratione Z M ad MT. 

Sic autem compone- 
tur problema. Iildem 
politis , jungatur HM, 
quae producatur adK; ac 
lit ratio data ficut N ad 
n major ratione ZMad ^ 

MT. Fiat ut Z H ad H r ita ) 7? <’ ■ . . 

N ad 3. Cumque z H elt ad H r ficut M Z ad r K ; ac ratio N 
ad n major elt ratione ZM ad M r patet ex aequo rationem 3 
ad n majorem elle ratione TK ad r m. Ducatur itaqUeredla 
AB, quae auferat rationem TB ad o r aequalem rationi z ad 
n, & redta illa occurret ipfi EM; quia redtae propiores pun- 
dlo r ablcindunt femper rationes majores quam quae aufe- 
..■•w ) runtur 
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runtur ^ remotioribus ab eodem. Conftat igitur redtam 
BHOAfolvere problema. • ' i ■ 

1 Caf.lV . Ducatur jam redla ahb, juxta Calum quartum, 
auferens rationem o z ad r A datam. Quoniam ratio OZ ad 
TB data eft, ratio quoque TBad AT datur, adeoque redla 
ab pofitione datur. Oportet autem rationem ad componen- 
dum datam minorem 
ede ratione Z M ad 
M r, per jam demon- 
ftrata. 

Sic autem compo- 
netur problema. Ma- 
neant delcripta , ac 


K 

B 


! " 

i in 

p i 

i, 

•i \ :: 
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lit ratio data licut 3 ^ 
ad P. minor ratione 
ZM ad M r. Jungatur HM ac producatur ad K: dein fiat 
ut Z H ad H r na 3 ad n. Eli autem Z H ad Hr ut MZ ad 
KT; ac ratio MZ ad Mr major eft ratione 2 ad P ; quare ex 
aequo conftat rationem K r ad tm majorem elle ratione n ad 
P. Ducatur igitur redla ah B, auferens rationem TBad at 
aequalem rationi n ad P : ac patet redlam illam ab ipfi M A 
occurrere ; quia redtae propiores pundto r abfcindunt fempef 
rationes majores quam quae funt remotiores ab eodem. Ma 
nifeftum autem eft redtam aob folvere problema. 

•; . : I . <• ~J • . i ... r 

> j (k LOCU-S DUODECIMUS. 


!! T 


, 1 \.i 


- Occurrat: jam redla, per pundla Z & H <kidla, ipfi Mr, 
ultra pundlum r, ad modum redtae Z H © : ac manifeftutn 
eft redtas duci polle per pundlum h juxta quinque Ca- 
fus. >: - r ■ 1 ' !fl .r.i ! 

; 'Caf I. Ducatur redta H B, ad formam Cafiis primi, aufe- 
rens rationem KZ adBr datam. Per pundlum 0 ducatur 
redta &A ipfi MZ parallela, jam quia ratio ZKad ©A, (quae 
nempe aequalis eft rationi ZH ad H©) data eft; ratio quo- 
que iplius ©A ad BT-datur. Dantur autem politione redlae 
duae ©b, ©a ; ac in redla 0 A futuitur pundlum ©, in redta 
vero ©b fumitur pundlum r-; & pundlum datum h elt in- 
tra angulum a©M; redla autem parallela per n dudla , 
nempe n e, cadit citra pundlum r. Ducenda ell igitur redla 

Q.2. 
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AB auferens rationem a 0 ad B r datam ; quae quidem reita 
ab dabitur pofitione, juxta oftenfa in Cafu primo Loci 
fexti. Condat autem rationem componendam minorem 
efle debere rati- 
one Z M ad M r ; A 
quia reita K Z mi- a 
nor eft quam zm, 

&tb major quam 
TM. 

Sic autem com- 
ponetur. Mane- — 
ant defcripta, & 
fit ratio data ficut N ad o minor ratione zm ad Mr. Jun- 
gatur MH quae producatur ad A, ac fiat ut ZH ad H 0, hoc 
eft Z M ad a 0 , ita N ad S ; quare N eft ad s ficut Z M ad 
© A. Sed ratio N ad o minor eft ratione Z M ad M r ; adeo- 
que ex aequo erit ratio S ad O minor ratione A 0 ad Mr. 
Invertendo autem ratio O ad 2 major erit ratione Mr ad 
© A. Itaque fi faciamus ut O ad 2 ita M r ad reilam aliam, 
minor erit illa quam © A. Edo autem illa reita 0 A, ac 
j unit a H A producatur ad B. Manifeftura autem eft quod, 
fi velimus ducere per punitum h reitam refecantem fc reitis 
©A, Br, (per Cafum primum Loci fexti Lib. I.) feg- 
menta quae fint inter fe in ratione 2 ad Q ; reita illa occur- 
fura fit ipfi B M : quia reitae propiores punito r femper au- 
ferunt rationes majores quam reitae remotiores ab eodem. 
Duittl igitur reitS AB auferente rationem A e ad TB ae- 
qualem rationi 2 ad o, clarum eft hanc reitam folvere pro- 
blema. 

Cdf. II. Ducatur jam reita HB, juxta Cafum fecundum, 
auferens rationem z B ad r k datam. Quoniam ratio ZB ad 
A 0 datur, data quoque eft ratio A© ad ric, unde reita ab 
pofitione datur, per eundem Cafum cum praecedente. Opor- 
tet autem rationem componendam majorem efle ratione ZM 
ad Mr. Componetur problema, fi manentibus defcriptis, jun- 
gatur h M quae producatur ad 2, ac fiat omnino ut in prae- 
cedente Cafu. 

Caf. III. Ducatur reita hb, juxta Cafum tertium, aufe- 
rens rationem zb ad xr datam, ac producatur ea ad pun- 
itum A. Quoniam ratio z B ad a 0 datur, atque etiam ratio 

ZM 
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ZB ad Kr datur, ratio quoque a© ad Krdata erit: unde 
ipfa redla ab politione datur, per relolutionem Cafus fe- 
cundi Loci fexti, qui quidem Diorilmum habet. Determina- 
tur autem hunc in 
modum. Maneant 
defcripta, & capia- 
tur e K media pro- 
portionalis inter lp- 
fas e e, er; ac jun- 
dia H K producatur 
ad A. Hxc redla H A 
auferet rationem ©A 
ad TK minorem qua- 
vis ratione, i redii 
qualibet alii per H 
audii, totique redtae 
Er occurrente , abfcifsi. Patet etiam redtam B K abfcindere 
rationem Z b ad K r, minorem quavis alii i redlis ipfi Er oc- 
currentibus auferendi. Tuxta prxfcriptum autem horum li- 
mitum componendum elt problema : quod quidem fiet duo- 
bus modis, ab utrique fcilicet parte redbe bk, refedtis leg- 
raentis ex utrifque E K, K r. 

CaJ. IV. Ducatur jam redla AB, ad modum quartum, ab- 
fcindens rationem Z B ad K r datam. Ducatur redla per pun- 
dlum © ipli M Z parallela, ac ratio Z b ad © a data erit : ob 
datam autem rationem ZB ad Kr, data quoque ejl ratio ©A 
ad icr, adeoque redla A B politione datur, per regulas Cafus 
tertii Loci i ~ 

fext^qui non ^ 

habet deter- 
minationem. 

Compolitio 
vero manife- 
ila elt ex jam 
delcriptis. s 

Caf. V. Du- 
catur, fecun- 
dum modum 

quintum, redla A B auferens rationem B z ad A r datam. Quo- 
niam vero ratio JZ ad 0K datur, ratio quoque ©k ad at 

data 
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data efl ; atque ipfa reda A B pofitione datur ; juxta prae- 
cepta Cafus quarti Loci fexti, qui quidem limites habet. De- 
terminatur autem hujufmodi. Manentibus defcriptis, capiatur 
© A media proportionalis mter 0 E, © r ac jungatur H A. Haec 
reda HA auferet rationem 0K ad TA, majorem quavis ra- 
tione, i qualibet redH per H dudH, totique rA occurrentej 
ablati. Unde etiam reda A B auferet rationem BZad Ar, 
majorem omni ratione, i reda quavis per h dudli, totique 
redae r s occurrente, refecand^. Iifdera autem manentibus, 
Compofitio problematis evidens efl ; quodque fieri pofiit du- 
obus modis, ab utraque fcilicet parte ipfius a b, redis utrique 
A ©, A H occurrentibus. 

LOCUS DECIMUS TERTIUS. 


Cadat jam reda, per punda H, Z duda & produda, citra 
pundum r, ut 0Z. Mamfeltum autem efl redas duci poffe 
per pundum h,i quae occurrant? redis datis juxta quinque 
diverfos modos live Cafus. "i .r • iJ '- a f ' 

Caf. I. ILIIL Ducantur autem redae AB, ad modum Ca- 
fuum primi, & fecundi, & tertii, quae auferant rationes ZB ad 
FA datas. Agatur per pundum 0, ipfi M Z parallela, reda 
©K. Jam quoniam rationes BZ ad>TA dantur, atque etiam 
ratio B Z ad O K data efl, dabuntur tjuoque rationes 0 K ad 

• i t v,. -i b t ,1 '»i. i ’ .0 m ( "V.1 V 



r a. Dantur autem pofitione redae duae © k, A M? ac in reda» 
©Kfumitur pundum 0, in ipfa vero A M pundum r. Pun-» 
dum atftem ditiim H efl: iritra angulum K0M. Ducendae 
fbnt igitur redae quae auferant rationes k© ad r a datas, 
fcjui Dantur 
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Dantur autem pofitione redlae A b refpedtivb, nempe in primo 
Caf u per Cafum primum Loci quarti ; in cafu fecundo, per fe- 
cundum ejufdem ; ac in tertio per tertium. Neque habent li- 
mites. Compofitio autem mamfcftaeft ex jam deferiptis. 

CaJ. IV. Ducatur redla H B, juxta Cafum quartum, aufe- 
rens rationem ZE ad r K datam. Producatur ipfa hb ad A. 
Cumque ZB eflad 0A in ratione dad, ratio quoque 0 A ad 
KT data erit, adeoque rebta AB pofitione datur, per Loci 
quarti Cafum quar- ( _ 

tum. Conflat autem , ^ t Q • 

rationem compo- \ •• l -1 

nendam • majorem ^ P 
effe debere ratione 
Z m ad M r. 

Componetur au- 
tem problema in 
hunc modum. Ma-_ 
nentibusdeferiptis, p 
proponatur ratio 3 

ad P major ratione , u 

ZM ad Mr. Jungatur hm quae producatur ad A, ac fiat ut 
ZH ad H 0 ita H ad o : & ex aequo patebit rationem A 0 ad 
TM minorem effe ratione OadP Du&a igitur redtd AB 
per punctum H, qua: auferat rationem A © ad r k aequalem ra- 
tioni o ad P, occurret illa necelfano redtae ©M; quia redlae 
propiores pundlo 0, m ipja 0 M fumpta, femper auferunt ra- 
tiones majores quam l redlis remotioribus abfcifsae. Conflat 
itaque ex prius oftenfis redlam A B folvere problema. 

Ct/. V. Ducatur jam redta a b, ad modum quintum, aufe 
rens rationem ^ “ r * 

ZK ad tb da- A 
tam. Dad rati- 
one z K ad a 0, 
dabiturquoque 
ratio A© ad Br, 
adeoque redla 
a b pofitione 
datur , eodem . 
modo quo re- ' l® 1 • • ’ ; ' B i 

folvimus Cafum quartum. Oportet autem rationem compo- 
^ S nendam 
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nendam minorem efle ratione ZM ad Mr, ut patet per de- 
monllrata in fuperioriCafu. CompoOtio autem manifclta eft 
ex prsemiflis. 

LOCUS DECIMUS QUARTUS. 

Incidant jam redlx dux, ipfis r M, M z parallelae, ita ut 
earum altera H E fuerit citra pundtum r ; altera vero H & ul- 
tra pundtum Z : ac manifellum eft redtas per pundtum H du- 
itas difponi polle juxta quinque modos. 

CaJ. I. Ducatur redta A b, lecundum Cafum primum, aufe- 
rens rationem Z B ad AT datam. Jundta HZ producatur ad 
e, & per pundtum 0 ducatur redta 0 K ipfi M b parallela, 
redtxque a b m pundto K occurrens. Quoniam ratio z B ad 
0 K datur, ratio etiam 0 K ad r a data elt Dantur autem po- 
litione redtae dux a©, 0 k ; in quarum alteri 0 K fumitur 
pundtum 0 , in altera vero A 0 pundtum r ; ac datum pun- 
dtum H elt intra angulum A 0 k : redta vero H E per H dudta 
ipli A ©parallela 
cadit citra pun- 
itum r.Ducenda 
elt igitur redta 
A K ablcindens 
rationem 0 K ad 
A r datam. Haec 
redta a k politi- 
one datur per 
Cafum primum Loci Jeptimi ZJb. I. qui non habet limites. 

Componetur autem nujulmodi problema. Maneant de- 
fcripta, ac lit ratio propolita Gcut N ad O. Fiat ut ZH ad 
H© ita N ad 3 ; ac ducatur redta AHK, juxta Cafum pri- 
mum Loci Jeptimi , quas auferat rationem K 0 ad r A xqualem 
rationi S ad O; ac manifellum elt reitam ABK folvere 
problema. 

CaJ. II. Ducatur jam redta A B, juxta Cafum lecundum, 
auferens rationem zb ad at datam. Producatur ipfa a B ad 
K : cumque ratio z b ad 0 K data elt, ratio etiam 0 K ad r A 
datur, adeoque redta ahk pofitione datur, per Cafum fe- 
cundum Loci feptimi. Limitem autem habet, & ad hunc 
modum determinatur. Capiatur redta 0 A media proportio- 
nalis inter ipfas 0 r, 0 E \ ac jungatur HA qu* producatur 

ad 
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ad K. Dico redtam AK auferre rationem ©K ad AT, mi* 
noremqua- 
vis ratione, 
i redlll qua- 
cunque per 

Hduaa,to- I 1 \h 

tiquetroc- ' 
currente, ab* 
fcifsL Hmc 
patet quo 
padto cora- — 
poni poflit ® 

problema, & quod fiat conftrudlio duobus modis, ab utroque 
parte ipfius A k, redtis fcilicet ipfis r a, a e occurrentibus. 

CaJ. III. Ducatur redta h b, juxta Cafum tertium, auferetis 
rationem Z B ad r A datam ac producatur ea ad pundtum K. 
Quoniam ratio z b ad k © datur, ratio etiam K © ad r A da* 
tur, adeoque redta h K politione datur, per Cafum tertium 
Loci Jeptimi. Con- 
llat autem rationem > ^ 

componendam majo- 
rem eile debere rati- 
one Z M ad M r. 

Componetur autem ~ 
problema hujufmo- 
di. Maneant defcri- 
pta, & lit ratio data 
licut N ad O major 
ratione Z M ad M r. 

JundiaHM produca- 
tur ad A, ac fiat ut 
Z H ad H 0 ita N ad 
z ] & patet ex aequo quod ratio A 0 ad T M minor erit ra- 
tione z ad o : quare dudt& redU H K auferente rationem K 0 
ad TA aequalem rationi 3 ad O, occurret illa rectae EM ne- 
cefiario. Etenim redtae propiores pundto © auferunt lemper 
rationes ?niwres quam quae ablcinduntur a rectis remotiori- 
bus ab eodem ; adeoque redta h k folvit problema. 

CaJ. IV. Ducatur jam redta H B, ad modum quartum, aufe- 
rens rationem az ad et datam, & producatur ea ad pun- 

R dtum K. 
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ftura K. Quoniam ratio A Z ad K © datur, data etiam efl ra- 
tio K © ad b r ; reda igitur H K pofitione datur, per folutio- 
nem Cafiis praece- 
dentis. Oportet au- 
tem rationem com- 
ponendam minorem 
efle ratione Z M ad 
M r. Componetur 
autem problema hu- 
jufraodi : maneant 
quae prius, & fit ra- 
tio data ficut N ad 
O minor ratione ZM 
ad M r. Junge hm 
in Cafu proxime praecedente. 

CaJ. V. Ducatur denique reda HB, juxta Cafum quintum, 
auferens rationem A z ad b r datam. Quoniam ratio Z A ad 
B r datur, atque etiam ratio Z A ad © K data efl, igitur ratio 
quoque ©K ad Br datur: unde redaHB pofitione datur, 
per Cafum quartum Loci Jeptimi , qui quidem determinatus 
efl. Limitatur autem in hunc modum. Manentibus defcri- ' 
ptis, capiatur reda 
©B media propor- 
tionalis inter ipfas 
©r,©B, ac junga- 
tur H b. Haec reda 
HB auferet ratio- 
nem ©KadBr ma- 
jorem quavis rati- 
one k redis per H 

dudis, totique redae B @ occurrentibus, abfcifs^ ; adeoque ex 
praemiffis conflat redam eandem ZB auferre rationem Z A ad 
B r majorem quam reda quaevis alia per H duda, ipfique Z a 
occurrens. Quod fi componendum fit problema, manifeflum 
efl fieri pofle duobus modis, ab utraque parte redae H B ; 
fumptis nempe fegmentis ab utrifque ZA,AA. Haec autem 
omnia facile confequuntur ex nuper demonflratis. 


A N A K H. 
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ANAKEtAAAIflSIZ. 

Occurrant redis duabus pofithne datis AB, AT redae duae 
parallelae HM,HA extra puncta data E & Z : ac patet redas 
per H dudas difponi polle juxta quinque Cafus. Auferant 
autem redae 0 K, juxta formas primam & fecundam, rationes 
KZ ad Ee aequales rationibus aatis. Jundis pundis H,z, pro- 
ducatur reda H z ad N; ac per pundum N ducatur reita ns 
ipfi AB parallela. Producantur etiam redae © K ad n. Quo- 
niam autem utraque N H, Z H datur magnitudine, earundetn 
etiam ratio data eft. Sed N H efl ad Z H ut N n ad K Z, adeo- 
que ratio Nri adKZ datur: cumque ratio KZad E ©data 
eft, ipfa quoque ratio Nfl ad E© datur. Jam dantur poli- 
tione redae duae r N, n s ; ac fumitur in reda rN pundum 
E, in reda vero N 2 pundum N ; datum autem pundum H 
eft intra angulum r N 2 ; ac reda per H duda ipfi a b paral- 
lela non tranfit per punitum E : ducenda eft igitur reda 
© H K n auferens rationem Nn ad 0 E aequalem rationi datae. 
Ac manifefta eft folutio. Cafus autem primus abfque limiti- 
bus eft ; fecundus vero non item. Determinatur autem Cafus 



fecundus, capiendo mediam proportionalem inter ipfas N M, 
N E, ut reda N©; ac jungendo reilam H©, quae producatur 
ad n. Ratio enim Nri ad E ©, in redis N2, EM, erit ratio 
minima. Dico quoque rationem K Z ad E ©, in redis A B, E M, 
elle rationem minimam. Educatur enim b pundo H reda alia 
H h p. Jam quoniam ratio N n ad E © minor eft ratione N P 
ad E s, permutando erit ratio Nri ad NP minor ratione E© 
ad Es. Sed N n eft ad NP ut z k ad Z o ; quare ratio KZad 

Rz zo 
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2 0 minor erit ratione E0 ad ES; unde permutando ratio 
KZ, ad £ 0 minor erit ratione ZO ad Es. Ratio igitur K L 
ad e 0 minima cft in redis AB,E M. 

Componetur autem hunc in modum. Manentibus defcri- 
ptis, iit ratio data fient * ad x. Hxc ratio vel aequalis erit 
rationi K Z ad E0, vel minor erit ea, vel major. Si vero ra- 
tio i> ad X aequalis fuerit rationi KZ ad E 0 fola reda Hn 
frivet problema. Si minor fuerit eH, problema impollibileeft. 
Q iod ii aiajor fuerit ei, tum confirui potefl duobus modis. 
Ponat" r jam rationem* ad x majorem elfe ratione KZad 
Ey. Fiat ut ZHadHN ita * ad 'E', ac ratio V ad x major 
erit ratione Nn ad E 0 ; adeoque pollibile ent ducere per 
pundum h redam abfeindentem rationem ¥ ad x, idque 
duobus modis, ab utraque parte iplius HH. Ducantur igitur 
redae tales SHP,TH2: dico utramque redam fatisfacere pro- 
blemati. Quoniam enim H Z efl ad H N ficut ZTadNS, at- 
que etiam ut * ad 'F ; erit quoque ZT ad N 2 ficut * ad f. 
Sed N 2 efl ad ET ficut 'F ad x, adeoque ex aequo erit ZT 
ad E T ficut* ad X. Reda igitur TH2T fatisfacit proble- 
mati. Ac pari argumento reSia altera EHOP tantundem 
praejiat. 

Auferat jam reda H © K, juxta Cafus tertium & quartum, 
rationes K Z ad E © aequales rationibus datis. Junda H z pro- 
ducatur ad N, & per pundum N ducatur reda N n, ipfi AB 
parallela: prolongetur etiam HK0 ad n. Quoniam vero 
utraque reda NH, hz datur magnitudine, ratio earundem 
datur: cumHN efl ad HZ ut nN adKZ, ratio etiam IIN 
adKZ datur. Ob datam autem rationem KZ ad E©, ratio 
quoque Nn ad E0 datur. Dantur igitur pofitione duae redas 
in eodem plano, nempe tn, Ari; ac in reda r N fumiiur 
pundum E, in ipfa vero A N n pundum n ; pundum autem 
datum H, efl intra angulum TNA; ac reda qua: per H duci- 
tur ipli Nn parallela cadit citra pundum E. Ducenda ell 
itaque reda H©n per pundtum H } auferens rationem N n ad 
E© aequalem rationi datae. Manifeftum efl autem quod, iti 
Cafu tertio, ratio K Z ad Z S major efl ratione ©E ad E 
quodque, in Cafu quarto, ratio lfla minor efl ei. Permu- 
tando autem, ratio K Z ad 0 E, in Cafu tertio, major erit ra- 
tione Z 2 ad es ; ut in Cafu quarto, mirior erit ea. Sed ra- 
tio ad E ©aequalis eft ratipni datae ; adeoque oportet ra- 
tionem 
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tionera datam majorem elle, in tertio Cafu ; minorem vero 
in quarto, ratione L 3 ad s e. 



Componetur autem problema hujufmodi. Maneant defcri- 
pta, ac jungatur H2, quae producatur ad P. Efto ratio data 
ficut * ad x, in tertio Cafu major ; in quarto minor ratione 
Z2adaE. Fiat ut HZ ad hn ita * ad : ac ratio ad x 
in Cafu tertio, major erit ratione PN adsE; at in Cafu 
quarto minor erit etl. Quocirca refla H=:p auferet rationem 
in Cafu tertio, minimam ; ut in quarto, maximam. Si itaque 
jubeatur ducere per punflum H reflam auferentem ratio- 
nem 't ad X; vel erit refla fic dufha, juxta modum ter- 
tium, occurrens ipfi E2; vel juxta modum quartum, ca- 
dens ab altera parte punfli 3. Dufli autem refla Hn au- 
ferente rationem Nfl ad E0 aequalem rationi 'P ad x, ratio 
kz ad E0 aequalis erit rationi* ad X: adeoque refla illa 
H n fatisfacit problemati. 

Auferat autem refla HK0, juxta modum quintum, ratio- 
nem KZ ad E0 aequalem rationi datae. Jungatur H Z ac pro- 
ducatur ea ad N. Per N agatur refla OP ipfi ab parallela. 
Jam quoniam utraque refla HN, HZ magnitudine datur, ra- 
tio etiam N H ad HZ datur. SedNH eftadHZ ut Nn ad 
K Ob datam itaque rationem K Z ad E 0, ratio n N ad E 0 
data erit. Jam funt in eodem plano reftae duae pofitione 
datae, nempe EN, o P ; ac fumitur in refla E n punflum E, 
ac in ipsll o P punflum N ; punflum autem datum H efl in- 
tra angulum ENP; refla vero per H dufta ipfi A B parallela 
cadit citra punitum E. Ducenda efl igitur refla 0 h n per 

punflum 
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pundum H, quae auferat rationem ri N ad E 0 aequalem ra- 
tioni datae, per ea quae demonftrantur in praemifiis. Deter- 
minatur autem faciendo N 0 mediam proportionalem inter 
ipfas M N, N E, ac jungendo redam H 0 auferentem k redis 
o P, hn tegmenta flN, Ee habentia inter fe rationem maxi- 
mam. Dico eandem redam auferre k redis ab,en ratio- 
nem KZ ad E © maximam. Jungatur enim reda alia HA, ac 
ratio n N ad E 0 major erit ratione SNadEA, Permutando 
autem ratio n N ad H N major erit ratione E 0 ad E A. Sed 
n N eft ad SN ficutKZ ad ZT ; adeoque ratio KZ ad ZT 
major eft ratione E © ad E a : unde permutando, ratio K Z ad 
0 B major erit ratione ZT ad EA. Quapropter etiam ia 
redis A b, E N ratio K Z ad E 0 maxima eft. 



Componetur autem problema ad hunc modum. Manenti- 
bus defcriptis, fit ratio data ficut * ad x, quae vel aequalis 
erit, rationi kz ad e©, vel major erit ei, vel minor. Si aequa- 
lis fuerit ei, fola reda H © folvet problema. Si vero major 
fuerit ei, problema impoflibile eft. Quod fi minor fuerit, 
componetur duobus modis. Sit enim ratio $ ad x minor ra- 
tione K Z ad E 0 ; ac fiat ut H Z ad H N ita ad 'i' ; ac tna- 
nifejlttm eft rationem ¥ ad x mmorem efle ratione n n ad 
E0. Ratio autem riN ad ©E eft ratio maxima, adeoque 
pclfibile erit ducere per pundum h redam auferentem ra- 
tionem f ad x, idque duobus modis, ab utrique parte ipfius 
H9, Dudis autem redis HA, H2, qua auferant rationes <c- 
quales rationi v ad x, dico ipfas Jolvere problema. Etenim 
Z h eft ad hn, hoc eft ZT ads N, ut * ad "V ; ac hn eft ad 
E A ftcut ad x ; adeoque ex aquo erit Z T ad E A ut * ad x. 
Reda itaque HA folvit problema ; & pari modo probabitur 
redam H 2 idem prxftare. 

SCHOLION. 
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SCHOLION. 

Ex numero Locorum <ly Cafuuin, utrique libro a Pappo af- 
JignatoJatis Juperque liquet genuinum hoc efie Apollonii opus: 
quod lu et , ex Verjione , utpote Arabica mendofa , tradutiam , 
plurime a nativa elegantia difcedere exijlimetur ; Utcratis 
omnibus , prujertim Geometris , non ingratum efie confido. Ne 
tanta C 'ajuurn multitudine Leti oris animus turbaretur , non 
abs re fore arbitror , rem totam ob oculos ponere ; defit iptoque 
Loco quem tangunt retia omnes datam rationem a datis 
retiis abjctndentes , puntli H fitum in finguhs expendere. 

Sint retlee diuc AB, AE pofitione datafeje interjecantes 
in puntlo M ; ac in AB fumatur puntlum r, in tx E vero pun - 
tlum Z : defcribere opertet Curvas illas quas tangant retia: 
omnes, afferentes a retiis datis Jegmenta puntlis r, Z adja- 
centia, qua fint in ratione data \ puta ut m ad n. fiat ut m 
ad n ita r M ad retiam aliam, utrinque a puntlo Z m retia 
es E collocandam, ut Z @,Z K. Et in eadem ratione madn. capi- 
atur ad Z M retia, aquatis rpji r A vel r N, utrinque a pun - 
tio r in retia A b ponenda. Quoniam vero M r ejt ad QZ /ive 



1 K ut m ad n , atque etiam r A vel r N ejl ad Z M in eadem 
ratione ; erit componendo M A ad 0 M, ac dividendo M N ad 
M K tn eadem ratione , Jive ut m ad n. Quinetiam fi aufe- 
ratur ab ipfa r M retia aliqua ut T P, ac fimul addatur tpfi 
Z M retia Z o, qua fuerit ad T? Jicut n ad m; dividendo 
MP erit ad QO in eadem ratione ac m ad n ; ac viciffim,Ji 
augeatur retia r M ac minuatur ipfa Z M j componendo erunt 
p etiam 
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etiam Jegmenta in eadem ratione. Ac facili negotio idem in 
reflis r M, Z K demonflrabitur. Hinc fi loco Parabolarum con- 
jugatarum. , quas in Scholio ad finem JL'b. /. adhibuimus , de- 
fcribantur ‘Parabola: dua, quarum altera contingat reflas A B, 
A E in punfits A, © ; altera vero in punflis KcN: patebit , 
per ibidem demon /Irata , reflas omnes Parabolam A ri © T con- 
tingentes ab/cindere e reflis M A, © E; uti <fy e re fi is M B, © A, 
rationes aquales rationi m ad n. Tangentes vero omnes alte- 
rius Parabola 2 K N 5 auferent a reflis M A, K A ; ac ab ipfis 
M B, K E, eajdem rationes m ad n. Quoniam vero r M efi ad 
Z© ac ZYificut m ad n; componendo aut dividendo . pro ge- 
nio Cafus, Jegmenta omnia a Tangentibus prioris Parabola b 
reflis r A } Z E ; vel ex ipfis r B, Z A abjcifia : aut a Tangenti- 
bus pojlerioris, ex ipfis r A, Z A, vel r B, Z E ablata , erunt m ea- 
dem ratione. Patet etiam re fiam Z r S, punfla data r, Z con- 
tieflentem, contingere utramque Parabolam , puta in punflis 
n & S \ quia refla hac aufert rationem M r ad Z © vel Z K a» 
qualem rationi m ad n. 

Dantur igitur tres Tangentes utriqueParabola communes , 
ac in earum altera punfla contaflus utriufque Curva , ut 0 

K : unde levi opet e Locus five Curva ipja defcribi pojfunt, 
per ea qua ad finem Scholii pradifii pracepimus. Datis au- 
tem Curvis illis , manifefium efi, fi reperiatur punfium da- 
tum H m ipfis punflis contafluum n 2 , unico tantum 
modo componi poffe problema : fi fuerit punfium H intra am- 
bitum alterutrius Parabola , vel fi tangat ipjam re fiam zrs 
produfiam, non ntfii duas Tangentes duci pofie : adeoque duo- 
bus tantum modis componi problema. Si vero punfium H tan- 
gat ipjas Parabolas, tribus modis efficietur Conjlruflio. Quod 
fi ponatur punfium datum H extra Curvas , nec in refla, z r, 
ubicunque fuerit , quatuor Tangentes duci poffunt, ad utram- 
que Parabolam bina, unde etiam juxta quatuor modos com- 
ponendum efi problema. 

Obfervandum tamen efi quod, fi ratio m ad n minor fu- 
erit ratione r M ad Z M, punfium K cadet ad eafdem partes 
cum punflo Z ; ac Parabola altera 3 N K S non in angulo 
ama, fed in angulo emb, dejcribenda erit- At fi ratio 
auferenda aqualis fuerit rationi r M ad Z M, coincidente 
punflo K cum punflo M, refla HM fati faciet problemati \ 
atque etiam reflabilia, ipfi r L parallela per punfium H dufta. 

. Hinc 
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Hinc manuducimur ad aliam fy a conftrutlione Apollonii di - 
verfiffimam problematis effetlionem , nec minus facilem. Nam 
Jl loco puntli Z in retia A E fumantur puntia &&K, aqualiter 
a Z utrinque diflantia ; ac loco puntli r in retia A B fumatur 
puntlum concurjus M : ubicunq , fuerit puntlum datum H, ma- 
ni feflum efl rejolvi pofie problema , per Cajus quojdam quatuor 
Locorum ultimorum Libri primi. Nec ulteriori explicatione 



opus efl , utpote in re fatis evidente ; cum fcilicet Jegmenta 
omnia in retiis pofitione datis , puntlis 0, M adjacentia, fint 
in eadem ratione cum fegmentis ab eadem retia abfcifjis , 
ac puntlis r, Z adjacentibus ; hoc efl, in ratione TM ad ZQ vel 
Z K. Exempli gratia , dutla retia quavis P o auferente a 
pofitione datis A B, a E Jegmenta MP^> eo, puntlis M fy 
e adjacentia , qu<£ fint m ratione data fiveut r M ad Z0. 
Dico eandem retiam P o abfcindere etiam Jegmenta r P ad 
Z O, puntlis r, Z adjacentia , eandem rationem inter Je ha- 
bentia quam habet r M ad Z 0. Etenim fi r M Jit ad Z e 
Jicut m ad n, ac fiat etiam M P ad eo in eadem ratione 
data ( per Cajus II do * Loci quarti vel Jeptimi Lib. 1. ) 
erit etiam dividendo , r M — M P,five r P, ad Z 0 — © O, hoc ejl 
ad Z o, ut m ad n : retia igitur P o Jatisfacit problemati. 

Ter totum autem Librum fecundum fere , duplici Compo - 
Jitione ejici pote fi propofitum , etiam juxta methodum Apol- 
lonii , tametfi hoc reticeat ; indifferenter enim duci pote fi 
retia parallela per puntlum H ad hanc vel illam e retiis 
duabus pofitione datis : adeo ut pro diverfitate Jitus pun- 

S florum 
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/ 'iorum r <jy Z, ad alia Loca ahofque Cajus idem problema 
plerumque referri pojjit : quod quidem innuifie JuJJiciat. 
Quine t tam Cajus Loci fecundt Ljb. II. ad modum Loci 
obi avi jy noni , paulo fimphcius ( ut videtur) jy rejolvuntur 
(y determinantur. 

Torro Capitula hujus Libri nr*r five Loca infcripfit Apol- 
lonius, fen/u omnino Geometrico, ad indigitandum Locum, Jive 
Jitum putibii H in Jingulis dtverfum , rejpebiu trianguli z r M, 
m plano infinito ctrcumjebio. Loca autem h<£C Junt genere 
diverfijfima : nam Locus primus, quartus , quintus (y deci- 
mus occupant (patia Jummo modo infinita, ac totum planum 
complentia, fi adjeceris Locum tertium jy decimum quartum 
inter parallelas intercepta , ac quoad unam tantum dirnen- 
Jiotiem infinita. Locus Decimus-tertius occupat Jolum tri- 
angulum zr M ; eidemque aquale Jpatium duodecimus. Se- 
cundus , Jc.xtus, Jy nonus punbium H in rebits infinitis collo- 
cant ; ut obi avus fy undecimus in finitis. ‘Denique Locus 
Jeptimus non nifi unicum punbium ejl , in concurju Jctlicet 
duarum rebiarum ipfis rM, M Z parallelarum , per punbia r 
fy L dubiarum. 


APOL- 
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APOLLONII PERG^EI 

De Setlione Spat 'u 3 

SIVE 

TIEPI XHPIOT AnOTOMHS, 

Liber Prior Restitutus. 

Q UAL NAM fuerit Analylis Veterum, b fpecimine 
librorum praecedentium abunde conltat. Ledtoribus 
autem nonnullis nimius fortafle videatur audior no- 
fter, dum in tot Cafus diverfos problema de Sedtione Rationis 
diltribui voluit; (ingulorum Refolutionem ac Compoiitionem 
fufe docens. Veniam tamen indulgebit, qui animadvertent 
hos libros k Tappo immediate polt Euclidis Data delcribi, 
quafi Analyieos fludiofis apprime neceilarios, ac in exem- 
plum plani problematis per omnes cafus plenillime folliti 
defignatos : nec tam Mathematicorum peritis Icriptos, quam 
in gratiam eorum qui velint ir x*y.{Mu( Lr*(itv c.v?i- 

77 xlu), ut ait ‘Pappus. Agnita autem hujus Analyfeos prae- 
ftantia, Apollonii opus de Sedtione Spatii five redtanguli, 
jam olim deperditum, reitaurare aggrcliits (iim ; nec irrito 
conamine. Manifeltum enim elt ex delcriptione ! 'Pappi , hos 
libros eodem omnino fubdivifioms ordine, quoad Loca & 
Cajus , dillributos fuille. Exadli autem refolutione com- 
pen problemata duo «fe 1 ao y* & «fe« ywtv 

conjundlilliraa ac quali germana elle; levique Ldta mutati- 
one per omnia quafi coincidere. Quocirca folutionem ejus 
fubjungere vifum elt, inventam ac demonltratam ad exem- 
plum praecedentium ; nec multum, ut opinor, ab iplius Apollo- 
nii opere (fi unquam lucem viderit) dilcrepaturam : nili quod 
in gratiam Ledtorum, quibus brevitas magis cordi elt, in 
compendium, quantum fieri licuit, rcdadta iit. Hoc autem 
. S z magna 
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magna cx parte fit, oblervatis in omni Cafu, ad punda cor- 
relpondentia defignanda, iifdem notis Alphabeticis. 

PROPOSITIO GENERALIS. 

Sint duse redae infinitae in eodem plano politione 
datae, ut ab,aej vel parallelae inter le, vel oc- 
currentes invicem in pundo m. Sumatur autem 
in red£ a b pundum r, in ipsa vero a e pundum 
z. Ducenda eft reda, per pundum quodvis da- 
tum h, non contingens politione datas, quae au- 
ferat ab iplis fegmenta ric, z a, redangulum dato 

(quod lemper s appellare licet)asquale continentia, 

\ 

Sint autem imprimis rc£lae duae politione datae invicem 
parallelae ; ac pundum datura H cadet neceflario vel intra 
vel extra parallelas datas. 

LOCUS PRIMUS. 

Cadat primo pundum H extra parallelas datas : ac mani* 
felium ell problema effici polle juxta tres modos, legmentis 
Icilicet ab iplis r p, Z E , yel ab iplis r B, Z A, vel denique ab 
iplis a r, Z a auferendis. 

In unoquoque horum Cafuum eadem plane ell Analyfis,ea- 
demque Compofitio. Ponatur itaque in quolibet cafu redam 
HKA ablcipdere fegmenta rx, z A redangulum aequale red- 
, angulo dato 3 comprehendentia. Jundlis pundis datis H, r, 
reda h r data erit politione, quae producatur ad occurfum 
cum politione datsl A E; adeoque pundum occurfiis N datur, 
ipfaque reda NZ: ob data autem tria punda i^r,N ratio 
jplius H r ad hn data erit. Verum ratio r K ad NA eadem 
, ell ac ratio H r ad H N ; quare ratio r K ad N a etiam data ell : 
. unde & ratio redanguli r K m Z a ad redangulum N a in 
£ a datur. Sed redangulum r k in Z A datum ell ; quare 
redangulum Z A in N A quoque datur, applicandum ad redam 
datam N Z, excedens quadrato in cafu primo ac tertio, vel 
deficiens quadrato in fecundo; unde (per }8 ura & jp utn 
'Datorum Euclidis ) dantur punda applicationis a ; ulque 
datis, redae etiam HKA dantur politione. 

.. . . Ac 
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Ac roanifellum efl cafus primum & tertium nullis limiti- 
bus obnoxios elfe, fed redas remotiores a pundis datis r, Z 
(einper auferre Spatia majora, cjuam quae lifdem propiores 
Tunt. Patet quoque redam ZA, in primo Ca fu, lemper ae- 
quari ipfi N A in tertio. Secundus autem cafus determinatur, 
quia redangulum na in az, quod Ctad redangulum 3 ut 
H N ad H r, ap- 
plicandum efl A - 
ad redam N Z 
deficiens qua- 
drato. Appli- 
catio autem 
i£la fieri ne- 
quit quoties 
redangulum 
illud majus fu- 
erit quadrato 

dimidii ipfius NZ. Fiet autem modo lingulari, fi pundum 
A reperiatur in medio ipfius Ni; adeoque redangulum 
maximum, juxta hunc cafum auferendum, erit ad quadratum 
dimidii ipfius N Z, ficut r K ad NA five ut H r ad H N. Hoc 
fi majus fuerit fpatium datum, problema propolitum impof- 
fible elt. Quod fi minus fuerit eo, patet applicationem fieri 
polle dupliciter, adeoque duobus modis componi problema, 
redis nempe aequaliter ^ pundis N, Z utrinque diltantibus. 

Compolitio autem manifelta elt. Nam fi producatur reda 
Hr ad N, ac fiat ut ur ad hn ita redangulum datum 3 ad 
aliud O ; dein utrinque applicetur ad redam datam N Z redt- 
angulum illud O excedens quadrato ; atque, fi fieri potelf, 
etiam deficiens quadrato : habebuntur omnia pundla quaelita 
A in pundtis applicationum, dudaeque omnes redae HK A fa- 
tisfacient problemati. Quoniam enim redangulum N A in A Z 
aequale elt redtangulo O, ac redangulum o elt ad redtangu- 
lum 3 ut N A ad r K; erit reclangulum r K in a z aequale red- 
angulo 3.Redae igitur omnes H k A folvunt problema. Q.E.D. 

Problema igitur hoc femper effici potell dupliciter juxta 
Cafus primum & tertium; atque etiam dupliciter, juxta fe- 
cundum, modo redangulum o minus fuerit quadrato ex di- 
midio ipfius N z. Quod fi eidem aequale fuerit, fiet modo lin- 
gulari : fi vero majus fuerit eo impoflibilis erit .Conltrudio. 

LOCUS 
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LOGUS SECUNDUS. 

Sit jam pundlum datum H intra parallelas datis: patet 
tribus modis duci pofle redas, quae fegmenta auferant r K & 

Z A datum redlangulum s continentia : vel ennn ex ipfis r B, 

Z e ; vel ex ipfis r A, z E; vel tertio ex ipfis r B, Z a refecta 
erunt. 

In omni autem Cafu, mutatis mutandis, eadem efl refolutio 
cum praecedente. Jundli enim & produdli redi TH ad N, 
reda H N dabitur magnitudine & politione ; ac ob data pun- 
da r,H, N, ratio iplius r H ad h n, hoc eft, r K ad a n, ( ob 
fimilia triangula) data erit. Sed ut TK eft ad AN ita redl- 
angulum r K in A z ad redlangulum AN in A Z. Datum au- 
tem elt redlangulum tk in A Z; quare datur quoque redlan- 
gulura N a m 
AZ, applican- 
dum ad redtam 
datam N Z de- 
ficiens quadra- 
to, in primo 
Cafu; excedens 
vero quadrato 
in fecundo ac 
tertio: qoi qui- 
dem Ca fus pro- 
inde femper pofiibiles funt, ac redx propiores pundtis r, Z, * 
auferunt femper Spatia minora quam remotiores ab lildern. 

Primus autem Cafus Diorifticus efl, neque applicari potefl 
redfangulum deficiens quadrato ad redtam N Z, quod majus 

• fuerit quadrato dimidii iplius N Z. Redfangulum igitur maxi- 
mum, quod abfeindi potefl juxta Catum primum, ent ad 
quadratum dimidii iplius N Z, ut r H ad H N. Hoc fi majus 
fuerit redlangulum propolitum H, non componetur problema, 
ut inapoffibtle. Si aequale fuerit ei, lingulari tantum modo 
fiet. Si vero minus fuerit eo, dupliciter conflrui potefl 
problema, fadli ad utramque' partem applicatione. 

Compofitio autem manifefla eft, eademque omnino cum 
illi quam in praecedente Locooftendimus. Fiat enim utTH ad 
H N ita redlangulum datum s ad aliud O, quod applicetur ad 
rectam N Z, deficiens quadrato in primo Calii, excedens vero 

• . — in 
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in fecundo ac tertio. Duobus itaque femper fieri potefl: 
modis; atque in fu per duobus, quoties redtangulum o minus 
fuerit quadrato ex dimidio ipiius N Z ; vel modo lingulari, fi 
eidem squale fuerit, hoc efl omnino tribus. 

Cxterum ut in Sedtionc Rationis Scholia addidimus pro 
exhibendis Locis Geometricis, quae tangant redtae omnes 
rem propofitam praedantes ; ita in Sedhone Spatii Ledtori 
curiofo non injucundum erit nec inutile eadem coramon- 
Itrari, locaque defignari qux tangant redis omnes redtan- 
gulum datum auferentes. Hoc autem fit ope Propofitionis 
42.* 1 * Lib. III. Conicorum Apolloni i noflri, qu£ demonftra- 
tur , Si reSta tres contingant EJlipJin vel Hyperbolatn y 
quarum du<e parallela fint & dentur pojitione ; quadratum 
Jernidiametri SeStionis his duabus parallela: aquale e/Je 
re St angulo fegmentorum inter punSla contaSiuum & Tan- 
gentem tertium interjectorum. Idemque demonilratiombus 
propriis Illuflrifiimus Nevotonus in Principiis, & Cl. Hircus 
in Conicis ftabiliverunt. Hoc autem pofito, ii delcribatur 
Ellipfis nza cujus diameter lit redla r Z, jungens pundta 



r, Z in redlis pofitione datis fumpta ; in ejufque medio cen- 
trum <=>; eidem autem Conjugata diameter fit redla l&£i 
ipfi A B, a E parallela, qus poflit quadruplum redfanguli dati 

- fcg*. 
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fegmentorum auferendorum : dico omnes Tangentes hujus 
Ellipfeos abfeindere fegmenta r K, Z A redlangulutn aequale 
dato comprehendentia; li nempe ab eodem latere redtx zr 
fumenda lint, ut in Calu I & III Loci primi, & in primo 
fecundi. Quod fi in contrarias partes legmenta auferenda 
fint, ut in II do primi, & II do & III 0 fecundi; deferibantur 
Hyperbolae oppofitae M Z N, of n, eafdem cum Ellipli dia- 
metros habentes : ac redlx omnes Curvas illas Hyperbolicas 
contingentes abfeindent etiam legmenta redlangulum aequale 
redtangulo dato continentia. Quae omnia ex ipsa Apollonii 
propolitione prxdidli fatis patent. Jam fiant Z £, Z 2 & r P> 
r T aequales lemidiametro conjugatae © I ; ac redis 2 © T, 
s©Pin infinitum produdlae, ut T ©$, x©-*, erunt oppofi- 
tarura Hyperbolarum Afymptoti. Datis autem Afymptotis 
& pundlis r, Z paratifiima elt Curvarum deferiptio. 

Hinc manifedum eft problema quaternas habere foluti- 
ones, fi fuerit pundlum datum H extra ambitum Ellipfeos vel 
oppofitarum Hyperbolarum. Si vero pundlum H reperiatur 
intra earundem Curvarum partes concavas, non mfi binx 
duci pofiunt Tangentes ad Ellipfin, fi fuerit intra ambitum 
Hyperbolarum ; vel ad Hyperbolas, fi fuerit intra Ellipfin : 
adeoque duobus tantum modis folvetur problema. Quod fi 
pundlum H tangat alteram harum Curvarum, trium omnino 
iblutionum capax eft propofitum: modo nempe fingulari, 
redii Curvam tangente in pundlo dato H; ac dupliciter 
per Tangentes alterius Curvs. 

Cave tamen ne credas Curvarum Conicarum deferiptio- 
nem prxeipi ad plani problematis effedlionem, fed tantum 
ad uberiorem rei explicationem. Viciflim autem Tangentibus 
ad Curvas Conicas de pundlis datis ducendis, etiamfi Curvx 
nondum deferiptx fint, converfo argumento via demitur ; 
uti podhac demodrabitur. 

LOCUS TERTIUS. ' ' 

Interfecent jam fe mutuo redlx dux politione datx, ut 
A B, AE-, in pundlo M, ac concipiatur utrumque pundlum r 
& Z coalefcere in commune pundlum occurfus M : oportet 
ducere, per pundlum datum H, redtam qux auferat fegmenta 
M K, M a redlangulum squale redtanguio dato comprehen- 
y dentia. 
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dentia. Hoc autem fieri poteft juxta tres Cafus ; vel enim 
abfciffum erit redtangulum ex ipfis a m,ma; vel ex ipfis B M, 
ME; vel tertio ab ipfis A M, M E. 

Age redtam H© per pundtum H ipfi ab parallelam; ac 
pundtum 0 atque ipfae H 0, © M dabuntur tam magnitudine 
quam politione. Applicetur ad redtam ©H redtangulum da- 
tum ; & latitudo inde orta data erit : fitque ea redta M n 
utrinque ponenda. Quoniam vero redtangulum H © in M n 
aequale elt redlangulo mk in ma, erit H© ad mk, hoc elt 
©A ad am, ut AMad Mn: quare, dividendo in primo & 
tertio Cafu, & componendo in fecundo, © M erit ad M A 
ficut a n ad n m ; adeoque redtangulum © M in M n aequale 
erit redlangulo M A in A n. Sed redtangulum © M in M n 
datum elt, ob utramque redtam datam ; datum elt igitur redt- 



angulum M A in A rr, applicandum ad redtam datam M n, ex- 
cedens quadrato in primo & fecundo Cafu ; deficiens vero 
quadrato in tertio, qui proinde Diorifmum habet Redian- 
gulum autem minimum aufertur, quoties redtangulum ©M 
in M n aequale elt quadrato dimidii ipfius M fi, live cum M n 
aequale elt quater ipG M ©. Cumq; M n in H © leraper aequale 
fit redlangulo dato, redtangulum illud minimum aequale erit 
quater'redlangulo H © in ©M. 

Componetur -autem problema, fi manente redii paralleli 
H©, eidem applicetur redtangulum aufercndnra 2; ac fiat Mn, 
• T ponenda 
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ponenda ab utroque parte pundii M, aequalis latitudini quae 
refultat. Deinde ipii Mn applicetur redlangulum datum Mri 
in 0 M excedens quadrato, m Cafu primo & fecundo ; defi- 
ciens vero in tertio : & lint pundia applicationis Ax, aj. Du- 
cantur redlx HKA. Dico illas latisfacere problemati. Quo- 
niam enim redlangulum M A in An aequale ell redlangulo 

0 M in M n, erit eM ad M A ut n a ad M n ; ac componendo 
in primo & fecundo Cafu, vel dividendo in tertio, erit 0 A 
ad A M licut A M ad M n. Sed 0 A eft ad A M pt H 0 ad K M» 
quare H0 eft ad KM licut AM ad Mn. Eft igitur redtangu- 
lum H 0 in M n aequale redlangulo K M in M A. Sed redtan- 
gulum e H in Mn aequale ell redtangulo dato Z, adeoque & 
redlangulum km mMA; redbe igitur HKA folvunt pro- 
blema. Q. E. D. 

In Cafu autem tertio demonftratum eft applicationem fieri 
non polle, fi rcdlangulum datum minus fuerit quater redlan- 
gulo H 0 m e M. Tunc enim non nifi duae redbe duci pofc 
funt, juxta modos primum & fecundum, pundlis A aequaliter 

1 pundlis M & n utrinque diflantibus. Si aequale fuerit 
redlangulum datum s quatuor redlangulis H0 in ©M, con- 
ftruetur modo lingulari juxta tertium. Si vero majus fuerit 
eo, tum fiet dupliciter juxta modum tertium, ita ut omnino 
quatuor habeat folutiones. 

Obfervandum autem eft redlam Mn i pundlo M in con- 
trarias partes pundii 0 collocari debere, in primo & fecundo 
Cafu ; in tertio vero in eafdem, live verfus 0 : quia in omni- 
bus © A ell ad A M ut A M ad M n, atque adeo fi pundlum 
0 ex hypothcli fit intermedium inter A & M, ut in tertio 
Cafu, etiam pundlum A intermedium ede debet inter pundla 
M & n. Redta itaque Mn ad eafdem partes pundii A, hoc eft 
pundii 0, ponenda ell ; & redlangulum applicandum defici- 
ens quadrato. Quod fi pundlum 0 externum fuerit, exter- 
num erit & A ; adeoque in contrarias partes pundii 0 po- 
nenda redla MH, cui femper applicandum eft redlangulum 
excedens quadrato, ut pundlum A externum eile poffic. 

Tangent autem redtse omnes datum redlangulum ablcin- 
dentes binas oppoGtas Hyperbolas conjugatas, quorum com- 
mune centrum efl pundlum M, in occurfu redtarum poli- 
tione damarum : iplae vero redbe AB, ae earundem com- 
munes Afymptoti funt. Jam fi fiant MK, M A aequales later 
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ribtis datis reftanguli auferendi, ac jungantur re£be qujcvis 
K A, quae bifecentur in pun£hs ©, N, n &c. erunt pun£ta 
illa e, N, n pun&a contactuum ipfarum K A cum Curvis 
Hyperbolicis deferibendis. Datis autem Afymptotis & pun- 
ito quovis, facili negotio ipfse Curvae defcnbi pofiunt ; tit 
jam diftum eft. Sunt autem omnia reCtangula tegmento- 



rum ex Afymptotis, du£l 4 Tangente qustvis abfeifforum, 
ut M K in M A, inter fe aequalia : per Prop. 43 aro Lib. III. 
Conicorum Apollonii. Quare inventis punClis 0, .N, n de- 
feribantur Hyperbola xei, *ns, oriP, 2TT: harum 
omnium Tangentes quaelibet auferent reCtangula data aequa- 
lia ab Afymptotis A b, a E; quod erat faciendum. Hinc et- 
iam manifeltum eft punitum datum H, unde ducendae funt 
reCtae H A K, intra ambitus Hyperbolarum fitum effe, quoties 
duobus tantum modis componi pofiit problema; fi vero tri- 
bus fiat, Curvas ipfas tangere : inter Curvas autem & Afym- 
ptotos reperiri, quoties quatuor redtis per punctura H du- 
cendis idem praefari pofiit. 

;. ^ LOCUS: QUARTUS. ;.r 

Occurrant invicem redae A B, A E in punito M,ac in re£l3 
AB fumatur punftum M veir ;■ in ips3 vero A E punitum z. 

T a Cadat 
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Cadat autem punitum datum h ab altera parte ipfius ab : 
ac educendae fint reibe & punito H quae auferant tegmenta 
datum reitangulum continentia. Patet autem hoc Heri poffe 
juxta quatuor modos, recifis tegmentis velexipfis AM, ZA, 
vel ex A m, Z M, vel ex B m, z E, vel denique ex iplis am,ZE. 

Horum omnium eadem plane eft refolutio. Per punitum 
H ipti a b parallela ducatur reita h©, reitae a e occurrens 
in punito 0; unde punitum 0 datum erit, atque adeo ipfie 
reitae ©H, ©M dabuntur magnitudine & politione. Appli- 
cetur ad reitam 0 h reitangulum datura 3\ ac data erit la- 
titudo inde orta, ut reita zn. Erit igitur reitangulum 0H 
in zn aequale reitangulo dato s, hoc eft, reitangulo MK in 
ZA; adeoque ©H erit ad MK ficut AZadzn. Sed OHeft 
ad MK ficut A © ad A M : quare 0 A eft ad A M ficut A z ad 
Zn. Componendo autem in Cafu tertio, vel dividendo in 
caeteris, erit ©M ad MA ficut An ad nz; reitangulum ita- 
que © M in n Z aequale erit reitangulo M A in A n. Datum 
autem eft reitangulum ©M in nz, ob datam utramque 
reitam ; datur itaque reitangulum M A in A n, applicandum 
ad reitam datam M ri excedens quadrato in primo ac tertio 
Cafu, vel deficiens quadrato in fecundo & quarto, ut ha- 
beantur punita omnia A. Quoniam vero in omni Cafu © A 
eft ad A M ficut AZadzn; ubicunque ex hypothefi pun- 
itum A intermedium elle debet inter © & M, punitum Z 



quoque intermedium erit inter A & n ; ac proinde reita Z n 
ad contrarias partes i punito A fitum habebit. Si vero A 
externum fuerit, externum erit & Z; unde ad eafdem partes 
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five verfus punftum A femper collocanda eft refla data zn. 
Quod li juxta hanc regulam ponatur refla Z n, ad eafdem 
partes ad quas Jacet punftum H, refpeflu reftae ab; appli- 
candum erit reftangulum ©M in zn ad reflam Mn deli- 
ciens quadrato ; at G in conu^rias partes ponenda fit refla 
Z n, reftangulum illud applicandum erit ad M na excedens 
quadrato. Atque haec omnia obtinent in Locis fexto & 
ieptimo fequentibus. 

Hinc manifellum eft, in Cafu primo ac tertio, applican- 
dum efle reflangulum ©M in zn ad reflam Mn2 excedens 
quadrato; ut habeantur punfla M, Aj : adeoque proble- 
mata illa femper poflibilia efle, reflafque punfto Z propiores 
femper Ipatia minora auferre remotioribus. Conflat etiam 
MA in tertio femper aequari lpli niA in primo. Punctum 
autem A in tertio lemper cadet inter punfla © & M, quia 
reflangulum n a in A m, hoc eft © M in n z, neceflario mi- 
nus eft reflangulo ©M in ©ri 2 . 

Cafus autem fecundus & quartus requirunt, ut applicetur 
reflangulum ©M in zn ad reflam Mn deficiens quadrato ; 
ac proinde Cafus hi Dioriftici funt. Non enim applicari po- 
teft ad reflam riM reftangulum quod majus fuerit quadrato 
ex dimidio ipfius riM; quo in Cafu problema impollibile 
erit. Fiet autem modo lingulari, fi reperiatur punflum A 
in medio ipfius riM; five h fuerit reflangulum ©M in nz 
aequale quadrato dimidii ipfius n M, hoc eft, quadrato ipfius 
A M. Erit igitur © M ad M A ficut M A five A n ad n Z ; adeo- 
que ©Merit ad ©A ficut M A ad AZ. Permutando autem 
©M erit ad MA ficut 0 A ad A Z. Quocirca ©M erit ad 
© A ficut © A ad © Z ; unde refla © A media proportionalis 
erit inter datas © M, 0 Z, adeoque data eft. 

Capiatur itaque media proportionalis inter 0M, ©Z, qux 
fit © A : ac ponatur utrinque in refla a E, ut © Ai, 0 A4. 
Ac jungatur utraque HKA. Manileftum clt reflam HKA2, 
in lecundo Cafu, ablcindere fpatium maximum MK in AZ; 
alteram vero KHA4 in quarto, auferre fpatium minimum. 
Etenim in lecundo, accedente refU H A ad punfla Z vel M, 
minui poteft refla M K vel Z A in nihilum ; earumque alteri 
evanelcente evanefeit etiam earundem reflangulum M k in 
Z A : quocirca in hoc cafu refla H a 2 , bilecans ipfam M n, au- 
fert reftangulum maximum. In quarto autem Calu, accedente 
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redl& K A ad parallelifmum ve] redlae Ab, vel ipGus A E, au- 
getur redlangulum in infinitum ; adeoque redla K A 4, per 
medium ipfius Mil dudla, aufert redlangulum minimum. 
Facile eflet haec ad modum DiorifmSn Apollonii demon- 
ftrare ; fed, brevitati confulehs, in exercitium ftudioG Ana- 
lyflae relinquenda potius cenfeo. 

- Componetur autem problema hoc modo. Manentibus de- 
fcriptis, dudlaque redU paralleli 0 H, capiatur media pro- 
portionalis inter 9 M, ©z, ut ©A;& utrinque ponatur redla 
• A, ad Az & a 4. Ducantur redlaC HAa, KHA4; &haer 
auferent extrema redlangula M K in A Z ; maximum quidem 
redla HA2, minimum vero K Aq.. Si igitur redlangulum da- 
tum a majus fuerit maximo vel minus minimo, non componi 
potefl problema juxta hos Cafus. ' Si vero minns fuerit iha- 
ximo, fiet dupliciter juxta fecundum; fi majus minimo du- 
pliciter juxta quartum. Si aequale fuerit maximo, fola redla 
H Az facisfacit problemati, quod impollibile erit modo quarto. 
Si aequale fuerit minimo, fola redla K A4, folvit problema 
)uxta fecundum impollibile. Modo autem primo & tertio 
redlangula quaevis abfque limitibus abfcindi poffunt. Fiat 
igitur ut redlangulum zn in ©H aequale fit redlangulo data 
s, & utrinque ponatur redla zn fuper redlam ab. Dein ipli 
Mri2, utrilque zn, MZ fimul fumptis aequali, utrinque ap-' 
plicetur redlangulum ©M in zn excedens quadrato : fint illa 
redlangula MAi m ni ai & MAj in nz Aj(. Si vero 
redtangulum 3 nec majus fuerit rtiaxirao, nec minus minimo, 
applicari potefl redlangulum ©M m nz deficiens quadrato 
ad redlam MI 7 , differentiam ipfarum zn, ZM: Fadla autem 
utrinque applicatione, habebuntur pundla AZ vel Aq., quae 
in altero tantum horum Cafiium, vel bina erant vel anum 
tantum, juxta limitationes praecedentes. Minimuttt enim in 
quarto, multo majus eft maximo in fecundo. Inventis au- 
tem pundl is A, ducantur & producantur redbe HA: dico 
omnes illas abfeindere redlangula M K in Z A redlangulo dato 
3 aequalia. 

‘ In omni autem Cafu eadem eftdemonftritib. Quoniam 
enim redlangulum 0 M in nz aequale eft redlangulo M A in 
AII; erit © M ad M A ficut A ri ad nZ; adeoque © A ad A M, 
hoc eft © h ad K M, erit ut A z ad Z fi 1 ; quocirca redlanguluni 
©H in zri,hoc eft redlangulum h, per Conftrudlionem, aequale 

eft 
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eft redtangulo K M in a z. Redtx igitur omnes KH A ad hunc 
modum inventae iolvunt problema. Q.G. D. 

Redtangulum autem maximum & minimum eodem argu- 
mento determinantur, quo limites rationum habentur ia 
Sefitme Ratiariis , ad Locum Textum & feptimum Libri pri- 
mi. Maximum enim in Cafu fecundo aequale elt redtangulo 
©H in excellum quo ipfx ©M, © Z fimul lumptx Tuperanc 
illam quae potelt quater redtangulum ©M in ©Z Minimum 
vero in quarto aequale elt redtangulo © H in redtam compo- 
fitam ex utroque ©M, ©Z, & illS quae potelt quater redtan- 
gulum 0 M in © z ; fimul fumptis. * 

LOCUS QUINTUS. 

Occurrat jam redta parallela H© redtae 4 E, in pundto Z 
coincidente cum pundto 0 . Ducendae Tunc redtae qua: aufe- 
rant redtangulum M K in Z A xquale redtangulo dato 3. Hoc 
autem fieri potelt tribus modis, vel enim abfcifia erunt feg- 
menta ex ipfis am, ze, vel t bm, MZ, vel tertio ex iplis 
AM, ZA. Una autem elt Analylis omnium, eadem & facilli-' 
ma Compolitio. Quoniam enim z H elt ad Z A ut M K ad AM, 
ob fimilia triangula, redtangulum ZH in am xquale erit recl- 
angulo Z a in MK. Datum autem elt redtangulum ZA in 
MK, adeoque datur redtangulum ZH in AM. Datur vero 
redta Z h, adeoque & A M data elt; ac dato pundto M pundium a 
quoq; datur: quare 
& redtx H K A po- 
litione dantur. 

Componetur au- 
tem problema fi 
applicetur redtan- 
gulum datum 3 ad 
redtam parallelam 
hz vel h©;& la- 
titudo, orta ex ap- :: 

plicatione AM, i 
pundto Mutrinque 
ponatur ad A; dein 
ducantur redtx dux H A. Dico utramque problemati frtif- 
lacere. Ob fimilia enim triangula Z A elt ad HZ ficut A M ad 
M K, adeoque redtangulum hz in AM xquale eft redtangulo 
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Z A in M K. Sed H Z in A M fadlum eft ipfi 2 aequale : erit igi- 
tur redtangulum Z A in M K redlangulo 2 aequale. Q^E. D* 

Abfcindi autem nequit modo primo reebngulum quod 
minus fit redlangulo HZin ZM; nec modo fecundo quod 
majus fuerit eo. At G aequale fuerit redlangulo HZ inZM, 
neutro modo fieri poteff, coincidente redta K A cum paralleli 
H Z, nec unquam ipli A B occurrente. Problema autem pofli- 
bile eft in quovis redlangulo juxta Cafum tertium. 

LOCUS SEXTUS. 

Cadat jam pundtum Z, in redla a E fumptum, intra paralle- 
las datas AB, H ©. Ac manifeftum eft redtas duci pone quae 
auferant redlangulum datum, five mk in Z A, juxta quatuor 
modos: vel enim abfcifia erunt Tegmenta ex ipfis ZE, AM; 
vel ex Z©, BM; vel ex ZM, M B; vel quarto ex ipfis Z a, AM. 

Borum omnium Refolutio in nihilo fere differre invenie- 



tur \ Loci quarti Analyfi ; nifi quod hic Cafus primus coin* 
cidit cum quarto quarti, & tertius hujus cum fecundo quarti 
&c. Fadto enim redlangulo hq in zn aequali redlangulo 
dato MK in ZA, erit in omni Cafu ©H ad MK, hoc eft 0 A 
ad AM ficut AZ ad Z n ; adeoque dividendo in primo & 
quarto Cafn, vel componendo in fecundo ac tertio 0 M erit 
adMA ut An ad nz : redlangulum igitur ©M in nz aequale 
J erit 
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erit redlangulo M A in An. Dato autem redlangulo ©M in 
n z, datur quoque redlangulum M A in A n, ad redlam datam 
Mri applicandum, ut habeantur pundla A. Jn Compofi- 
tione itaque, applicato redlangulo auferendo s ad redlam 0 H, 
fit latitudo inae orta redla Z n ; quae ponatur utrinque i 
pundto Z verfus 0 & M : & ad M ri2 quae differentia fit ipfa- 
rum ZM, zn, applicetur redlangulum ©M in zn excedens 
quadrato, in fecundo & quarto Cafu. In fecundo autem 
cadet pundlum A2 inter © & Z, quia redlangulum M A m 
Ani, live 0 M in nz, minus eft redlangulo ©M in n ©, ob 
n Z minorem quam n ©, Idemque majus eft redlangulo M z 
in ri2Z, quia ©M major eft quam nZ;adeoque pundlum Az 
nec ultra 0, nec citra Z cadere poteft. In primo autem & 
tertio Cafu, applicetur didium rcdtangulum deficiens quadra- 
to ad redtam iwn, quefc fit fumma iplarum MZ, zn. Ac pa- 
tet pundlum Ai cadere ultra pundlum ©, quia redlangulum 
© M in n z majus eft redlangulo’ ©M in ©n. In tertio ver6 
cadet pundlum A3 inter pundla Z & M, quia Z n in 0 M ma- 
jus eft redlangulo zn in M Z. Pari autem argumento ac in 
Loco quarto conftat, CaPum fecundum ac quartum hujus fem- 
per poffibiles efle, & fegmenta redlangulum quod vis conti- 
nentia auferri polle : primum autem & tertium deterrtiina- 
tiones habere ; ac redlangulum extremum in primo minimum 
efle, in tertio maximum. Denique in his etiam redlangu- 
lum minimum in primo aequari redlangulo ipGus © H m 
redtam compofitam ex utroque 0 M, 0 Z & ilM quae poteft: 
quater redlangulum ©M in © Z fimul furaptis. In tertio au- 
tem redlangulum maximum aequale efle redlangulo ©Hin 
excelfiim, quo utraque ©M, ©z fuperant illam quae poteft 
quater redlangulum © M in © Z. Haec omnia confequuntuf 
ex eo quod pundla A1&A3, per quaeredlaeHA auferentes 
extrema redlangula ducuntur, bifecant redlas Mil; unde fit 
ut©Ar, ipfi 0 A 3 aequalis, media proportionalis fit inter 
ipfas ©z, ©m. Quocirca fi redlangulum s majus fuerit 
maximo ac minus minimo, non nifi modo fecundo & quarto 
componi poteft problema. Sin minus fuerit maximo vel ma- 
jus minimo, quadrupliciter efficietur. At fi aequale fuerit 
maximo, fiet modo lingulari, juxta tertium : quemadmodum 
juxta primum, fi aequale fuerit minimo. Impolfibile autem 
eft idem redlangulum juxta utrumque modum primum & 
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tertium auferri, quia minimum in primo multo majus eft 
maximo in tertio. Quoniam vero in omni Cafu fecimus redt- 
angulum ©Minnz aequale redtangulo ma in A n ; erit © M 
ad M A ut A n ad n Z, ac dividendo vel componendo © A erit 
ad A M ut A Z ad Z n. Sed 0 A eft ad A M licut © H ad K M ; 
quare © h eft ad k M ut A z ad z n : atque adeo redtangulum 
e H in Z n, hoc eft redtangulum datum s, aequale eft redt- 
angulo km m AZ. Redtae igitur omnes HKA ad hunc mo- 
dum inventae folvunt problema. 

LOCUS SEPTIMUS, 

Cadat jam pundlum z, in redii a E fumptum, ultra pun- 
flum ©; ac ducendae fint redtae HKA per datum pundtum 
H, quae auferant redtangulum Z A in KM aequale dato. Patet 
hoc fieri pofle quatuor modis ; ablatis fegmentis, vel ex lpfis 
A M, Z E ; vel ex A M, Z ©; *vel exBM,ZM; vel denique ex 
ipfis A M, Z A. 

Quoniam redtangulum MK in ZA datum eft, eidem ae- 
quale fiat redtangulum ©H in zn; unde ob datam 0 H, ipfa 
quoque zn data erit : Eft itaque ©H ad KM, hoc eft ©A 
ad am, ut AZ ad zn. Dividendo autem in Cafi I, II, & 
IV, vel componendo in tertio ; © m erit ad M A ut An ad 
n z ; atque adeo redtangulum © M in n Z aequale erit redtan- 



gulo M a in A n, applicandum ad redtam datam M n. Dan- 
tur itaque per j 8 um & $- 9 ““ Z)at. Euclid. pundta applica- 
tionum A; adeoque redtae ipf* HKA politione datae funt. 

Mani- 
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Manifeftum autem eft applicandum ede redlangulum illud 
deficiens quadrato in Calu primo & tertio, excedens vero 
quadrato in fecundo & quarto. Hiantem omnes Cafus polii- 
biles funt, neque limitibus obnoxii, ob eafdem caufas pro- 
pter quas Locus quartus in Seffione Rationis diorifmum non 
habet. Eli enim redtangulum MAi in n ai, hoc eft © M in 
zn, minus redlangulo quovis MZ in zn; quia MZ majus 
efl quam © M : adeoque cadet pundlum Ai inter z & n. Si- 
militer, quia ©M in zn minus eft redlangulo M© in ©n, 
cadet femper pundlum Ag inter pundla M,©, quaecunque fuerit 
magnitudo dati redtaneuli. Cadet etiam Ai femper inter 
puncta z & ©, quia redtangulum ©M in n z minus eft redl- 
angulo MZ in zrii ; uti majus eft redlangulo M0 in ©ni. 

Componetur itaque problema eodem modo quo praeceden- 
tia ; applicato enim redlangulo dato 3 ad redtam parallelam 
0H, fit Latitudo inde refultans zn; quae utrinque ponatur 
i pundlo Z, verfus E &m, ad n &ru: dein applicetur utrin- 
que redtangulum ©M in zn ad redtam Mn deficiens qua- 
drato, & erunt pundla applicationum Ai, Aj. Applicetur 
etiam ad M na idem redtangulum © M in Z n excedens qua- 
drato; & habebuntur pundla applicationum A2, A4. Ducan- 
tur quatuor redlae HA, fi opus eft ad K producendae; dico 
omnes has problema folvere, hoc eft, auferre redtangula Z A 
in MK aequalia redlangulo 3. Demonflratio autem eadem efl 
omnino cum praecedentibus. Nam cum, per conftrudtionem, 
redtangulum M A in A n xquale fit redlangulo © M in Z n, 
erit ©M ad M A ficut Ari ad n Z: componendo autem vel di- 
videndo 0 A erit ad M A ficut AZ ad nz. Sed ©A eft ad 
M A ficut H © ad K M; quare H © eft ad K M ut A z ad Z n ; 
atque adeo redtangulum H© inzn aequale erit redlangulo 
K M in A Z. Eft autem redtangulum H © in Z n aequale redt- 
angulo 3. Quocirca redtangulum K M in AZ aequale eft redt- 
angulo dato 3. Q^E. D. 

Ut autem in Loco tertio, redlae omnes datum fpatium ab- 
fcindentes, binas oppofitas & conjugatas Hyperbolas contin- 
gunt; fic etiam in his quatuor ultimis Locis, redlae omnes, 
redtangulum datum M K in Z a auferentes, ungunt binas Hy- 
perbolas oppofitas, quodammodo etiam conjugaus, nec multo 
majori opere defcribendas : eft enim rcdla a m Z E commu- 
nis A fy rapto tos. Ipfi AB parallela per pundtura Z ducatur 
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refla 2ZT; dein ad reflam datam ZM applicetur reflangu- 
lum datum MK in Z A, fitque latitudo ZH, z N; Mn, m o, 
utrinque i punflis Z & M ponenda. Jungantur ipfae sn,NO, 
lefe interfecantes in punflo r ; quod ( ob parallelas & aequa- 
les Z s, M n ; in,mo j reperietur in medio ipfius ZM; erit- 
que punflura r utrarumque oppofitarum Hyperbolarum com- 
mune centrum : reftae vero 2 r n, N r o earundem erunt dia- 
metri tranfverfe. Utrifque autem conjugata femidiaraeter 



,eadem erit ; nempe refla Z z vel M o. His fi aequales fiant 
2 2, o P, & ab altera parte N r, n T ; erunt reflae 2 r T, p r t; 
Hyperbolarum Afymptoti ; punfla quoque N,h,o, n tan- 
gent ipfas Hyperbolas defcribendas. Dantur itaque & Afym- 
ptoti, & in unaquaque Hyperboli punflum unum; unde fa- 
cili negotio punfla quotlibet invenire licet, locumque quae- 

fitum 
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litum exhibere. Defcriptis autem oppofitis Hyperbolis H2<f, 
JUice; ac XNt, /3o>: dico reflas omnes cafdem aliquo 
modo contingentes abfcindere redtangula M K in Z A aequalia 
fpatio dato, five redlangulo MZ in Z s. Quoniam enim 
redtae 2 T, a b parallelae funt, continguntque Hyperbolas op- 
politas in punais s, n; ac ducitur Tangens alia ut KxHA, 
contingens Hyperbolam h z * in pundto h, occurrenfque ipfi 
ZH in k: erit per 42 dam III. Conic. Apollonii, rectangulum 
xainn k aequale quadrato ex Z 2 , hoc eft redtangulo Z2 in 
riM. Hinc x 2 erit ad 2 Z ut Mn ad nK;adeoque dividendo 
x Z erit ad Z 2 ut M K ad K n. Permutando autem x Z erit ad 
M K, hoc eft Z A ad A M, ficut Z 2 vel M n ad n K ; quare per 
converfionem rationis Z A erit ad Z M ut M n ad M K. Erit 
igitur redlangulum ZMin Mnfive Z 2 aequale redtangulo 
z a in M K. Sed fecimus redlangulum Z M in M n aequale Ipa- 
tio dato ; quapropter redtae omnes KxHA abfeindunt fpatia 
M K in Z A aequalia dato. His autem aequalia funt redtangula 
omnia Z x in M A, quia Z A eft ad x Z ut M A ad K M. Et ar- 
gumento omnino limili idem demonftrabitur in Tangente 
quilvis xK^A, AtKxiKxxA, quomodocunquedudli. Locum 
itaque exhibuimus quae litum. Pundta autem contadtus habe- 
buntur dividendo bifariam partes Tangentium inter Afym- 
ptotos interceptas, ut£A in pundto H: vel capiendo A0 ad 
A z ut M A ad A z -f- M A ; unde conlequens eft A 0 mediam 
elle proportionalem inter 0 Z, © M 
Manifeftum autem eft pundli h litum elle in fpatio infinito 
A ab, li fuerit problema juxta Cafus Loci quarti; live li fu- 
erit pundlum M intermedium inter Z & 0. In fpatio autem 
infinito S ET collocari, li fuerit Z inter © & M ; ut in Loco 
lexto. Intra vero parallelas datas A B, 2 T reperiri, in omni 
cafu Loci leptirai. In ipsS vero redtsl 2ZT politum elle pun- 
dtum H, li fuerit juxta Locum quintum. Praeterea li punctum 
H tangat aliquam ex his Curvis, patet tribus redtis lolvi polle 
problema. Si fuerit H intra Curvarum ambitus, duabus tan- 
tum. Quod li exterius fuerit, vel inter Afymptotos & Hy- 
perbolas, vel intra angulos Pr 2. ttt, duci polfiint quatuor 
omnino redtae per idem pundtum datum, redlangulum datum 
abfeindentes. 

APOL- 


Digitized by Google 



(u«) 


APOLLONII PERGiEI 

De Settione Spatii , 

SIVE 

nEPI XHPIOT AnOTOMHS, 

Liber Secundus Restitutus. 

A TOLLO NI / quidem liber fecundus deSedione fpa- 
tii, teffe Tappo, in fexaginta Cafus divifus eft (non 
feptem, ut perperam habent MSS Saviliani & Commandini 
tradudio; errore orto ex eo quod in Graecis Codicibus fcri- 
batur£ pro £). Cum enim SeSho Rationis in Lib. II. fexa- 
ginta tres habeat Cafus ; ac Locus feptimus in SeFtione Spatii 
omiflus fit ut ww f» tribus conflans Cafibus: manifeflum 
eft fexaginta Cafus habuiffe librum hunc fecundum. Qui 
vero perlegerit hos fexaginta tres Cafus in SeSiione Rationis , 
illos omnes ad tres formulas facile reduci deprehendet : idem- 
que etiam in SeElione Spatii fieri polle. Vel enim punda 
data Z vel r repenentur in redis parallelis H 0, H i, coinci- 
dentia cum pundis 0 vel I ; vel erunt in eidem reda data 
tria punda H, r, Z : vel his conditionibus liber erit litus 
utriufque pundi r & z in redis politione datis 

CAPUT I. 

Imprimis autem capiatur ad libitum in reda A B pundum 
r, in ipsi vero a E pundam Z; ita ut nec Z reperiatur in 
concurfu parallelae H© cum redi AI, nec r in concurfu 
ipfius AB cum paralleli H I : neque fint tria punda H, r, Z 
in eidem redii. His pofitis unaeademque erit in unoquoque 
Cafu & Analyfis & Synthefis. Jungatur enim redaHr, ac, 
fi opus fit, producatur ea ad occurfum cum redi a E in N. 
Datum eft igitur pundum N, ac ratio ipfius Hr adHN quo- 
que datur. Per N jpfi a b parallela ducatur reda 2 n t, quae 

proinde 
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proinde pofitione data eft. Ob limilia vero triangula, r k eft 
ad NPficutTH adHN; adeoque ratio r K ad NP datur; 
hoc eft ratio redanguli TK in Z a ad redangulum N P in Z a. 
Sed redangulum r K in Z A datur ; quare redangulum NP 
in Z A etiam datur. Jam dantur politione redae duae ae,2T; 



& in a E fumitur pundum z, in ipsi vero 2 T pundum N, 
& oportet ducere per pundum H redam HP A, quae auferat 
redangulum za in np datum. Dantur autem politione 
redae omnes HP A, per Cafus Loci IV», fi fuerit pundum 
N intermedium inter z & 0 : vel per Calus Loci VI», fi fu- 
erit Z inter © & N : vel deniqne per Calus omnes Loci le- 
ptimi fi fuerit © inter punda N & z. 

Componentur autem omnia hujufmodi problemata fi pro- 
ducatur reda HT ad N,ac dudi redi 2NT ipli ab parallela, 
fiat ut H r ad H N ita redangulum auferendum s ad aliud o. 
Dantur autem redae duae ae^ 2 fele interfecantes in pundo 
N ; ac in A E fumitur pundum Z, in ipsi vero 2 N T pun- 
dum N. Ducantur igitur per pundum datum H redae HP A 
( per cafus requifitos b Locis praedidis Lib. I. ) quae auferant 
legmenta N P, Z A redangula aequalia redangulo o conti- 
nentia. Dico eafdem redas ablcindere etiam fegmenta r K & 
Z A quae comprehendant redangula aequalia dato s. Quoniam 
enim r K eft ad N P ficut HradHN, erunt etiam redangula 
r K in Z A ad redangula N P in Z A, in eadem ratione. Sed s 
eft ad o etiam in ratione H r ad H N : quare invertendo & 
2 permu- 
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permutando, reitangulum o erit ad n p in Z A, ut reilangu- 
lum s ad r K in Z A. Sed fecimus N P m Z A aequale reitan- 
gulo o ; quare etiam reitangula r K in Z A aequalia funt rcil- 
angulo s. Q^E. D. 

Determinantur autem duoCafus, in utroque Loco, ubi © 
non elt intermedium inter punita N & z : Ac juxta Diorifi 
mos Loci quarti & texti, manifeftum effc quod, ii capiatur 
© A media proportionalis inter ©N, 0 z ; ac ponatur ea ad 
iitramque partem puniti ©; dein ducantur reitae H P k A, 
K 2 H A ; utraque reila h A auferet reitangulum extremum : 
nempe reitangulum PN* in z A majus, ac 2 N in Z A minus, 
quovis alio reitangulo, juxta Cafus illos k reitis Z 0 ,N 2 , 
vel Z E, N 2 auferendo. Reitangulum autem maximum ae- 
quale erit contento fub H© & excellum quoutrxque Z©, 
© N iimul fumptae fuperant illam quae poteil quater reitan- 
gulum Z © in © N. Minimum vero aequale erit contento fub 
H©& utrafquez©, ©N, una cum illi quae poteil quater 
reitangulum z 0 in © N iimul fumptas ; per limitationes 
Loci IV" &VI" Libri primi. Quoniam vero reitangulum 
N P in z A eil ad reitangulum r k in Z A ut N P ad r k, hoc 
eil, ut H © ad r I, erit reitangulum maximum r k in Z a ae- 
quale reitangulo n in 0 Z + 0 N — V 4 Z 0 n. Pariter erit 
reitangulum minimum aequale reitangulo rim 0Z-j-0N 
-f-y^zaN. 

Hinc evidenter conlequitur quod, fi duiU reitst H N r, 
punitum N intermedium fuerit inter © & Z; vel punitum Z 
inter © & N; non nili duobus modis componi pollit proble- 
ma, quoties reitangulum datum s majus fuerit maximo vel 
minus minimo. Si vero aequale fuerit maximo vel minimo, 
fieri poteil juxta tres formas. Quod fi minus fuerit reitangulo 
n x©Z-j-©N — V4Z0N; vel majus quam rix©Z-|- 0 N 
z©N; tum quatuor diverfis reitis abfcindi poliunt 
fegmenta tk, Z A fpatium datum comprehendentia ; uti etiam 
in omni Cafu ubi punitura 0 intermedium repentur inter 
punita Z & N. Hi enim reducuntur ad Cafus Loci feptimi 
Lib. I. nec opus eft ut in his deducendis diutius immoremur. 
Haec autem particulatim demonltrata erant in oilo Locis 
(nempe I, III, IV, V, IX, XI, XII, & XIII. ) Libri fecundi 
ylpollonii, in Cafus XL fubdivilis, ad exemplum Lib. II. de 
SeEitone Rationis. Sed Refolutio & Compofitio ut & demon- 
ftratio in omnibus fere eadem elt. CAPUT 
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CAPUT II. 

Coincidat jam pundum Z cum pundo 0, ac capiatur ad 
libitum pundum T in reda AB. Si vero punda H & r fue- 
rint ad aiverfas partes redae a e, habebimus Cafus Loci fe- 
cundi. Si ad eafdem ; ac r fuerit ultra I verfus A, propo- 
nuntur Cafus Loci feptimi. Quod fi reperiatur r inter pun- 
da M & I» Locus erit odavus Apollonio , cui correfpondet no- 
nus in Seftione Rationis. Singuli autem Loci quaternos ha- 
bent Cafus, quos tamen omnes eadem omnino methodo & 
refolvere & conftruere licet. 

Ducatur enim reda H K A auferens redangulum F K in Z A 
aequale dato. Jungatur HNr, occurrens ipfi a£ in pundo N. 
Ob fimilia triangula, erit Z a ad ZH ut HI ad IK; atque 
etiam zn ad ZH ut hi ad ir: erit igitur redangulum Z A 
in I K aequale redangulo ZN in i r (utrumque enim aequale 
efl redangulo dato Z h in h i. ) Quocirca A Z erit ad z N ut 
r I ad i K ; adeoque in omni Cafu Z A erit ad AN ut i r ad 
r K. Redangulum igitur Z A in r K aequale erit redangulo 
an in I r. Sed redangulum z A in r K datum eft, ergo & 



redangulum A N in I r. Dati autem redi i r, ipfa quoque 
N A datur. Cumque pundum N datur, pundum A etiam da- 
tur ; atque adeo reda H K a pofitione datur. 

X Compo- 


Digitized by Google 


1 6i De Sectione Spatii 

Componentur itaque omnia hujus generis problemata, fi 
dud4 red4 H N r applicetur redangulum datum s ad redam 
r I ; & 4 pundo N ponantur utrinque redae N a aequales 
latitudini inventae.* Jungantur ambae hak. Dico utramque 
fatisfacere problemati. Quoniam enim redangulum IK in ZA 
aquale eft redangulo ir in ZN ; erit Kl ad ir ut NZ ad 
Z A; adeoque dividendo vel componendo Kr erit ad i r ut 
N A ad A z. Quapropter redtangulum K r in Z a aequale erit 
redangulo I r in N A. Hoc autem fecimus redangulo s ae- 
quale ; erit igitur redangulum K r in Z A aequale redangulo 
E. Q^E. D. Etiamfi vero quatuor Cafus habeant finguli hi 
Loci apud Apollonium , non nili duabus redis redangulum 
quodvis datum abfcindere licet, utrinque ab ipfe H r aequaliter 
curtantibus. Manifeftum eft autem redas pundo N propiores 
abfcindere fcmper minora fpatia remotioribus. 

CAPUT III. 

Coincidat autem pundum N cum pundo Z ; ita ut tria 
illa H, Z, r lint in e4dem rcd4. Jam fi intermedium fuerit Z 
vel r, proponuntur Cafus Loco fexto in Se Si tone Rationis 
analogi. Si vero intermedium ponatur H, Locus erit unde- 
cimus ejufdem ; qui, ob omiflum in Lib. II. de SeSitone Spatii 
fcptimum, ab Apollonio decimus numerabatur. Uterque au- 
tem Locus quatuor Cafus habet. 

Ducatur reda H K A, auferens redangulum r K in Z A dato 
aequale, ac ipli A B per pundum Z vel N agatur parallela 
2ZT. Jundi red4 Hrz, erit ut nr ad hz ita tk ad Zx, 
atque adeo redangulum r k in Z A ad redangulum Z k in Z A, 
erit in eadem ratione. Datur autem ratio Hr ad hz, ut & 
redangulum r K in Z A : quare redangulum z * in Z A datur. 
Ventum eft igitur ad Cafus Loci tertii Lib. L Dantur enim 
redae duae ST» A E; ac in utr4que fumitur commune pun- 
dum Z ; oportet autem ducere per pundum datum H redas 
H K A, fpatia dato aequalia abfcindentes, ut Zx in Z A. 

Componetur autem problema, fi fiat ut Hr ad H Z ita red- 
angulum datum 3 ad redangulum aliud O ; ac ducantur redae 
H x A auferentes 4 redis ST, ae redangula z k in z A aequa- 
lia redangulo o. Hoc autem fcmper fieri poteft duobus mo- 
dis ad formam Cafuum primi & fecundi Loci III. Cafus 

autem 
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autem tertius ejuldera limitem habet; nec eo modo ablcindi 
potefl redangulum rK in z a, quod minus fuerit redangulo 



H© in 4©M. Quod quidem manifeftum ell ex praedido 
Loco tertio. Redangulum enim minimum * Z in Z A ell ad 
minimum r K in Z a, ut h z ad H r, live ut Z 0 ad © M : 
minimum efl autem H© in 4Z0 b redangulis Z k in 
Z A, quare etiam H © in 4© M minimum erit & redangulis 
r k in ZA juxta Calum quartum auferendis. 

Hadtenus Apollonii veltigia, quantum ex analogii horum 
librorum licuit, infedatus ium; ejufque methodum inrefoi- 
vendo problemate de SeSlione Spatii non levi indicio alie* 
cutus mihi videor: tantorum autem Cafuum minutias per- 
currere haud vacat. Rcllat Locum Geometricum , quem un- 
gunt redx omnes i. politione datis a b, a E, legmenta aufe- 
rentes, datum fpatium continentia pundilque ad libitum 
fumptis r, z adjacentia, exhibere. Qui quidem Locus conflat 
ex binis oppoficis Hyperbolis commune centrum habentibus, 
non autem conjugatis ; fed quas hoc modo defcripleris. 

Per pundum r ipli a E; ac per Z ipii AB parallelae dux 
ducantur ut Pi>ftacripZN; fefe interlecantes in j*. Fi- 
ant ZM in zn & TM in rP aequalia redangulo auferendo st: 
atque ipfx Z n, r P dantur. Ponantur Z N, r A, r H aequales 
ipii Z n, uti & r o, Z a, Z 1 ipli r P xquales : ac manifolium 
eil quatuor redas parallelas contingere Locum quxlitum in 
pundis a, H, n, n ; P,o, i,e. Jungantur punda oppofita 
o 1, n h, a n, «P, & habebimus quatuor diametros occurren r 

X 2 tes 
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tes inter fe in communi Hyperbolarum centro 0, in medio 
junase redae zr, quae proinde erit quoque diameter. Con- 
jugata autem femidiameter ad tranfverfam diametrum Hn, 
erit re&a H r, quae media eft proportionalis inter Hr & hm 
aequalem ipll rip: re£ta vero iw, media proportionalis inter 
I Z & i M ipfi o n aequalem, erit conjugata femidiameter Hy- 



perbolae ejulem ad diametrum Oi, per di&am 4V"» III. 
Conicorum. Jam fi fiant H B ipfi h r, ac 1 E ipfi I u aeqnales, 
3G producantur utraeque erunt baeoppofita- 

rum Hyperbolarum hti, 02 n Afyroptoti duae. Datis au- 
tem Afymptotis & punitis o, n ; H» i, Curvae ipfae per 4*™ 
II di . Conicorum levi negotio defcribuntur. Similiter, fi ca- 
piatur a 9 media proportionalis inter AT, A M ; ac fiat in MA 
produita A* ipfi A <7 aequalis, ac producatur refta *0 £ : erit 
' Jl ' haec 
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hxc una Afymptotorum Oppofitarum Curvarum AT P,s*N, 
occurrens ipG r p in pundo t. Fiat etiam P ¥ ipfi Pt aequa- 
lis, atque erit redla 'f o © X altera earundem Alymptotorum. 
Dantur quoque punda A, P; N, S; unde & iplx Hyperbolae 
dantur poGtione, per eandem 4» m II di . 

Defcriptis autem utrifque Hyperbolis; dico redas omnes 
eafdem contingentes abfcinderc Credis AB, ab, Tegmenta 
r K & Z A redangula aequalia redanguhs Z M in Z n vel r M 
in r P continentia ; hoc elt redangulo s aequalia. Occurrant 
enim Tangentes redae parallelae n z N in pundis a, ipG vero 
G r P in punitis t. Capiatur autem, Exempli gratia, reda 
Ka»a contingens Curvam nso. Ob parallelas Tangen- 
tes A H, n N, em, per 42*™ III* Conte . redangulum H k in 
n a xquale redangulo H r in n p ; unde kh ad Hr ut f*n 
ad n a; ac dividendo Kr erit ad Hr ut i*a ad An. Permu- 
tando autem KT erit ad jua, hoc elt r*- ad *•(*, ut Hr five 
zn ad nx; unde per ConverGonem rationis, r* erit ad i> 
Gve ZM, ut zn ad za; atque adeo redangulum r-a- in Za 
aequale erit rcdtangulo Z M in Z n, hoc eft redangulo s, per 
Conftrudtionem. Huic autem aequale eft redangulum KT 
in Z A ; quia K r eft ad r t ut Z a ad Z A. Ergo conflat pro- 
pofltio ; nec pluribus opus eft, cum eodem omnino argu- 
mento, mutatis mutandis, idem de quavis alii Tangente de- 
monftrari poffit. 

Hinc aperitur alia, & i praecedentibus diverfa, methodus 
componendi problemata haec m redis non parallelis, refe- 
rendo ea ad duo priora Loca Lib. I. Quoniam enim red- 
angulum zn m mh xquale eft cuivis redangulo n* in hk, 
i red& quavis K A contingente Hyperbolals osn, H Ti, dia- 
metroque I 1 H occurrente, ablciflo; eademque reda K A ab- 
fcindit etiam redlangulum ZA in TK xquale redangulo dato 
zn in ZM : Si in redla riZN loco Z capiatur punctum n, & 
in AB pundura H loco pwidi r; ac fiat ut ZM ad mh ita 
redangulum auferendum 2 ad aliud o: deinde per pundum 
quodvis datum ducantur (juxta Cafum II. Loci primi, vel 
Cafum II. & III um Loci lecundi Lib. I.) redx dux ka 
auferentes redangula n a in HK xqualia redangulo O, hoc 
eft redangulo zn in MH: manifeftum eft eafdem redlas K a 
ablcinderc femper redangula r K in z A xqualia redtangulo 
S, Gve zn in MZ. Similiter G capiantur punda a & n 
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loco ipforum r & Z ; ac ducantur redz dux K A auferentes, 
per eoldem Cafus, redangula A K in N * aequalia redtangulo 
M A in Z N : eardem redae abfeindent etiam redangula r K in 
Z a aequalia redangulo dato Ar live ZN in ZM, hoc elt, 
redtangulo H. Conltat autem bis duas femper duci polle 
redas, juxta Caf II. & III. Loci fecundi, quia limites non 
habent hi Cafus: adeoque femper quatuordafi refponla, (i 
fuerit pundtum datum intra parallelas ab, Nn. Determi- 
natur autem Loci primi Cafus fecundus ; unde certis tan- 
tum conditionibus podibile erit problema, fi pundura unde 
ducendae funt redae, fuerit extra parallelas illas. Limites au- 
tem habentur ex iis quae in Loco illo tradita funt. Hzc omnia 
etiam demondrari poliunt in redis duabus parallelis A E, P £i, 
eodem modo eafdem oppolitas Hyperbolas contingentibus: 
quia redae omnes K A, auferentes redangula HA in Pir ae- 
qualia redangulo HMinTP; atque etiam auferentes redt- 
angula I A miO-x aequalia redangulo i M in rO, abfcindunt 
quoque redangula tk in Z A aequalia redangulo r M in Pr 
vel ZH, hoc ed, redangulo dato H, per Condrudionero. 
CLE. D. 

Hzc autem levia funt Prop. 4 z dac III' Conicorum Corolla- 
ria nec pluribus prolequenda. Quoniam vero Tappo vifum 
cd has duas, Rationis nempe & Spatii , Sediones, totidem 
generalibus Propolitionibus, in Przfatione ad VII mura . deferi- 
ptas dare ; experiri placuit an earundem etiam folutiones 
pari compendio tradi non poflint. Cumque quz hadtenus 
dicta funt, harum Artium Studiofos tantum refpicere vide- 
antur; Mathematicorum peritos jam alloquor; utriufque 
problematis generalem effedtionem omnium fimplicilfimam 
ac maxime concinnam expoliturus : unde etiam admiranda 
analogia & affinitas inter has duas latis fuperque elucebit. 

Duabus redis A b, a e politione datis, czterilque ut in 
przcedentibus; ducantur utrique datz parallelz H 0 , Hi : ac 
jungatur reda r H, ad occurfum cum recta A E fi opus fu- 
erit producenda. Eidem autem occurrat in pundo N. De- 
inde applicetur redtangulum auferendum ad redlam r 1, ita 
ut redtangulum r 1 in Z n aquale fuerit redangulo dato 3 : 
ac ad utramque partem ponatur redta zn, ad n & nz. Ap- 
plicetur jam redtangulum zn in ©N excedens quadrato, 
utrinque ad redam Nnz: ac fi fieri poflit, etiam ad Nn 

deficiens 
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deficiens quadrato ; & habebuntur omnia pundta A : per 
qua: ducantur redis HKA. Dico redtas omnes HKA folvere 
problema. Quoniam enim redtangulum NA in An squale 
eft redlangulo 0 N in zn, erit a n ad n z ficut 0 N ad N A ; 
atque adeo n a erit ad a z ut 0 N ad ©A. Sed ©Neft ad 
e a ficut 1 K ad 1 r (ob aequalia redtangula 0 N in 1 r & ©a 
iniK.) Erit igitur riAadAZ ficut Kiad ir. Quocirca 
n z erit ad z a ut Kr ad 1 r : unde redlangulum n z in 1 r, 
quod squale fecimus redlangulo s, erit quoque redlangulo 
tk in ZA squale. Adeoque redis HKA lolvunt pro- 
blema. 



Quod fi auferenda fuerit ratio TKad ZA, qus fuerit ut N 
ad O ; Iifdem manentibus, fiat ut N ad o ita I r ad z n, ac 
ponatur zn utrinqueadn & n2. Dein applicetur redtan- 
gulum ©N in zn excedens quadrato, utrinque ad redlam 
©n; atque etiam, fi fieri pollit, applicetur idem deficiens 
quadrato ad redlam © ni: ac pundta applicationum defigna* 
bunt pofiibilia qusque pundta A, per qus dudts redis HKA 
(olvant problema. Quoniam enim redtangulum ©A in An 
squale eft redtangulo © N in n z, erit © A ad © N Gcut z ii 
ad n A. Sed © A eft ad © N ficut I r ad I K ( ob rationem 
modo didlam ) igitur r 1 eft ad I K ut Z n ad n A : adeoque 
r 1 erit ad r K ficut z n ad A Z. Permutando autem r 1 erit 
ad Z n ficut r K ad Z A. Sed fecimus r I ad Z n ficut N ad O. 
Quapropter r k eft ad Z A ficut N ad O. Q^E. D. 

Infupcr adnotare licet, quemadmodum in Seftione Spatii t 
in Calibus ubi © non fuerit intermedium inter Z & n, redt- 
S angulum 
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angulum maximum aequale eft eo quod fit fub i r in ©N-|- 
©Z — V 4N3Z; minimum vero aequale redtangulo n in 
0N-|-©i + V4N©Z. Sic in Sedtione Rationis, cum pun- 
ctum N non fuerit inter © & Z, ratio minima eadem eit ac 
rauo ipfius n ad © N -f- N Z — v / 4 0NZ: maxima vero ra- 
tio erit ut eadem r i ad © N -{- N Z + V 4 0NZ. 

Reducitur autem problema de ducendi Tangente ad Cur- 
vam Parabolicam, ( cujus duae quaelibet Tangentes aliquo 
modo dentur, una cum pundio contadtus in utrique ; vel (i 
dentur tres Tangentes cum pundto contadlis in earum ali- 

3 ui ; vel etiam quatuor Tangentes abfque pundio ) ad illud 
e Seffione Rationis , per ea quae in Scholns ad finem libri 
utriuique tradita funt ; quia redtae omnes datam Parabolam 
contingentes, auferunt i datis Tangentibus fegraenta datam 
inter fe rationem habentia, ad modum eo loci demonftratum. 
Per priora autem duo Loca Sefiionis Spatii Lib. I. datis 
magnitudine & politione diametris quibnfvis conjugatis vel 
Ellipfeos vel Hyperbolae, duobus modis defignantur Tangen- 
tes i dato quovis pundto ad contadtum Conifcdtionis du- 
cendae, etiamii Curva non delcripta fuerit. Nam (i per ex- 
tremitates unius diametri ducantur redtae duae alteri diametro 
parallelae, & redii de pundto dato ducendi abfcindantur Teg- 
menta redtangulum aequale quadrato alterius femidiametri 
continentia, extremitatibufque prioris diametri in parallelis 
datis adjacentia ; per convertam propofitionis 41^ Lib. III. 
Conic . conflat redtam illam contingere Ellipfin vel Hyper- 
bolam, cujus funt diametri datae. Compofitio autem fiet per 
Caf. l um .& III um . Loci primi, vel primum fecundi in EUipfi; 
& per II dura . primi, vel 11 *““. & III um . fecundi Loci in Hy- 
perbola: ut perpenfis iis quae pag. 143, 144. tradidimus raa- 
nifeltum erit. Atque hic ett ulus harum Sedtionum non con- 
temnendus quidem : fed & ad altiora, nempe ad folidorum 
Problematum Compofitiones, eas adhibuille Veteres, apud 
fummum Geometram non levis clt iufpiuo. 
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